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LLAVE GEOMETRICA;

DE LA RESVELTA , Y DEMOSTRADA OPERACION D~
IaTRISECCION DEL ANGVLO, por medio de laslineas

comenfuratrices del quadrante.

DEL DOCTOR DON NICOLAS COPPOLA, NATVRAL DE LA
Ciudad de Palermo, Revifor de libros del Tribunal del Santo Oficio de la Inqui-
ficion dcl Rcyno de Sicilia, primer Calculador que fue del rcparc/icnto ge-
neral de los Regios donativos en dicho Rcyiio , y Profcliot
de Mathematica.

EN LA QYAL HAZE VN RESVMEN DE LAS CENSVRAS, QVE Sb
haa hecho contra la primerafolucioii, que fe-dioaluzem$, de
Agofto de 1691. Y SON
LA EXTRAVAGANTE IDEA DEL MAESTRE DE CAMPO DON
SEBASTIAN FERNANDEZ DE MEDRANO, la infubfiftente de IGNACIO
VANDER BAREN, ylacuridlade DON FRANCISCO GVILLERMO,
POIGNARD, Canonigo de Namur, y Capellan de fu Magefrad,
Proreflbres de Mathematica.

y SE DESCVBRE ,Y DEMVESTRA EL ARTIFICIO, CON EX/
gual ha querido el Inventor apurar el caudal de todos
fus Adverfarios.

y SE DECLARA LA VERDADERA LLAVE DE LA REAL CERTXi.
dumbre de efta defeada folucion, con aquellas rigurofas dcmonftra-
ciones, que pide la facultad.

SE DEMVESTRA TAMBIEN, Y SE CONCILVYE LO QVE EL PADRE
ZARAGOZA demonftré contra el HEPTAGONO del P.MVAOZ.y da también

«linventor laveridica folucion,y demonftracion dcDIVIDIR EL CIRCVLO EN
SIETE PARTES IGVALES, ylaFORMACION DEL HEPTAGONO,
) fobre qualquiera refta terminada.
SE HAZE VNA ADVERTENCIA AL VIVIANI, POSTRER DISCIPVLO
del GALILEO, Académico FLORENTINO, ProfeiTor de Mathematica; y
otra también a vna muy celebre Vniverfidad de Italia.

Y SE CONCLVYE CON VN RETO GENERAL A PVBLICO
certamen, para arguir contra los que han impugnado, y pretenden impugnar las
tcferidasfoluciones Geométricas de la TRISECCION DEL ANG'/LO,

y formacién dcl HEPTAGONO , en la forma que fevera
en el fin de efee tratado.

PEDICID” M;.tMmmtISSIMO’SEﬁOK cardenal TANFIL fCr
ILGjirO EN SOLONIU,

COJSI LICENCIA.

EN MADRID: Por Jvan G arcia Infanzén,
Afode 169]j.






EMINENTISSIMO PRINCIPI

BENEDICTO CARDINALI PANEILIO,
BaNONIA?" LEGATO SANCVINDB

CLARISSIMO , NEGNON OMNIBVS5
/ YiIRTVTIBVS CRMAXISSIMQ.

yJSDAM iid:p4licatn Patrice VLtlliratem fpcikana
r XUt Auipicatp infttidter cefi
/ere) inadyoii™ .~Hs CoiatiunMpeique "cii« Ic-
f ryamen <@ n'u%'ad tuteiamjgaalonfttgiufiji
Emmcﬁtlfsl||>e"P1’\m,M’\t’\(’\lrPToblématé|S|£d|»a\MSJ|I
lecem edidi. Si tenuitatem muneris fpedemy} tibi equidem
dicari indignumexiftiiri<ejp™
erga literarum ftudiolRSs”en”dienriaé perpendetim , non
iniucundum tibi fore putcm, & quin benignifsimeid cxcep-
turus fis> nequaguam dubitavero* Vteoimomni literaruni
genere inftrudtus, non minus praeclaris ingenij dotibu-squam
fanguinjs,-dari | atc,élucesa quantum sneaitendis bis dodi ir.ae
foetibis defudaDiinm™ & ciuapn ilieo faciendi fint,non te
latliént. CNoadtfmlta fiti nonlaimériié~n fpem venip,hos
tibi mp<)"gt~tos,fore. At hercle,ii tibiaccepti fuerint, cuc
impol~*Ani'AMkits~udvfcp” mea petita fuere, invi,
diK mordadsj&iniquae tela vcrcar ? Iramo certa fpesinde
nobisillucct, h®c modo retufum, autfaltem inaemulos rc-
tortum tri, & prxfertim , cuto non ad tuum confugiam fup-
pkx accedam, meadas & errores, fiqui fuerint, noaiinis tui
fucaminedefenfurus , fed tantum ab iniquainvidotum, &
imperitorumcalumnia feriptaroca vindicaturis. Nihil cnioi
abs te enixitis eflagito, Purpurate Princeps,nihil gratius abs

N jperate ipojfgmquam fiea accuratilsirae expendenda
[ | Cu-



icuravéris, & expenfa, fi qi” fijerinti qu»ad¢irka:, réfugnS3
re vidcantur, datnnari iabeais. Qiijppé fi iecls cxpetam,aui
iibs tc.mihi corf~eflum ir] arbhror, ea”™ui™ycKemeraer

peto, tutela rae.p/rfuslad®igpulp j~raelldientiiXe™Mo™ vt gm
lGiiiisimi Principi'gratiai T béfifeVi“entiaiTVode iabtliB 6*3]°
tare”™ & aocupari vidercr,ver4tati infidids moliturusi & vt ini-
que oculis oHiftiuin ignorantiae caiigines tifondercm. Ve-
fumfi haec opufcula/iufl”™ tuo,femel perpcnia, Mathefcos pe-
iitis probata fuerintjéa fimul, adthorii”ée tua conhrcnare ve»
lisy ctiam arque etiatn precor, vt mens uiiqui Uvoris aculéis
lexa'Nitata y calurnnijCquc Ucclsita, hoc tuo nixa tutimme>
;id maiora cnitat]ii>y dignioraque tibi fciibeie valeat » vt ca
tandem in «mulorUin dedecus,veritatis praefidiuin, feieoHf
fp endorepp Vatgi~itudinis, obferyanti  quac me« mohu-,

iBiueantn

Eminentifsim«,p*gnttails
/Obfcrvantirsimus>  obiegncniifsinaila™

Y*i* DiiiSt q* UiCoi~Bt. ~



'""~"pBAcm im h f>o0eTa(!li 30N irMm
MaftUeNi Clra ce lafarroquiai deSantiago
(ht[’\a Corte,

OR mtmaidio del fenor Don Alonfo Fortiilo ||
P Cardos , Dignidad de laiglefia de Talaberai

Irjejuiiidor ~ Vicarid™e efta-Villade Madrid >ydu
Paijcidd ( N tCajadp > ej
'‘Anelloi y form iQorf. del tdeptagmo, crc ha coinpucfto cj
Doaldr Don Nieblas Coppola naturai de la.Ciudacl
de'Palernip; y aviendole vitto coli atencion, hallono
¢ener Cofa Contra nueftra Santa Fé, ybuenas coftum4
bresi pdrtatitbié le debe dardalicénéiavt | UefolIGIVVVWW
para imprimirle. Afsi lo juzgo, Calvo melioti,d¢cy
En Santiago de Madrid enaochodé Abili de mi! ieil4
cientos y noventa y wes afios;

pj,Im M artin



LICENCJ] DEL OKDINARIO,

"0S el Licenciado Don Alonfo Porrillo y*
_ Gardos* Dignidadi deChantre en la in-;
iignc Colegial de Talayera , Inquifidor Ordina®
rio *y Vicario de eda Villade Madrid, y fuParw
rido,j6£c.JPor ia ~refence, y porlo quea Nos lo-
c&i damos Ifcéiicia para que fe pueda imprimir el
hbro®, intitalado : £4 dd Angulo, f
forfmcim ddtiefugono /acento, que ,de nueftra
prdeiife Kaviiio, yrcconocido, y noxonck
cofas Gontranueftra SantaFé Catholica,yrbucnas
c»llilii3biés.:PAda,cn Madrid a ereze de Abril di$
fiui feifckncosy noventa” tresafios. ; = '

Lk, Z), Aforro Portillo

Por fu mandado:;

Domingo de Cotju4n



~ 7 KOSACrON PEL doctor DON JE JN FRjNCISCO
de la Ettebla (Ssn™™Mez > Cura de la Parrc™uJal de Sa»
Juan de ejla Corte*

M. P. S.

arifii, ytiin faJ >de he vida el tratada ,"ca<

yo titJiaes mO; h trificcia-.t "del AagulOiyfdrmAchn deli
iltptagtno™QM”o Aatharcsel Doitor Don Nicolas Coppiola
Panormitano, ProfciTot de IViatheinaticas; y aunque por no-
ter demi Profefsion la materia, nd puedoaiicgurar fiti Au-
porhaze fegora demonilracion del intento, no puedo dc”
.J m dezir, que el punto de que trata, hafido (lempie te”
mdo poe vijp de los dificiles (por no dezir impofsibles) qué
han reconocido los ProfeiTire5<le efiafacultadr y quefi ba
jlegalo a vencer cile enripefio, ha fuperado lo que ningano
nafia aora,y quando no aya conreguido feguro™y-cabal-dei«
pmpefo del intento, & lo menos no fe le puede quitar el

lauro de averio emprendido, pgrquexJj«J»”™wh faitr*
que defeubre rfialiaran los do”os Proféfio™

ies dé las MarjiernatTcas, motivo de emplear fus difiurfos,
ya feaimpugnando, 0 ya f4vorecicndo IDrcfolucién,c03 ps
el medio por donde las (ciencias llegan a tenerci efiadq
I crfeilo, y adquirirfe cohrealzelo.; Por loqual, y por no
altar efi todo el cofa que dcfdiga de la puiezade nuefiTa
Pé Catholica, ni que fe opongaalas |>Ceilas cv Ounm
bresj juzgo fe le debe dar ia licencidé, que para iny-rtm\e

pidetaist lo fiemo, falvomeliorq&c, En”anjuan dtMa»
M en 11.4e Abril de anos.

ID, Eranclfeo de la TmIt*
(Son"alea»

LU



l icenocia™

lene licencia de los feniores del Conreia

! Red el Dodor DonNicolas Coppok. tu,
lutaldekQudad de Palermo. para podeV impri™

mir eftetracado,Mre  Trifeccion deU rivSeé
puedaimprimir fin fuconfenrimiento, como mas'
Jargamenteco”a del original, dcfpachadoé eij
A Oficiode D. Diego Guerrade Noriega, Efcrii

;aVanode Camara del Confejp,

'"NAiTaron los _fe,nores dd C_anfejé Rfc’\,
t tracado,”;i-i U Trtfaccion dclAnmiti. sa

Jormmon deiHepug.no, & ieis maravedis cada

pue”™,comoims'krgMtTii“CeitbiTtodé

HofU



P ROEMIDO

mente en ella Don Francifeo Guillermo Poignard,Frcsb>'-

tero Canonigo de la Ciudad deNamur,y avei me dado por

cicrito el reparo que tiene hecho en la.primera folucion de
la Triieccion del angulo,que publiqué en 2s.de Agofto de 1691. el
gual te reduce & que aviendofe valido de la fupohcion de Ignacio
Vander Baren, Académico aplaudido en los Eftados de Flandes,pro-
curando disfra(;arla,paraque no fe conodeile de donde facava lo que
proponia,ha vlado términos extravagantes para tentar la condution
gue imagina, los quales manifieitan batbntemente los pocos funda-
mentos con que efcrive,como lo reconocerd el curiofo por eftc pa-
pel, el qual (movido yo de efta confideracion) he folicitado con to-
da brevedad darle & la Imprenta; y para mayor inteligencia del que
le leyere,juzgo fer precifo enterarle tucintamente de todo lo que fe
ha eferito hafta aora, afsi de mi parte, como de todos aquellos, que
han tomado por fu quenta el impugnar efta folucion geométrica de
la Trifecciondel Angulo.

Aviendo yo en dos de Enero de 1690.dado & la Imprenta la fo-
ludon o-eometrica de las dos me.diai en continua proporcién me ref-
pondieron de Palermo debaxo del nombre de D. Diego Merino de
Roxas,Cavallero delOrden de Santiago,a quienes yo en primiro de
lunio refpondi,y refueltoles las dudas que me propuiieron;y avien-
doles fobre las mifmas propuefto vn Problema,no me han rcfpondi-
do,y bueltoles a replicar que me honrailen con fu refpuefta , parece
gue han enmudecido.

En lo. de Mar™o de 1590. publiqué la quadratura del drculoiy
porque algunosProfeiTores mas por el titulo,que por la fcienda,pri-

evadamente defpredavan lo que yo teniaeferito, fin juftificar fu def-
predo, niacreditar fu cefifuracon demonftradones fdentificas, co-
mo eraax obligadon,alegavan que baftava dezir.que misProblemas
fio eftavan demonftrados,fin tener ellos mas fundamento,que el del
compés, como lo he demonftrado en otros tratados, y aora nueva-
mete lo demonftraré.Me hallé predfado de publicar en 25.de Agof-
to de 1691. lafolucion'geométrica delaTrifecdon ddangulo,y
porque gtiife artificiofaraente cefiirme dentro del qaadrante,dedaré
& labuelta de la pag. 3. que la raiz fundamental de efte nadadd lib.
1o.de los Elementos de Euclides, por los binomios, y bimedias, fin
pairarademouftraccQfe alguna de efto_s,contentikfidome folode
A apo™

C ON ocafion ¢e aver llegado a eftaCorte, y hallarfe afiual-



UEL COPPOLJ.

apoyarme en la prop, i 0. del lib.iS.refervando lo mas principal en los
dos Problemas que propufe 4los Profeflores, vno inverfo del otro,
para que con eilo pudieire qualquierareconocer con evidenciaiiet
tas operaciones pcdian nacer del compas (iegun dezian) o del fun-
damento de la fciencia”~como lo maniieftavan las mlifuas operacio-
nes,como lo, reconocera elcuriofo por tenue que fea fu habilidad.

Contraeila iolucion geométrica de la Triitccion del.angulo ef-
crivio el Sargento m.ayor D.luan de Kerreray Sotomayor,ii bien ie
fabia no era luyala cbra,y que con nhombre fuyo (como, coufta baf.
tantemente), quilieron mis emulos>efcrivir contraellajuzgando por
cfte camino apeditar iu fcienda,y grangear aplaufos: quandotanal
contrario les luccdiéjque crcojque alahora prefente (ii poilet vox
Milla reverti) quiiieran no averie metido en efte empefio voiunta-
rio,jjues no iirye mas,que de deslucir fu habilidad imaginada,,y ma-
niiCii.ar Riobitinada pafsioniiendo vno, y otro diamctralmente
opueito a los que defean acreditarfe de Profeflbres en efta facultad..

El dia™priirxro de Odtubre de 1691.refpond,; fatisiadendo no fo-
lamente a todas las obiecciones,que fe me hizieron,iino concluyen-
do también lo contrario de lo que los dichos fefiores pretendian dar'
adentendeny conociendo yo,q por no comprchender losProblemas,
gue propuie aios Préfef’bres, dc-ziauque el vno era infoTuble ,'y el
otro tan fadhgae qualquicr ptincipiate no necefsitava pararefolver-
ie mas que de aver llegado & entender la 32. del. i..de Euclides, fue
obligado 4hazer notorio 4todo el mundo, quan remotos eftavan
cilos fefiores del verdadero conocimiento de eila facultadjpero qui-
fe refelVerlos, y dcmonilrar, que vno erainverfo del otro , aisi por
guantidad continua,ccm,o por quantidad difereta,, como fe ha vifto,.
Yy nuevamente lo demonftraré en cile papel.

A vifia de cfta rerpueftaintcntaron-eftgsfefiores _hazerbBliei>"-
taeion de fu gran capaeidad,publi€ando,vn papel,cuyo titiilb cra:Rc-

fufvs Mathcmatkas.”en re/puefidde ynpapel queJatib diuT”enefte mes de\Oc-
ttilre de 1691. en Madrid, con yn ApendiT™ muy rmo/o”y en laverdad 10
era,pues ;uzgo no fe havifto otro delgenero.,

A eftos tales reparos refpondi en 21.de Enero de i <692.con el ti-
tulo de Mathenatica, &c, en la gtfal aviendo nuevamente™y
ecn evidencia demcftraoo la vanidad,y faliedad de fis fupqiicior.es,
me parecidé podia ccniobrada raizen borrar las figiiras dcmonftrati-
vas,por fer enteramente agenas de lafaciiltad,y opuefias a los funda-
mentos de efla fciencia,adviti'endoj no:jas tendrian por juilifieadas,
fno viniefien aprobadas fu§ dcmcfiracibnes por alguna celebre Vni-
Ycrfidad, y en particular pbyv la&de Padua, y.Salemo, que eran las

N " miR
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DEL COPEOLA,

mifilias conque eftos fefiores me amenazavan.

Dexai'on por entonces de refpondcr el dicho D. luan de Herre-
ra,y fu Maeftro,pero para dar a entender no quedavan enteramen te
conclu'idosjfacaron aluz en 8. de Febrero yn papel, cuyo titulo era;
Tareceres,y juyogoSygHe Jé hal:¥nde vn papetyion titulo de defénjd Mathema-
tica de Don Nicolds Coppola, que ha Jacado &luxjen efla Corte. Componiale
efta obra de liete pareceres,y los mas fexcducia a elogios del reféri~
do Don luan de Herrera,y atratarme con mucho detprecio,fin fun-
dar algo de lo que alegavan en la feiencia, no porque no gmiieron
oilentaiia,fi porque no la tenian,eomo por lo que en adclantediré,
baftantemente podra inferir el curiofo Leftor ;y iblo el parecer del
Maeftrede Campo Doniebaffian Fernandez de Medrano,demonf/®
travalo contrario de lo mifmo que Intétava demonftrarjno fin mu-
cha admiracion de ver andar tan & ciegas 4 quien fe precia de guiar &
los demas,y de que erralle quien procura enmendar defadertos.

IFina:lmente fali6 4 campafia,con efperaivja de Vitoria, otro nue-
vo papél,con el vano titulo de Defengafio,que entres avifos da ai publico
d (referido) Maejlre de Campo Dm SebaJHan Termande”de Medrana, Direc-
tor de-la .Academia Beal, y Militar del Exercito de los T ayfes Baxos, contra
wvnos eferitos Mathematicos, gue repetidas ve”esha hecho imprimir el Dohior
Don Nicolas Coppola,Valermitaw,perturbando conellos, y el orden, y acrifola-
dapnrega ck la facultad. Conteiiia tatribien elle defcngafio las cenfuras
de algunos Profeflbres de los Payfes Baxos,éntre las quales fe puede
dezir con verdad, que folo el papel-de Ignacio Vander Baten es de
hombre que entiende en efta parte la facultad, porque en medio de
fer faifa fu demonftradon, como lo tengo probado con fus mifmos
fijndamentos, la difpufo con tal arte, que podrd engafiar a quien fio
tenga los principios fundamentales de efta fcieneia j pero lo mucho
gue me ha admirado, y me admira, es que ninguno de ellos fefiores
aya hecho mencién de la folucion que dialos dos problemas, que
avia propuefto, en donde eftava la verdadera raiz de eftas operacio-
nes, por medio de la linea conmertraratrizi quan lo real, y verdadei.
raimente nadie ignora, que qualquier Profefl.br, que fe fupone & re&
ponder efta precifado alaazerlo en el todo, y no enla parce, pues.lo
contrario es tirar mas & obfcurccer,quc 4 maa.feftar la verdad,/-mas

aconfundit con laignorancia,que a iluftrar con la doctrina.

Refpondi a eftos fefiores en mi papel impreflb en 11 .de Abril de

1692.COIl nombre de la Certidunbre ce las refueltas operaciones ce la Tri-
seccion fie/¢z«?///0,ch6-.Demonftrando,y concluyendo la falfedai de las
operaciones hechas por los diciacs. Profeftbres, como fe puede ver

por los eferitos referidos. N
- A2 Con
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Con eftevititno papeldefiftieron delenipcno que tenianhechoi
de cfci.-i'Vir cetra mi, porque mis razones les debieron de hazer fuer-
~a,conocieron fin dudael poco credito, que grangeavan en eferivir;
pero entre los que fintiero efte (ijo fe fi diga) lauro mio,folo el refe-
rido Maeftre deCampoD.Sebaftian Fernandez deMedrano,moftran-
dolo poco g alcanca de lafacultad afedt6 con exprefsiones indeceiv
tes,de que debia abilenerfe por fu mitiuo credito,manifeftado a todo
el mundo,quan alo vivo del coraron, le avia llegado la fuerca de mi
verdad, y contentandofe condezir contrami lo que le didava vi
odio no mereeido,pues nunca le he dado el mas minimo motivo de
guexa,fe valié (para fiiultiplicar los agravios) del Gazetero de 3ru-
felas, difpéniendo que pufieile en fu gazeta.de i. de lulio el capitulo
figuienre..

Otrapdea ha fufdtado en Madridel DoCior'Nicolas CoppolapSiciriano,mn
la tenacidad con quepretende RBiflentar el aver hallado la folucion de lastres
mayores dificultades de las MathematicasJ?afla oy-inqueridasempre defeadasy,
y nunca halladas geometricamente”™ La quadratura del circulo,giiatro redas en.
continua proporcionados medias entre dosextremas,y Trifeccion del angulo,co—
tra quien haeferito la Vniverfi.dad de Lovaynalos Tadres deja Compania mas:
erninentes,y los hombres mas peritos en dicha fiacaltad,no (tendo de fu opinion
el Maefire de Campo Don Sebaflian Pernande'tjie Medrano,f>iredor de la Aca-
demia Keal,.y Militar de eftos Tayfes, y fus difcipulos, que fon muchos inge-
nios, y eruditos,y no aprovechando la autoridad de perfinastan ilufires,po fi-
lo queda obftinado en fu perfidia el dicho de Coppola,.fino habla con defacato,y
aun con ignominia delreferido Diredor de Medrana,que con modeflia,y pru-
dente atencion ha tomado el confejo prin.cro del Sabio enno rcfp.onder, fino de—
Tcar al inorante con fu ignorar,cja,0 locara,por fertan conocida-de todos,paf-
fando & injuriofa. Ne rcfpondeas fluito itifta ftultitiam fuam.Proverijjj,
cap.26..V. 5. porpoderje originar de larefpucft'a mayor inconveniente.

B;.cn conocerd qualquier hombre difereto, que no fera temera-
rio juyzio mio el difeurrir, que el referido capitulo fue diipofieion
del Maeftre de Campo Medrano,, el qual viendofe vencido,mas no.
gueriendo confeflarfe rendido, apela a las armas del Gazetero, para-
refiir con palabras agenas la pendencia, de la qual con fu embotada,
fciencia falio con tan poco lucimiento, figuiendo cali el exemplo de
eftos fefigres, que aviftadel poco credito, que adquirian en eferivir
contra mi,defiftiendo del empefio coftofo a fu reputacion, no dexa-
ron de valerfe de las cenfuras que han publicado,las quales con pocai
diferencia tenian el mifmo fundamento,que las razones del Gazete,-
ro,que fi bien a todas luzes ion de ningunaeficacia,y no merecen re-
DarQj quiero fin embargo exNimiharlas, y refpondo: a ellas, como lo



DEL COPEOLA. $

he practicado hafta aora en todo quanto fe ha eferito contra mi.

L o primero es,que hafta oy ninguno ha efcrito con demonftra-<
don contra la quadratura del circulojque he Tacado a luz.-

Lo fegundo, que Teconoce lapafsion, o el poco conocimiento
con que efcriven,pues incluyen entre los principales Problemas el de
las quatro redas en continua proporcion, el qual, ademés de fer tan
vulgar,co u'o todos iaben,yo no lo lie tomado en la boca,caufando-
me cadadia nueva admiracién la tenacidad de eftosfcfio resen
poner alaverdad con el Tolo fin de impugnarme.

Lo tercero es, querer dar a entender,, que eftos fefiores del Pays
Baxo han efcrito contra las dos medias entre dos extremas en coHti-
nua proporcion/iendo tan notorio lo contrario;pues contra chas,fo-.
lo fe erGrivio ervPalermo,debaxo del nombre de Don Diego Merino
de Ro-xas,.del qual he hablado anteriormente, el qual no tenia razon-
para eferivir del modo que lo hizo,y a quien,como qucdadidao,relL-
pondi a I. de lamo de-1690. con demonftradones tan claras, y evi-
dentes, que baftaron a fatisfaccrie j y lo que eferivieron aqui debaxo-
del nombre de Don luan de Herrera, fue por no atreverfe a Tacar la
cara, conociendo fin duda los pocos fundamentos que tenian para
eferivir, guando antes no fe cétentava iu vanidad con pafiar placa d«
los mas fcientificos en la facultadjcon lo qual, queriendo defvanecer.
la'rcferida operacion,delaTrifeccion del angulo. Tacaron aluz en fu
fcgunda refpuefta del mes de Noviembre de KS91. con el titulo de
Keparos Matbematkos;Ca%"S.£\ parecer del referido Maeftrc. de Campo'
Medrano ,.fobre las referidas dos medias ,.fi bien él mifmo confefso
defpues,que era obra de vn difcipulo fuyo;y fiedo efte reparo el mif-
mo ,.que hizieron en nombre del referido Don Diego de Merino, fe'
puede dezir,que el Maeftre de Camp®©, ni fu difcipulo Vander Baten
no han efcrito verdaderamente contra las referidas dos medias, firiO
meramente copiado el mifmo,reparo, al qual avia fatisfecho antes;j
aefde i .dé lunib de »590.y afsi fi el Maeftre de Campo anhelava ta--
to a oftentar fu habilidad, no debia fer a cofta del agerio trabajo, ni
valiendofe de vn reparo hecho por otros, a quien fe avia refpondido
mas de vn afo y medio antes; y para hazerlo con lucimiento,avia de
fer poniendo nuevos reparos en la refpuefta que yo tenia dada,eomo’
lo expliqué en mipapel de 21.de Enero de 1692. enlapag.4.y 5.y
enel papel de 1i. de AbrU enlapag.-3.y 4.como lo podraver elcu-"
riofo.

En quarto lugar pone la Trifeccion del angulo,contra la qual cf-
crinNiferon en efta Corte eftos fefiores,y defpues los Profeifores parti-
culares de Lovayna,y no la VoivcimaiJa.Wino la gazeta quiere dar
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a cntcridef,y fcmcianteménte los de Brufclas,v Namur, de los anales
ninguno fe atrevié a tomar en la boca la refoiudon dé los dos\?0
blcmas, que tema propuefto para hallar la linca conmenfuratrizdd
guadiante, mtampoco han hecho mencién algunade laformacion
T lados impares,quees el mraf-
to Problema.no refuelto harta aora; de donde I T infiere claramemc.
que el feaor Gazetcro efcrive como tal, diziendo, no lo que es fino
r ~ los Padre maseminen-
~han eferito contra cftos Problemas,
guando los que han efento han pallado en filendo los mas finaver
Tnfeccidn; y aun ningun Padre de erta llurtrc
Compama hafapdo la cara para eferiyir en fu nombre Pobre erte
i>7"'T han faiido a luz, han fido meras aprobacio-
nes de algunos miembros de erte celebre cuerpo.fin aver querido of-
tentar en ellas lo que aleahean de erta facultad. fi
Enquanto a lo que dize el Gazetero de mi obrtinadon creo n>
m S d a iurta,defenfadéla verdad.que a no Per per-
dnSfiTf ocafiones,fe quedara obfcurecida/y ofofeada co las
tinieblas de la mentira, o mallgnldad gue debe fer el fin a que miran
oidnmamente aquellos que convencidos del poco fundanicnto con
gue efcriven, quieren finencargo, por no defacreditarfe mantener
fus crrores,fin reparar en g finalmente a pefar de fu dilsimulacion ha
de fahr triunfante la verdad. Erte ha fido el motivo que me ha pred-
®empeﬁo de raamfertarla,teniendo para confe-

alainteligencia
I|bre de pafsiones, los quales fe han reconocido en mis eferitos ante-

imSi

aapaisionado.me concedera la razén que me aisifte para p”*biieados,
y mas quaiido los que han efcrlto en contra.aunque gt-aduados de fa-

bmsporelGazetero no han podido harta aora hazer dcmonftra-
cion.que merezca luftamente erte nombre.

Anda b-en gradofo el Gazetcro.quindo dizc, que hiiblo con de-
facato,y auq con ignominia del referida Direaor Medrano; quando

dUos ppeles. que™efcrivio contra mi, y de las exprefsiones, que en

antes) quien de iosdos puede con razon
fos pw™N/ctarcrpuefta, aviendome validode todos
f ~ inodeftia, y que podia con razon aver

y finalmente andatan inadvertidoel Gazetero enlos conCeps
que
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guc<la (0 que otro da por ili boca) que por errar tan torpemente el
modo”Ny laibrma’”*no merecen ninguno; quiero co”o piadofo (aum
gue injuftamenrc ofendido)advertirle,que otra vez no fmequejni ci-
te abuiivamente los textos,, y referir las palabras divinas, que tan. in-
coniideradamente me ha aplicado,que fonrpueslas enteras,y forma-
les en el verfo que él cita,/ en el inmediato las iiguicntes : Ne refpon--
deas ftidto iuxia fhi/tkiam filam rweffieiarisei [milis. KESTONDE STfLTQ
IVXT.A STVITiTaAM SV.AM NE SIBI S.ATIENS ESSE VmMEUTVK,
De donde inferirdn los doftos, que al Idiota Autor de dicho capitu-
lo,le obligavan en el confejo primero, que él cita del Sabio, como el
fcgundo;pues ambos fon igualmente de fee;y que fi el primero le po-
nia ley de no refpdder avn necio con otra necedad,, era precepto dél
fegundo refponder al necio con fabiduria, para que no crea de it que
es fabiOiComo finuda alguna cree fer el Gazeterojpues a no fcr efto
afsi, lo que debiera aver hecho confonne alafagrada dottrina, que
cita (finentenderla)fuera,ii yo huviera hablado,como ignoréate,a no-
refponderme como tal con ignorancia, fino como fabio,apeandome
de mi ignorancia c5 iu fabiduriajpero como efta le falta, fe vale de fu
oildda necedad, fin reparar que es mas en dafio fuyo, que en agravio
mio,y quemas me excita a compafsibmgne me mueve afentimieto.

Y para mayor juitificacion délo que digo, y para que el curiofo
guede convencido de efla vcrdad,me parece no fera fuera de propo-
fao, antesdeponer las éenfurasbolver a repetiraqui la artificiofa.
operacion, que publiqué en 25.de Agofto de 1691

SE KETITE L a\AKnFIC10S\A SOIVCIOUyQVE EEaVTOK DIQa L a
Erificcion del anguloen  ,de\Agofio de i 6g i .la qualcon toda.brevedad-
es la [guiente.. Cap. i,,

Rimeramente quiféeffablecer pOr fu hypotefi laTrifecdon del
!:) qguadrante ,ABD (lamina fig.2.) del qualtomando la parte
el arco D E, igual al femidiametro ®£,qucdava la porcion del arco
E .4,terccraparte del arco delquadrante; defpues tirada la cuerda .A
Dpftambién la cuerda.”™ £,fe corria del &ngulo B al punto £, laretta
B ¢jlaqualcortavala cvxtraza D en punto Ay coneiio quedayafor-
mado eltriangulo.” EE Ifoiceles,como venia demonftrado en aquel
tratado,/ también ié vera en elle.-
Sobre efia natural hypotefi'del quadrante,quire dezir que fe po-
dia trifccar qualquier arco dado.
Supuefto que fuefle dado eldnguloagudo .ABE, o feael arco
aH, el qual fe huvierade dividir en tres partes: jguales. Tiravafe la
cuer-
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cuerda H,yfemejantemerite /untavafe h d, y quedava formado ei
iTriangulo H D,y porla 31.del priniero,haziendo paflar por d pu-
to Fvnareda paralelaa la HZ),cftapor la 1o.del «.cortava la cuerda
U Hen punto I, en la mifma proporcidn, que era cortada la cuerda
U i?del quadrante en cl punto F;y afsi tirada del angulo”,por el pun-
to I, lareda Bi M, efta también cortava ei arco ,ah cn tres partes
iguales en punto M, en la mifma forma, que laredab fe cortavad
arco del quadrante .A ®en tres partes iguales en punto E, y el trian-
guio ™ Mi,feme;antemente eralfoicdes,como d triangulo .A FE.

Por d angulo obtufo,comoesel ,AB c,6 arco ,A c, fe levantava
febre d lado ,A B en el extremo s, la perpendicular 4 b, la qual for-
mavad quadrante,ABD,j obrandole fobre efte, como arriba que-
dadicho, fe ballava laterceraparte £, y fe cortava la cuerda.A ®
del quadrante en punto F, fe tornava defpues fobre ei arco de dicho
guadrante laparte H, igualal arco D c, complemento del &ngulo
obtufo dadoiy con efte obrandofe tambicn,como arriba fe ha adver-
tido , fe afladia ala tercera parte del arco dd quadrante (que erala
,A £)latercera parte del arco .A H(que erala,™ M)y la compueftau 0
era latercera parte del angulo obtufo,dado .AB c,0 arco ,Ac.

Siendo aora repetida efta artificiofa operacion, paflemos al reili-
men de las cenfuras, que el referirlas es dd cafo, y defpues de viftas
guftara mas elLedlor de lo que fe ducere fobre dlas,y podra con mas
acierto hazer juyzio devno,y otro,

KESfMEN FiE UA CENSFIFA DEL M,AESTR,E DE CAMTO DON
SebajHiin Fernande'~de Medrana, Dire&or de la ,Academia Beai,y Militar
del Exercito de los Tayfes Baxos.

'Allandofe Don luan de Herrera, y fu Macftro en el embaracO,
_____yconfufionen que les metié mi Problema de laTrifeccion
delan”o,por no poderle entender,como lo tengo demonftrado en
'los papeles impreflos en efta Corte,a que remito el curiofo, fe valie-
ron dd auxido del dicho Maeftre de Campo Medrarlo, el qual no
dcfdicicndo de la habilidad de los referidos Maeftro, y difcipulo, dio
con mucha fatisfacion de fi mifmo fu cenfura, a laqual fi bien ref-
pondi,y le conclui en mi papel impreiToen 3. de Marco de i6gx.im.

embargo para obfientar ele nuevo la fingular habiliciad de dicho
1Dopi Sebaftian, me ha parecido acertado ponerla
dq nuevo ac/i.

CM?.-
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CARTA DEL MAESTRE DE CAMPO DOiU SEBASTIAI™N
Fernandez de Medrand, al Sargento maygfDon ludnde
- Herreray Sotoniayor. \Y

Efior mio , rtciU efle Correo vbd deV. md. juntamente ton el ineffo del
(Ddlior Coppola,y la refpuejla jue aMfaco T. md. quien enella mugjlrafu
fatil ingenio, y entero conoeimiento que tiene enlas dlfciplinas Mathematicas,
pono afsimifmo en fu limado,y y>tbarpejlil> lo noble de las prendas,que afsifleria
fuperfona,euya modeJHa e obligo aleer el celebrado froblema, que el dicho Cap-+
polt propore alpublico,y de otro modo huViera tormedopor fentenda elparecer de
y.md, que dis:e,que dfemejante CONFY StON omiten todos con madurocon-
fejo refponderle. Tnopudiendo F. md. tolerar femejantes abufoslohi”™ , LON
QVAL HALLO AVER SIDO CON TODO ACIERTO,
mifmo fupue/la de F.md, adiendo dadoyo el radio A B ioooqooo. [k la tefee- -
ra figura de ID.Id¢eolds) halloquela A | tiene }660ifz.yia A M "™M7 ;9?4
(@Hague el triangulo A 1M, noes Ifefceles. T ciertopudiera O. Itgitolas Coppola
aver efcarmenfadotcen a\seri>iJio quanpoeo lugarfe hiiferonfus no demdnjlradaf
propoficiones, enque felo fe hallavh enlaciamiento ck lineas , ecirculoficiofo, ©*
Qva NO RESVBLVE idADA-, los qualesFroblemas dicie, que ha/iaque
ji dermmueflren alguna falfedad,los tendrhpor buenos,fobre gue me remito hla ref-
ptiejla,en que histe \serfu alucinamiento,yi lajuflificada que dk F.md, ndaobfa
tante no e/lar nadie obligadoj mes refpuefta,q la de decfr.no eftd demoftrado,-
-1 Refpondi,como tengo dicho, defta cenfura (fe merece Ilamar
afsi) & 3=de Mar”o de i 69a- en laforma figuiente. 1
: -iY afsfdize el fefior Don Sebadian de Medrano aver hallado no f0|
""laique la pattc.>4 /fea jd6oz/a.peroque la paite A M fea 547291141 »
Aora gniero fuplicar.al fefior Maelke de Campo Don Sebaftian de'
Medrand nos detengaHi6$*iqui vn poco,para reconocer la verdad dedo.
Yaconfiefla el fefior-Maedre de Campo tiene hallada la Al r660iqz."
gue fondas mifmas parces,que hallé fin fundamento Don Juan de Herre-
ra, y fus Maeflros; y avicndoles yo demodrado eftas ier con evidencias
falfas,con fu proprioextravagante metodo,como en mi papel antecede-
te,defde la pag. i i.hada la lo. podra ver el curiofo.Debo aora del mif-
mo genero (para mas publica evidencia de la verdad) hazcrlas recono-
cer también por falfifsimas,en virtud de lo mifmo que ha hallado el fe-
fior Maedre de Campo, dé que la A Af fea 3471964. con la demoftra-:
don figuientcj pues no han entendido lo que el Padre Zatagoza refiri
deCaramuel. ' i
Aviendo el fefior D. Sebaftian hallado la”™ Méae ~MAN19647 y fien™
O efta cuerda dsl atCP 4 Afaiera dicho arco A ao, gradtw”*como
B . qual-
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qual.jniera podra hallar con las tablas trigopnométricas.

Effvirtud de lo gnal fe debe examinar el triangulé A 1M , para que'
fe conozca la diferenciadela”™  ala ™ M, que fiipone aver hallado, y
para poderla evidentemente demoftrar, fe neccfsiu de hallar los ang™j-
losJ MI, Al My porque ii es verdad, que la A i,es mayor que laji M,
por la 18. del lib. primero de Euclidcs el angulo A M I, debe fer tara-

, bien mayor,que el angulo AIM .

Y afsi fe confidera primeramente el triangulo AS M{Ac mi 2. fi<.
lam. A) del qual los lados S A BM,(a,ien de vnh mifmo centro ®,y caen
en la mifma circunferencia en los puntos A, y M, que por la ly. difini-
clon del primero, fciin dichos lados entrefi iguales»y por la
24 dihnic.del mifmo,el triangitio AS Ai,feralfoicelesfy porque ciar«
cq A M es de ao.grados (Como arriba fe ha dicho) en virtud déla A M,
que halld el fefior Don Sebaftian ; y iiendo erte arco opuefto al angulo
A S Mijfera por contequecia el angu'o”™ S méc ao.grados, con que los
angulos S é M,S M ~junios por la 52.del primero,feran de 160, gra-
dos. Y aviendofe demoftrado.que los lados ®A,S M,{on entre fi igua-
les, feran por lay. del prim. Its angulosS AM,SM A de 80. grados,

-cada vno.

Aora confiderefe el TRIANGVLO  //Zf,delqual el angulo4 1,
fiendo el mifrao,que el angulo A ®M ,iel prcciiamete el angulo A Mf
de 80. gcadosi Aora para hallar los otros dos angulos M A 1,A | M&el
mifmo TRIANGVLO, fe necefsita confiderar vn triangulo AHS, del
qgual el lado A H,cs cuerda del arco de 60,grados (por ia fupoficion hc-
cha) y por lo que arriba fe ha demoftrado , fera cada angulo de dicho,
triangulo A HS&e 60.grades. De gencro,que el angulo ®A H,fera de
€o.gradosi y porque avernos hallado anees el angulo S A Afdc_8o.gra-
dos,h deefte fe refta el &ngulo i?de <lo-igi«dos,qued]irAsl;aSg™®
MM Gc 20. grados. Con que tenemos achTy&iANGY1JO'Al AlcO~
nocidos el &ngulo AMide 80, grados , y elian~loX.yi Ai de 20.gra-
dos,que j intos hazcn 100.grados, con que fera el angqio .yi/Ai por la
32.dclprimcro. tambiendc 80. grades. Y ASSI LOS ANGVLOS
jmi,aim”™son entresi IGVALES,YI'0O RC0O NSEQVEN-
CIA LOS DOS LADOS AM,Al, OPVESTOS AESTOS ANGV-
LOS POR LA PROP. 6. DEL LiB.i. DE EVCL. SERANIGUAr
i-bSi y ficndo iguales fera la parte Al cuerda de 20. grados, tercera

1 parte de,los éo. y cl triangulo AIM SERA ISOSCELES.

Con que liendo los lados A1, A M , iguales como i EL SEAOR
MAESTRE DE CAMPO DON SEBASTIAN FERNANDEZ- DE
IOEDRANO, DIRECTOR DE LA REAL ACADEMIA DE LOS
MILITARES EN EOS PAYSES BAXQS, incurre envn error tan co-

noci-
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nocido, Y tati fin dlfculpa cn vn-FROFESSOR, diziendo con tanto nia-
gifterio,que ha hallado la”~/jé 60 zji. 547196, lo quc no
es poisihle,por lo que ie acaba de dcmoftrar; En que pido licencia a D-
Scbaftiande Mcdrano para admirarme, de que vn PROFESSOR P V-
ELICO, que ptctendc dar leye™, ro confidere primero, lo que cfcri ve*,:-
gue no dudo,que averlo confider'ado, no fe arrojara con rama torpeza a
hazer vn argumento,que es tan contrario a fu credito: Que en Don Juan
de Herrera (fabiendo todos) no hazia mas de lo que le mandavan, tcni4
alguna diiculpa,pues iolo fe le debia oondenar fu facilidad cnobedeceri
pero! el fefior Don Sebaftian,que yo cftimava, creyendo que era vno de
ios mayores ProfeiFores deEuropa,falir aora con vn argumento tan age-
no de la facultad, nosé que diiculpa pueda tener! Y aisi no me admiro,
gue quien tiene tan pocos fundamentos, como mueil:ra,-diga , nadie gjia
obligado ameas refpugjlay que lade desj;ir noejlh demojhado, que para cftc ge-
tterd de argumentar no fe necefsita de muchos eftudios.

De donde podré inferir qualquier hombre dodo,fi efte Frofeflbr
podia hazer juyzio de las dos medias,que dezia fer vn cnla™arniento
de lineas,0 circulo viciofo,quenoreiijelve nada,quando con eviden™
eia fe reconoce,que ignora los principios de lafacultadjy no parezca
pondéracion,pncs lo niifmo que eferive juftifica lo que digo.

Y afsiavifia detodo lo refcrido,ruplico al que leyere iin.pafsion
diga quien ferael porfiado, y maldiciente.

TyATEL, OVE EN EESTVESTU OTKO REMITIO
Medrana vndifcipu/o fuyo.

Efior mio , he Mfto la trifecclon del angtde delTtollor Coppola, y fold pedia
obligarme kexaminarla™ el mandanmelo V. md. refpeBo de que las dos me-

¢

dias proporcionales, que antes remitié el Author kV. md. no daban motivo k'ld

euriojtdad de éfpecular /useferitos, comoyo demo/Iré, liguiéndo fu  mi/ma doc-
trinaycenjura,que pufo en fu refpugjia E. md. (la qual ejlk impreffa, enlos re-
paros de la fegunda rejpuejla que dio 'DonJuan de Herrerak fol. 9.)j obédecien -
do aora k F. md. remito dewojhada , en pura geonetria la fa fedad e la trifec-
ciony pguiendo fu.conjlmccion”. -
Sea vonjlruida enteramente la figura 5. del Dolior Coppola (qui engjle tr a-
tado es lalamina ,fig. i.operac. t.y U queaddante parece) y que elangula
agudo dado fea AD H dela mitad de h redo (dando la ®H)y hallado , per 18

N

-doclrina del Author, elarco A M, tercera parte e A Hyy elarco A E, latercia *

parte del arco A D,y que afsmtfmo fe tengaper fixe,que titrianguloA Ej ,

es Ifofcelesy amo lots (aunque el .Auther,por ro demcjlrer nedano lo denr'oftti)

digo quo el dichoarco fi M, ferk tan cierta la tercia parte de A JA,cmo el ateo
Ba AB-yU



I DEL COTPOLJ.
a E, lagquAMVia parte de”!D, a)=iendife per conflrucclon hecha) de fu- Urctaiden)
Je El, Em,H eyji ponigafelaletra X, enlainterfecaeien de la cuerda. -A
femidiametro B E.

Blentfirecioia. Stende el arce A E terdo™de-A T>y A M tercio ce fttmitad
{quiero dxx"yde H A),/eriin los arcos A M,y E M cadaunejel Jexto de A ®,de
quefe Jigle que ferdn iguales , conp fus cuerdas (prop. tj?. /. j,) Conquelos
trwiguios A BM , m ®Ejtendranfus tres lados iguales , cadai>al fuyo , y
tfsi lofer.kn.lostriangules entodofer (8. Lp-)y fiondofus angulos enM j y
formados ck las reUas iguales A ai, ME,y de lacomin| MYierkn los triangu-
los A M1, E M7, iguales entodofentido (4. /. pfde quefe Jiglejque las rec-
tas ATyEl,loferknentrefii Aera por quantola E les {por confiruccion) para-
lela ala EIE),fera©HykH A, afsi como-EL, k1 a { L 6>).yatiendéfe dada
elanguloa E H, por medio relio,lo ferdtambien nedio relio HE E),.y ks arcos
AH,E)Higudes{i6,l, },)y lomifmo por lai”. I. fus cuerdas i de que
fe infiere, que loferk Eldei A, la qual fiendo denpjlradaigual Kh E 1, loferi,
tjla de LE (ax. r.jj> el trianguloE / E Ifofcelesdeferiiodentro del JfofcelesE A Ef
Gnlabaja EE ecmun. T teniendolos triangulos F 1 A, E | A, lastres lados del
yroiguales k los tres dei otrojcada VMo al fuyo (porfiles comunla ™ i)frkn ks
dieioss triangulos iguales entre fi (8./. x.)yquitados ks &ngulos iguales E | a ,
E 1 A,cadauno de dos relies,quedaran ks angulos E 1X,y E | X iguales (i }..
+1J j i/pfiendo enks triangulos E /X ,E 1 X,loslados-EILE liguales,y X |
fomun',ferkn igitales los triangulos en todo fentid6 (4. / i,]y por cenfequencia
fus angulos en Xrelias (d. 10. I. p.) dequefe infiere, gk lareliaA Heftark
divVidtdapor mitad enel punto X, por elfimidiamstroE E {.  .)] teniendo
lostriangulos A E X, H X Eel LabA X, igual aH X,y la E XeOmun , con
fus angulos en Xiguales, ferkn eftés triangulos iguales entodofentido (4. 1.p.)
y lasrelias E A, H. E,fiendo iguales, k ferkn fus arcos,pera todo clareo a H
ts dadode lamitadde A E,y dichoarcaAH f talla dividido par mitadenE,
luego el arco A E,ferk la quartaparte del total A 0 ; pero aquel era (porconjlruc-
eion) latercia-, pues tercio, y quarto de Vhamifna quantidadimpliiael que fian-
iguales 'y ajSi no ferk de ninguna mererael arco A M, tarmpoco. 14 tercia parte
de A H . T concluyo con que fi aguella-Cbra megna que el Authorpromete alpu-
llieo, noefik conotras dernojhaciones mejoresque efias, que le fuplieelo omita,,
porque meas ferk ofufarnos, que darmoes dolirifia.

Refpondi a efie papeliCoirio tengo dicho en 11.deAbril de 15512
convnO dfei tenor iigLiiente.

Eflie papel le he piicftoa la letra,por iér el prihG;j'pal,y que en la ver-
dad habla con mas propfiedaA'en los términos de laciencia, y que
Biteftra tener mas conocimiento enella, que Don Sebaftian : no obf-
tante , porque vea el fciior Tander Barcn , que en medio de fugrande
Viabilidad.,, no ha fabido comprehendec cNis PcoblcrjaaSB;le/tisfaré pgr
tes ndiposicrroinoj (jiic me arguye*. Dize
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Dizs el fcfior Vander Baren, que mis dos medias proporcionales’,
no dalA» motivo ala curte/idad de e/pecular misefiritos.

A que rcfpondoj que nunca podian ocafionarlc curiofidad y quando
no avia entendido el fandamenEo de ellas, como él miirao lo mauificf«
ta, aviendo fupuefl:®la A B de 16°84.7 "* quarto de vno eB»-
tero, que eslo mifmo que bufcar dos medias entre dos extremos da--
dos,que codas quatro fean en continua proporcidén Quadrigecupla com-
puefta, para las gaales fe necefsitava, no de 4. fino de 6t. operaciones,
gue las quatroTolo firven para toda la dupla fimplc proporcién, como
en mi refpuefta de 21, de Enero de cite afio en la buclta de la pig. 4.
periodo 2. brevemente rcrpoti.ii a Don Sebaftian ,, adviitiendolc dcbia
recurrir aia refpuefta, que di al fefior Don Diego Merino a primero de
Junio de 1690. que avia hecho el mifmo reparo , en donde avria halla-
do plenamente la fatisfacion demoftrada de hallar las dos medias entre
qualquier dos extremos dados; porque la verdad es,que en quanto alof
gue toca a todo lo necellario enia quantidad continua , baftan las dos-
medias por toda la fimplc dupla continua proporcidn, porque con efta
no folo fe dupla el cubo, pero fe oélupla , y queriendo paffiir mas ade-
lante con todo el rigor en la cantidad continua , bailard'nallar dos me-,
dias cncontinua proporcién , entre la dupla compuefta por toda la tri-
pla limpie,que con ella fe viene & multiplicar el cubo progrefsivamen-
tCjhafta la 27. no obftante para todos los cutiofos di el modo generali
de poderio multiplicar en infinito,-

De genero , que aviendo yo refpondido baftantcmente vna vez fo-
bre cfte mifmo reparo,no elloy obligado a repetirlo fiempxe,porque la-
refpuefta que le daa vno,firve para todos los que hazen el miimo repa-
ro: y afsi débia el Vander Baren aver confiderado mi refpuefta-,y hallan-
do otro nuevo reparo,reiponderme lo que fe le ofrecia,fin que el Van-
der Barenpueda alegar no aver llegado a-fus manos, quando D. Sebaf-
ti?n confieiia avcrlarecibido , diziendo, aver vijio lo que dediqué al Exce-
I™ntifsimo fefior iDuguede Finda, que es la refpuefta dicha.

Mayormente fe prueba , que el Vander Baren no ha entendido ia-
©peracion de mis dos medias en continua proporcion , porque refpon:.
diendo a la trifeccion del &ngulo,, no dizc cofa fobre los dos Problemas
gue tCBgo refueltos, que fon la llave de eftas operaciones, que cftando;
puefios en vn mifmo eicrito, tenia obligacién qualquiera que refpondc

_avn papel, rciponder atodo lo que contiene , y mas alos puntos clfen-
cialea,como fon eftos dos Problemas, “de que depende el hallar la linea
conmenfuratriz dpi quadrantc,con lasroifmas operaciones de los bino-
mios , con los quales fe hallan las dos medias , pues para la folucion de
loados Probiemas fe hizicron tres operaciones demoftradas por el Al-
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gorichmo que fe ha vifto »y las medias por toda la fimple dupla conti-
nua proporcion,fe dcmueftran con 4. operaciones; con que fiel Vandcr
Baien no conffdcra la rcfolucion de eftos dos Problemas,que fon el fun.
damento principal de los quarto Problemas no refuelcos , corno podra
entender la refolucion de las dos medias en continua proporcién?Y afsi
esneceiTatio, que confiderc bien la referida operacidn de los dos Pro-<
falemas;y fi tiene algun reparo que hater lo ponga,porque de ellas ope.
radones fe da principio para hallar lalinea conmenforatriz del qua-
drante,que es la raiz de la TRISECCION DEL “4NGVLO, formacion del
HETTAGONO, y otras muchas operaciones,y defpues progrefsivamcn-
te continuando con los binomios, y bimedias, ie palFaa hallar la Qf~~
DR.ATTK.A BEL CIRCK|LO} y las DOS MEDI.AS en la forma que tengo
dicho en mis cicritos.

Palla defpues el Vandcr Barcn (pag-8.) a hazer ccnfura de la rrifec-
don del anguloj y dizc,que aunque el triangulo A E F fea Ifofccies, no
ebllante no lo he demdllirado.

A lo que refpondo , que el iefior Vander Barcn no ha confidcrado
bien lo que tengo efcrito \ porque aviendo yo referido la demoitracion
de Caramuel, que trac el Padre Zaragoza , que dado el angulo FC B
(de aquella figura , que en mi tratado es la 1.) quetodas las vezes que
fetire GIG, con tal arte , qué laF G, F I fuefleniguales , feria el arco
F G latercera parte de F B. Con que aviendo fido ello demollrado dé
Caramuel, y referido por mi, ballantemente (defpues de aver conllruii
do la hypotefis del quadrante) demonliré , quando dixe : forque por fa
hypotelisel arcoA 0, es h tercera parte de dicho quadrante, afsi  e(ia ®F 2)
eortarklacuerda AG en punto E, en tal-genero, que los lados AF, A 2),feran
igualesifpues Jicome antes fe ha dengjiradacquo fendo los lados A E, A Frigna-
la al arco A ®cortado , fera la tercera parte de todoelarco A G dado : afst aora

fende per hypotejis el aroo A ftyla tercera parte del aroo del quadrante A Oflot
destriangulos A IB3)3A S) F, también por loque fe tiene antes demoftado fon
I ffceles.

Pero ya que ella no cs ballante,para que la entienda Vandcr Barcn,
bare para mayor claridad la figuicnte , que cs la mifma que he hecho
privativamente, a quien me ha hecho el mifmo reparo.

Coniji. Si fobre.elarco A D'del quadrante A B D (figura 1. de elle) con la
ditlanéia delfemidiametro B D.,fe cortara la pcrcion del arco D E, ella
jiQr'ekarolario delapfop.i™. del lib,4.de Euclides.lera vna festa par-
ie ciclcirciilo-, de genero, que quedara la parte A E,que fera por fu hy-
ptotofis, terccra parte del arco de! quadrante A D. Del punto A,al pun-
to D,fe tire larecia A P.efta fera la cuerda del arco del quadrante A D;

4-ipaes del punto A al punto E, £ tire larcéla A E, que fera la cuerda

< del
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dd arco A E.tercera parce del arco del quadrante A D. Finalmente del
angulo B al punto E (en donde fé termina la tercera parte del arco del
quadrante} fe tire la reda B E, ella cortard la cuerda del are« del qua-
drance AD en punto F. Digo , quelos tridngulos ABE, A EF ~fon
Ifoiceles. *

Porque los lados B A , B E del triangulo ABE, falen de vn mifino
centro B, y caen en la mifma circunferencia del quadrante en los puntos
A, yE, por ladifinic. r del i. feran los dichos lados entre fi iguales,
y por la 24. difinic.del mifmo el triangulo A BE/era Ifofcelcs”™onfi-
dere el dicho triangulo A B E, del qual fiendo el anguio A B Ej*puef-
to al arco A E, tercera parte del quadrante , fera dicho angulo de 30.
grados; y porque los tres angulos de qualquier triangulo,por la 5i.del
primero fon iguales i dos angulos rcotos, ieran los dos angulos B A E,
BE Ajuncos i ;o.grados,y aviendofcdcmoftradofer el triangulo A BE
Ubiceles, (eran precifamente los dos &ngulos B A E,B E A,por la prop.
j. del lib.i. de 7j. gradoscada vno.

Aora ie dehe confider-ar el triangulo redtangulo A B D,dcl qual (pon
lo que fe tiene dernoftrado} los lados B D,B A,fon entre fi iguales, (era
pues el angulo B A D de 4y .grados,cl qual fi fe refta del angulo B A E,
que fe ha hallado de 7j.grados,qucdara el &ngulo E A Fde 3o.grados.

Finalmente confiderefe el triangulo A E F, del qual fon conocidos
el angulo E A Fde 30. grados, y el angulo A E F (que es el miimo que
A E B) de 7JT. grados, feraluego el &ngulo A F E (por la cicada 32. del
1.) cambien de 7j.grados,y fiondo eftos dos angulos A E F,A FE,igua-
les,fcraR los dos lados opueilos A E,A F (por la  del i.} también igua-.
I£s,y el triangulo A E Fpor la referida difinic.24. del  fera Ifofcdcs;
y fiendo el lado A E cuerda del arco A E , tercera parte del arco del
qguadrantCjfera femejantercente el lado A F, igual alacuerda de dicho
arco A.E, tercera parte del arco del quadrante, que era lo que fe debia
demontftiar.

De genero, que fe ha demonfirado, que el triangulo A E F es Ifof-
celes, yquela A Fes igual alacuerda de la tercera parte del arco del
guadrante;y con effe fundamento dctnonftrc en miprimer papel de 2/.
de Agofto de 16p 1. yaora del mifmo genero demneftro, que el trian-
gulo A M | es Ifofccles , y que laA lesigual ala cuerda A M, tercera
parte del arco AH .

Si lapropoficion 10. del lib. é. de Euclides escierta, como en la
verdad lo es, no es dudable que fe puededividir gnalgniera etra redea
en el quadrante,con la mifma razon que cfia dividida la A D en punto
F, y afsi fi fe quiere dividir qualquiera arco A H en tres partes iguales,
te debe formar el triangulo A 14 D, y porla 3i.”el _lib, 1. haziendo

paiiac
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paflar potei ptihtd F vna paralela ala H D, ella por la io. del <§divi. 1
dira el lado A H en punto I con la naifma razén que clU dividido el la-
do A D en punto F,y afsi como el lado A F fe demoftro igual a la cuerda’
del are®A E,tercera parte del arcodel quadrante A D,y fer el triangu-
gulo A E F Ifofceles,afsi aorala Al ferdigual ala cuerda del arco A M,-
tercera parte del arco A H, y el rriangulo A M | ferd liofceles.

CoH.que querer demoftrar, que la Al no fea igual ala A M, tercera
parte del arco A H, es vanamente demPnftrar, que la prop. lo, del lib.
6. de Euclidcs fea faifa.

Antes de fatisfacer ala artificiofa, aunque poca fundada cenfura
del Vander Baten, me ha parecido acertado de poner otra, que pri-
vadamente , y por eferito hizieron de misProblemas, y ala qual
aviendo fatisfecho en la mifma fc«:zma en 14. de Febrero de 1592.
fin que los Authores de ella fe ayan dignado de refponderme,deter-
miné publicarla en mi referido vitimo papel de 11. de Abril, fin pafv
far anombrarlos, juzgando con efto fe hallarian obligados a lo me-
nos arefpondérmé en particular, ya que fe avian empefiado en cen-
iltrar mis Problemas; pero viendo, que no por efto fe daban por en-
tendidos, con averies, eferito en diverfas ocafiones, y diverfas vezes
fuplicadoles fe dignaiTen de refponderme. Finalmente tomé la refo-
lucion de advertirles en 2 $. de Septiembre del afio paliado, feriala

a luz puDUcana, que cita cciuuid w-uiauv. vua

fidad de Italia; y ii a eftano me refpondian, enotraobra que d|C|Ie
ala Imprenta pondria el nombre de latal Vniverfidad ; y afsicum-
pliendo aefta palabra, pongo aqui nuevamente U cenfura de dicha

Vnivcrfidad, y miterpuefta.

CENSVRA HECHA POR VHA MVY CELEBRE
Vniverfi4adde Italia.

Rccendcn cftos iefiores : Qtté yo m jwuejji demnftrado, ni que en
eterno podia demonflrarique eltriangulo M | fueffe Ifofceles,ni mencs
glela .4 Ffea cnerdadéla tercera parte del arca, AD, y quetambién.Al
fiiejfe cuerda ce & terceraparte delarco. A H (confeifando) que envirtud de
la L1o.del lib.4.de Euclides fer certifsimo, que los lados.A H, .A D del tnaUr.
guio .A eft'm divididos proporcmalmentéipero q de dichaproporcion re®
fe puede inferir otra cofafmo que fegun la ra™on que tiene la.A B ala .A F,afst
feriala ,A Mala A |, dizicndo defpues ; Que noper eflo.filaA F es
da de la tercera parte delarco A B, ferdla A | cnerdade laterceraparte del
arco AHyy que quand» efo fuejfc wiaditambknl» {enanquefudiendojett™
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if AYTIMAS | PpAfalelas ala H Dyd masproximas ala mifmd,d mai proximas
alangulo  del mifmogenero— agmilaparte del arcoOID, de que f‘uejje cmrda
ia de femejanteparte del arco oLH, feria cuerda la
A silo rcfpon;U,diziendo,cjue para dgmcftrar,qiic cldridngulo AM |
iéa IfotceleSjfe debia prirneramente defnoftr=ar,quc ei tiiangufé A | F
también Ifoiceles, y que el lado A F esigual por fivhypotefo ala caer-i
da A Ej tercera parce del arco del quadrante i y di primero la demonfi
tracion que tengo dicha, y por fegimda, av.iendorac concedido fer cer-;
tifsim-o-,que por Lalo.del lib 6,los lados A H,A Ddel triangulo AH U,
cilin dividi los pcoporcionalmente. Concluyendo, pr-obé con la mifma
demonftracion , que el triang ilo A M | era Ifdfeelc-s-,, madiendo: dcfc.-
pues lo figuicnce.

No sé como fe pueda negar,que ii la A E es”cuerda de la ccrcéra'par-a-
tedel arco A D, la A | no pueda [er cuerda dola  parce del arco A Hi
Quando en la mifiiu cenfuraconiieiran,giie'la proporcién que tiene A D'
a A F,la miimatiene AH aA I. Y cafo que la A | no fuelle cuerda de la
tercera parte delarco AH, me parere que efto fe debia demonftrar;
.porque dezk folo , que no,porque A F es cuerda de la-5- parte del arco-
A D, fela Al cuerda de la 3”parte del arco A H; efto es hablar volun--
tariamente, y no probar nada, de que la A | no fea-cuerda de la 3. parte
del arco A H. »

Finalmente c-ampoco tiene-fundamento alguno la razén , que en la-
.ceniLirafe pretende dar,-dizicndo : gjlo fiiejfe)>erdad,tamhienh-
Jerl4,que padimdofe tirar infinitas'l E paralelas alaH D, hntas'proximas ala-
mlfma,9 masproximas alangulo A,del mifmogenerad aquellapartc delarcaA D,

de que fuejfe cuerda-la A Ede- femejanteparte delarco A>H-ferfaclerdtlajt |.
Pérquela A F, folamentc puede fer cuerda- de la 5. parte del arco A D
del quadrante, en donde vnicamente fe puede format el triangulo Ifof-
eeles A E F,como evidentemente fe ha dcmonftrado en virtud de Ibs an,
gulos, yafsi fuera defta tercera parce, no pucde nunca la A F fer clierda
de otra parte de aquelarco , porque raudandpfelos angulos, fe mudan
también los lados. Y afsi era menefter dezir, que tirandofe infinitas | E
paralelas ala H D,6 mas proximas aefta, 0 mas proximas al angulo Ay
fegun la parte.dcl arco A- D-, fuellé lado A Fde aquel trianguloi que fe
forma con la-cuerda de la parte del arco A D-,de otra femejante parte del-
arco A H,feria larazén del lado Aide aquel triangulo , que fe forma
con la cuerda de aquellapartc del arco A H3 y para Mayor evidencia de
efta verdad,fe hara la figuientc demonftracion.

Supongafe cl areo A E fuclTelaraitad, y nolatercerapartedc”™a’cci
A D,feria el &ngulo A B E de 4j.grados.y confequentemente fos angu-
los B AE,B E Affera«Je grados”™ y 30. miagj¢s cada vnQj con que
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reftandofc del agulo.~NVE de 67.;graaos,y .50. miriutvél angulo B A D
(ya demonftrado de 4;j,gradps) quedara cl angulo £ A F de Vz.grados,

y 30. minut. y A E Fde 67. grados, y 30. minut. que juntosliazen
gradps,iera el angulo A .FF de 90* grados,y fiendo cfte angulo opnefto
alacuerdadcl arco A E,por la i”.del primer;iera mayor- la cuerda A E
dei lado A F,y afsi la parte A | no puede fer cuerda del arco A E,mitad
dcl arco A P del gnadrant,ejquc era lo que fe debia dcmonftfar.

Lo que fe dcmdnftrara en todas las demas partcs,iino es folo la ter-
cera,en donde vnicamente la A F puede fer cuerda,y aqui fe podra dezir
con toda razo,que en eterno lamparte A F podra fer cuerda,dno es la ter-
.ccraparte del arco A Ddel quadrante;y es demonftracion tan clara,co-
mo vera qualquiera que tuviere mediano conocimiento de efta facultad.
P Ero aunque las dcmonitiracioncs hechas en general, parece podrian

fer baftantes para qualquicr Profglior: me ha parecido no obilani
te (para mayor claridad) fatisfacer en particular a cada vno de eftos fe-
fioresj y particularmente a Vander fiaren,por fer el que vnicamente ha-
bla en términos de ja ciencia.
E JSTE Cavallero defpues de aver eftabiccido, fegun mi hypotcfis el
~ arco A E,tercera parte delarco A P del giiadrantcjy la A M, ter-
cera parce del arco A,H(que es mitad delarco A D)pone los arcos A M,
M &,cada vno por la fexta parte de. A D (que ie refiere ala tercera par-
te del arco A Hj demonftrando, que los triangulos ABM,MBE, fon
«ntic fi igtjalgs, y del mifmo genero demueilra,no folp-que los triangu-
los A M I,E£ M l,ibn en tod.p ien.tido iguales; pero también, que iiendp
los jados A 1,1 E,l Figuales,no folo el triangulo E 1 F,fea Ifoicdes.def-
crito dentro dcl Ifofceles E A F,teniendo la bafa E F comin; pero tam-
Eijen,que los dos triangulos F1 AE | A, teniendo los trés lados de vno
_igual a los tres dados dél Otr.o,cada,vnoal fuyo, ferandichos triangulos
iguales entre fi : ;CpH.que pretende , que quitando los angulos .ignalcs
J I AE | A,pada vno de dos angulos re;tos, queden .los angulos F I X,
E I X igpaksiy con efto pretende concluir, que el angulo en X fea rec-
-to,,y cpftljguiuehtemente larcéfa A H, fera dividida por mitad por el
femidiameWp B E en panto X..&C. ¢1

Coti que aora hemps menefler cdnildefar-, fi eflo que pone Vander
Baren es ciertOique fi lo esvdefdeiaego Icconcedcré todo lo demas.

,El principal fuudaajc.nto,que uuuilmenre prerende dar por cierto el
Eefior Yand/£:B%?/N,gpnfifte. en queterdcmcenftrar, en virtud de ios la-
dos, que los angulos F t.AVE | A, fisahentre fi iguales. Para reconocer
~fia defmpiiftracii'ai},fe. debe-can los aiiiinDs;fii!tl amentos de Euclides ver
"fi.dji;h0s'dCs Riégalos F I.A,.E T Aj(éan;efei3:ivanientc iguales, y eftofe
debe-hallar con la indtibi”*ble detfdftcacioq dei valor de los mifmos an-
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galos, pues la demonftracion del Vandcr Baren, ie funda fobre cl arco
dola fnicad del quadrante jque es de 4J-..grados.

Paragftp fe debe primeramente confiderar, quela | F-,es per conf-
truccion paralela aia H D, y que la reéla A H,cuerda del arco dela mi-
tad de A DjCon” las dos recias paralelas en los puntos H™y 1”°qUe por la™
ay. del 1. de Euclides el &ngulo A H D interno , debe ler igual angulo
A | F extcrno,y porque la retba H D,por fupoficion es cuerda de la mi»
tad del arco A D del quadrante,fera luego el angulo H B D de 4f.gra-
dos , y coniegiientemtnte el &ngulo A H D enla circunferencia fera de
| 3j-.grados,con que el angulo A | F por la refeiida 29.de! i.fera tam-
bién de i 3j. grados.

Aora fe debe hallar el angulo A 1 E; fi eile es de 13 grados lade-
monitracion de Vander Baren.fera enteramente contra la prop, io. del
lib.6.de Euclides,que es donde efia fundada mi opcracion,pero fidicho
anguio AI1E no fuere de f33- grados , fera vana la demonftracion de
Vander BareHjVjuftificada la mia,cocno fe vera por lo que figue.

Y alsi para hallar el angulo A | E,es neceftario primero hallar el an-
gulo A IM, que CSfu mitad (por loque tiene demofirado Vander Ba®
ren) para lo qual fe debe hazer las dcmonftracior.es figuientcs.

Porqgue aviendo puefto Vander Baten, fegun la demonftracion que
hizo,que los arcos A M,y £ M,cada vno fea la fexta paite de A  que
viene a fer lo tercero de A.H, y aviendo el mifmodeinonfirado, que los
triaungulos A B M,M B E fcan entre fi iguales 5y Icmejantcmente, que
los tridngulos AM I, E M | fean también en todo iguales. Con efto fe
debe confiderar el triangulo A B M, del qual los lados B A, B M, falen
de vn mifmo centro B, y caen en la mifma circunferencia en los puntos
A,y M,que por la i/.difinic.del i.fon entre fi igua/cs,y por la difinic.
24 .del roiimo el triangulo A B M feralfofccles;y aviendo fido demonC.
trado, que el triangulo M B E, es igual al triangulo A B M, fera luego
también c! triangulo M B E Ifofceles.

Cenfiderefe aora el triangulo A B Mx»dcl cfual el arco A M,aviendo-
fe puefto por la fexta parte del arco A D del quadrante , fera el angulo
A B M-de ij. grados, y los angulos,A M B, B A M, juntos feran por la
32. del 1. de i6j. gradosj y porque fe ha dcmonftrado,que el triangu-
lo A BM es Ifofccles,feran los dos angulos A M B,M A'B (por la 5.del
1.) de 82. grados,y 30.minutos cada vno,y fiendo el angulp A M Bel
roiimo,que el angulo A M I,con efto tendremos conocido del triangulo
A M l,el arrgulo A M | de 8z.grados,y jo.minutos.,

Aora para hallar del triangulo A M 1,el &ngulo A IM¢, fe debe pri-
meramentehallar ei auguloM A, y efte fe hallara, reftando el. angulo
B AH ,delangulo BA Mcl refiduo fera el angulo MAT .

Ck N afsi
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Y afsi fe debe confidcrar el triangulo A BH.dcl giial'el arco A H re-
tomo por la mitad del arco A» D del quadrante ; de genero”™ que fera el
angulo A;B:H dc 4j.grados, y pot lo que fe demonitro en el triangulo
'A B M,fera el anguloB A H de 67. grados,y 30. minutos, y cftc refta-
do'-dei mgalo M A B (que fe hall6 de 8i. grados, y 30. min.) quedara-
cJ dngulo M A 1 de 1J. grados. Con que del triangulo M Al ion cono-
«dosel anguloM A 1de ij. gtados,y el angulo A M | de 82. orados,
y 30.minut. que juntos hazen 97. grados, y 30. minut. y afsi porla rei
icrida prop. 32.dd i.fera el angulo A1 M también de 82.grados,y 30.
minut. Con que los lados A M, A | opueftos a dichos angulos A IM,
A M I, iiendo (por la prop. 6. del i.) emtc fiiguales, fera el triangulo
M Al (por la 24 djfinic.del.mifmo)lfofcel«s-,y fiendo el lado A M cucr.
da del arco A M, tercera parte del are® A H, ferd también la A | igual
a la cuerda de la tercera parte del arco A H,y porque el triangulo e 'm |
fe demoftro igual al triangulo A M l,afsi iiendo el lado A M opuefto al
angulo A IM , igual al lado E M, opuefto al angulo EIM, fera luego
efie angulo E 1 M también de 82. grados, y 30. minin. De genero,que
jpntos eftos dos angulos A I M,E | M,formaran todo el angulo A IE de
16s.grados. Y aviendofe hallado antes que el &ngulo A 1F ferd de 13j.
gradoSjCon que no puede ier el angulo A 1 E igual al anguloA | F.

Y afsi fi el angulo F I A de i 3y.gradps,fe relia del valor de dos an-
gulos redftos, quedara el angnlo externo F | X de 4/. grados, y fi el an-
gulo A IE cunfequentemente le refta del valor de otros dos angulos rcc-
tos,quedaraclangtiloE 1 X externode ij. grados. De gcnero,que los
angulos FI X, EIl X, no fon iguales ™y por confeqaencia, ni el &ngulo
enX fera recio,.ni tampoco la recta A H cfta dividida por mitad por el
femidiamétro B Een el punto X,como pretende Vander Baren demonf-
ttar con el mifmo Euclides;pdrque-no folo con efta pretendida demonf-
tracipn feria faifala prop.ia. del lib.6.y la 29.de! primeroipeto tam-
bién ningun arco podia medir fu angulo, legun fu demonftracion.

Go6n qué aviendo yo evidentemente demoftrado (como fe ha vifte)
cOnios mirmoB términos de Vander Baren,quc el femidiametro B E no
corta la reéla A H por mitad en punto X , y también he demonlirado,
que el ttiangulo A I M es Ifofceles,y que el lado A | es cuerda igual a
la A M,tercera parte del arco A H>fe vé quan fin fundamento es toda la
demonftt acion de Vander Baten.

Afei, aviendoyo fatisfecho, y concluido atodos los que hanieC.
crito con los mifmos fundamentos, de que fe han valido contra mi,
y deivanccldo elconeeptoque:tenian, de que me concluirian, como

at’7-
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.a c3to ajia refpondido ai”™ no, podia por cilo no {Moféguir en

efte cinpefio: pero como mi fin haiido, es, y fera fiempre, que ie

conozca laverdad, quiero manifeitar lo que hafta aora no he queri-
do declarar deliocto(fiddo en que a los legitinros Profeflbresde efta
fdencia les baftava lo que yo clcrivia)y deicubrir con evidencia a los
Oyos de los fecientificos,que ninguno de eftos fefiores, que ha refpon-
dido, ha (abido entender mis Problemas, y afsi primeramente de-
moftraré aqui,contra miprimeraoperacion de latiifeccion del an-
guio, publicadaen 25.de Agofto de 1691. para que fe reconozca
con la cxperienda,qual hafido la Irabilidad de eftos fefiorcsjlos qua-
ks fi hafta aora,no han podido, podriurcon efto aprender, como fe
debe demoftrar vn error, para defeubrir vna verdad; la qual, como
mas arriba he intinuado, he querido en parte tener hafta aqui ocul-
ta, para que con mayor evidencia,fe reconocieile la importancia de
eftas operaciones tan mal entendidas, como injuftamente calumnia-
das.

DEMILESTRA EL MISMO INVENTOR COTVOLM y LO QVE
ninguno de fus Cenfores ha fabido con realidad demonfirar contra D
fu primera Operacion de la trifeccion del angulo,publicadaen
z$.de Agoflode i6gi, Cap, 2,

es la piedra del toque de la Mathematica, como el elixir de
ella5y enfinés el tribunal, en que fin apelacion,ie rubftanciah fus

operaciones, como lo han confeiTado misadverikrios: pero efto es
guando ie exerdtan lasverdaderas dodrinas trigonométricas, y no
alteradas, y del modo g mis émulos han vfado deellas, como fe ha
reconocido, por faltarles enteramente el conocimiento de efta den-
cia, como les he demoftrado; pues con las mifmas dodrinas de mis
cenfores, les probé lo contrario de lo que ellos pretendian dar a en-
tender, cottio el curiofo podraver en mis eferitos de 21.de Enero
de 1692. conellttulo de Defenfa Mathematica, defdelapag, i”~.hafla la
de ig. demanera que ie perfuadieron con mis exprefsiones,a que no
cntravan operaciones trigonomeétricas, porgue no las entendian,y
ninguno fe atrevid 4replicar demoftrativamente fobre ellas. Quan-
do (como repetidas vezes tengo dicho) la real demoftradon en eftas
operadones, es por las referidas dodrinas, que fon incontroyerti-
bles, como aquellas que vnicamente miden los angulos sy afsi para
gue fe reconozca eftaverdad, y certidumbre de \nis operaciones,
guiero demoftrar aqui con las verdaderas, y legitimas dodrinas tri-
gonométricas,d artifidofo error dé mi referida operadonipues con
eftp

N O ay duda, que latrigonometria es vna fdenda Incomparable:
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rcftotambién le conocera con claridad, quienes fon los que fé firven
del compas, v quienes fon los que no enrienden los principios de la
facultad, yo,u mis advérfarios.

Paa-a demofti ar contra mi primera operacién de latrifeccion del
angulo,era riicnefter que huvieflen demofirado,que el &ngulo ABM
no eraja tercera parte del arco AH, y que porlo configuiente el
triangulo A I M no era Ifofceles, y por cito fe debia coniiderarlos
triangulos A 1F, A 1 B,de los quales eran conocidos los angulos, y
lados necciiarios, como fe havifto, porloque tengo demoitrado
contra Vander Baren,y referiré aqui nuevamente.

Por lo que eftableci6 el Vander Baren, que fehuvieflé de trife-
car el arco A H,m.tad del quadrante (lamina A, fig.i.oper.i.)y fe-
gun mi primer metodo,formar el triangulo A D H, del qual fiendo
los lados A H,H D,cada vno de ellos cuerda de la mitad del arco del
guadrante, feriael triangulo A D H Ifofceles. Defpues tirada por el
punto Flareda N L, paralelaala H D, efla coriaria JacuerdaA H
enel punto I, por donde haziendo pailar larecta B M, cita avria.de
cortar la terceraparte del arco A H enel punto M. Aora parade-
moilrar,que el arco A M no es la tercera parte delarco A H,prime-
ramentcléaviade confiderai-el triangulo A D.H, dei qual diado
H D es cuerdadel arco H D, fera el angulo D B H al centro (por la
20.del 3.) doble del angulo H A D a la circunferenciaiy fiendo el au-
guro D B H por laconilrucion de 45. grados, ferd el anguloD A H
c'c 22. grados, y 30.min.y fiendo el lado A H igualalaH D, feme-
jantemente el &ngulo A D H,fcrade z2.grados,y 3o:min. y porque
el lado IF,porconftrucdon,es paralelo al lado H D, fera el angulo
A F1 por la 29. del i .femejantemente de 22.grados,y so.min.y afsi
del triangulo AIF,fiendo conocidos ios angulos | A F,A F I, luego
-feran por la 32.del i . conocidos los &ngulos A | F de 135. grados,y
el &ngulo H IF externo dc45 .grados.

Aora para hallar el lado A F,confidercfe el triangulo A B F,del
gual el angulo A B F, fiendo opueiio alarcoA E, que por il hypo»
tefis la tercera parte del arco del quadrante, fera pues de 30. grados;
y el &ngulo F A B, fiendo el mifmo,qtie B A D,fer4 de45. gtados;y
configuienremente el angulo A F B,feriade 10j .grados,y el &ngulo
A FE externo, fierade 75. grados; aora fupongamos el lado AB de
guantas partes iguales fe quifiere,por cxemplo de y.partes, y afsi del
triangulo A B F, fon conocidos los referidos angulos,y el lado A B,
con lo qual fe dira por las dodrinas trigonométricas; ficomo el fe-
no del &ngulo extcri™A F E de /”.grados al lado A B de fiete par-
tes, aisi cl fieno del &ngulo A B F de_3G.grados al lado A F;y obran-

do
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dofega«' tos preceptos, fé hallarad ladoA E,que fera de j.. partes»

e 3011 11'3- . 1
Pyfmmmmemm e Aorafe debe hallar el lado A I del triangulo A IF.
4529629.

Y afsi del triangulo A | F,fon conocidos, no iblo los tres angu-
los, "pero también el lado A F, con lo qual fe dirapor las doctrinas
trigonométricas, y afsi como el feno del angulo externo A1E de

'45. grados al lado A F, afsi el feno del angulo A F1 de 22. grados,
y 30. min. al lado A |, y de ello refultardel lado A ldei.parte,
3281895992.6228.

N

34150635073772

Finalmente para hallar el &ngulo A B M, eonfiderefe el trftkngu-
lo A B I, delqual fon conocidoslos ladosA B, yAl, yelangulo
I A B (y riendo efte el mifmo,que el &ngulo H A B)fera pues de 67.
grados,y 30. min. y con efto fe dira por lasdoctrinas trigonometr i-
cas,afsi como lafuma de los lados A B,A 1,4 la diferencia de los mif-
mos,afsi la tangente de la mitad de la fuma de los dos &ngulos opuef-
tos alos dichos lados, a la tangente de la diferencia devno, y otro
angulo a la-mirad de la fuma de los mifmos.

Y por lo que fe puede inferir de los eferitos puablicos de crios fe-
fiores, con dificultad podran entender, y penetrar los términos deria
doCtrina,diré(para’ aliviarles el trabajo,y efcufarles vn eriudio,q les fe
ria muy coftofo) que fe deben fumar los dos lados A B, A |,cuya fu-

3251895992622S.
maferade S.partes,y------------ —— — e yerieferael primertei-
,34150:85073772.
‘hékio de laregla, defpues fe reftael lado Al del lado A B,y queda—
1331675147544.
«fan las partes 5.y — que es el iegundo termino de
34150635073772.
la reglas y finalmente,porque el angulo | A B,es de 67.grados,y 30.
min. ferala (urnade los dos angulos A Bl, A IB de 112. grados, y
30.min. cuya mitad ferade 56. grados, y 15. min. y la tangente de
crios , que es 1496605 8. fera el tercero termino de laregla, y afsL
obranda,légun los preceptos fe hallaran 8415782 que esla tangen-
te,que correfponde a40. grados,y 5. min. (y algunos fegundos,qu?
no hazen al cafo) y eriaferala diferencia delvno, y otro &ngulo de
la mitad de la fuma de los angulos reiéridos; y afsi reftando 40. gra-
dos,y 5. minutos de 56. grados,y 15. min. (que es la mitad de la re-
ferida fuma) quedaran i6.grados,y io.minutos,queiérael valor del
angu-
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ajilgulaA B ligue fc bilicava; y porque erte debia icr de 15'. ~adoSj'
tercera parte de 4 5. pues no es verdad'que la re£ta,que fc tira del pu-
to B, y;pallapor el punto I, corte el arco A H en, tres partes iguales
en el punto M; defuerte, que queda claramente demolfarado, que, el
angulo A B M, que esel tnifmé que A B, no es latercera parte del
arco A H4:omo fe juzgava debiafer por mi primer metodo.

Y aunque efta demonftracion feria baftantemente para concluir,
gue el triangulo A I M no es Ifofcdes,fin eriibargo demonftraré,que
.el lado A I,Ao es igual aliado AM .

Confiderefe nuevamente el triangulo A B I,del qual (por.lo giic
poco antes fe ha hallado) es conocido el Aangulo A Bdde i (i.grados,
y lo. min. y femejantemente el angulo I A B de 67. grados, y 30.
min: y afsrel &ngulo externo A | M, porla 32. del 1~ de 83, gra-
dus,y 40.min. Con efto confidarefe aora el triangulo A B isd,del
gual es conocido el &ngulo B de 16. grados, y | o.mintitos ;y fiendo
eltriangulo A B M (por lo que muchas vezes fe ha demoilrado)

Ifofceles,feranlosangulosB.AM,B“M,Ade 8i.grados,y 55. min.
cada ynp; y afsrdel triangulo A I M fon conocidos el angulo A 1M
de 83 grados,y 40,mia. y elangulo A M | de 8,i.grados.,y 55.min.
y configuientemente el &ngulo 1A M.por la 32. deli.lerd de 14.
grados, y 25.'min. y'fiei3doGI lado A Mopueflo al &ngulo mayor
Al M fera por la i-8-..del r.feme~antemente el lado AM | mayorv
gue el lado Al>el quales GpueftoalangulomGn,or AM LDeiueri-
te, queloslados A M, A | del triangulo A 1 M.no fon iguales,,y por
lo configuiente el triangulo A I M no es Ifofeeles, que eslo que fe
debiademonftrar..

Y ella es lavnica demonftracion, quepuede hazerfe para con-
cluir con evidencia,que laxedaB M,que paiTapor el:puncol,no cor-
ta qualiquier arco dado A H en tres partes iguales: que es lo que ninl-
guno de mis adverfaiios,hafta aora ha fabido demonftrar,por no ha-
llarfe con aquel predfo cofiocimiento,que requiere lafacultad; y el-
pecialmente. d Maefire de Canpo. Don SehafHan Permandex™ de MedranOyN
gual con tanto magifterioicomo fe havifto,queriacon.el mifmofu-
puefto de Don luan de perrera, y iLi Macftro ,,que laA | fuelle ma-
yor que la.A M,diziédo con aquella fatisfacid,tan hijade fu vanidad,
gue avia hallado.con.todo acierto,que laA Fera 36.60252.ylaA M
3472964. lo,qual es totalmente ageno de lafacultad, y contra los
principios geométricos,como qualquier. principiante lo puede cono-
cer; pues todas las vezes que el arco A M fuere mayor,que la terce-
ra parte del arco A H, fiempre el angulo A IM feramayor, que. el
angulo A M l,.y configuientemente. el lado.A M cambien, fera, ma-

yori
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yor,("ed lado A 1. N

te principio de la facultad,huyiera hallado en aquel arco de 60. gra-
dos,que laA M tenia SéypozS.yla Al 36593 aa.y noie hUvieraait.
rojado a copiar laA | de D.luande Herrera,y fu Macilro, y.laA M
de los Canones Trigottomctricos; pero porque cn laver”™d nada
enriende de la Theorica,y muy poco de la prafrica/rcducicndofe fu
habilidad a oftentar vna ciencia fantaiHca,y fundadacn fola vanidad,
bien merece el que dcfvanezcan fu prefuncion, y que fe defenganen.
de lafatisfacion que rieité de ii,y a los otros del concepro,que tienen
hecho de él.

Y afsieftando enefte GonocimienrOjGoméen el dé la vanidad de
rnisAdverfarios,yperfuadidodque nunca huvieran entenido las
taizes de ellas operaciones,por eljjoco fundamento que moftravan
en fus papeles/erviame de diveriion el rcrpondcrles,corao bailante-
mente lo he declarado en mis eferiptos publicos, y particularmente
en el de 11 .de Abril de 1692.con el qual defpnes de aver concluido
deriaollrativamente la cenfura del Vander Baren dixe en lapag.11.
§e2.

Ero para que no parezca.que no doy la inteligencia que fe debe dar
Paia prop.S.dcl i.y 4.del 6.deEuclides,por lo g fe me podria opo-

ner,y no dexar la menor fonabra de duda en perjuyzio de los. Elementos,
de Euclides,mc ha parecido bazer conimayor evidencia reconocer, no
menos la poca inteligencia que han tenido de la folucion de los dosPro-
blemas,(ino también las confequencias grandes, que trae confi no la li-
nea Gonmenfuratriz del quadrante,que tengo dada.

Deide el principio que di la triieccion del angulo, dixe , que la raiz
fundamental de cfta,nacia de los binomio”,y bimedias,v acite fin pro-
puic los dos Problcmas,y defpues en las refpueilas que hize i los pane-
les'que efcrivicron ellos fefiores con el nombre de D.Juan de Herrera,
no iolo demonftrc lo poco fondado de las vanas demanilraciones , que
tan foera de la ciencia pretendian hazer contra ia”*triieccionpero um -
bieu las vanas.y ridiculas intcrpretaciones,quc prefomia hazeri los dos
Problemas, como podra ver el enriofo cn mis refpucftas; y aviendo yo
dado laretdliicion de los dos Problemas, y demonftrado también por
guantidad difereta la certidumbre de la linea conmenfuratriz del qua-
drante,cn donde ellaiocluida la inalterable operacién de latriieccion
del angulo,he fismpre advertido, que fe debia confiderar la folucion de
los dos Problemas, y para dar mayor motivo ala curiofidad délos Pro-
feifores, di cambien el modofaunque de pallo con la pradlica ) de trif«-
car el angulo,en virtud de la linea conmCDluiatriz;y viendo que ninna-
no haziamencien deU folucion dc'los dos referidos Problemas, d-'xe

D 1’ 1
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enk refpucfta de z1. de Enero , pag. io. lin. 17. Str)>mJmé mm im
tanto de efte medio, ~aralarefolucian de la trifeccion delangulo,para que.firec”a
nociejfe defpues con mayor epideneia las operacimeyde los dos f/oblernas ,y Ip tfiT
controtrertible: certes” de la lineoiconmenfitratriz¢ del quadrartte’ cuya co\ifeqtieni‘
dreno es de: poca csnfideracion:,como faben todas; ios, PerMderos IProfe/fofesm fit
lo:,perque:de elianacela:inalterable:refojHciandelatrifeccm’de
maaorkdel heptagone,& c. S'ero tdmbierreontinuandodas. Umedias;,¢¢tpo:ikde,s
les efpacios medios.Je hallaran las dos médias en vontinua proporcion , y la qud-\
drama delcirculo comotenga eferito’, J cpnd tiempo eJ*~eroenSlos Je €M™
ferde .
Goh c|ue pddia qualgciicra’ aver réeconocido- en donde eftaya él verda-
dero fundamento de efta,rciQlucionjy porque .eftos (eficreSjiin ayerlcs y«
dado niotivo ningunojmorrouravan‘en fecretOjComo defpues ic ha vifto
cn publich-,di2iéndo,que yo me fervia del cQihpas™y no de la demonftra-
cion:. y r-ceonociendo yo a quaitO'fé efteridian las flTcrcas de efips teno-
res , quite por efto difponer la reiolucionde la trifécciondel anguloen
el miimo quadrantc”en la forma quefe ha vifto,conlas dempnftraciones
fundadas fobie la prop. lo.del lib.6.deEuc'ides,a que no han fabido res-
ponder cofa, que tenga; fundameutOjimauifcftando eLemb”razp-de fu co-
fiv(ibn;,pucs: no han E~ido nololQiefpdudeéri petonliaun da'r-ialgpn co-
lor a los que querian dczir ; y efi efte conocimiento y no me he querido
explicar mas.hafia-,aéra”™que hevi&oladempnteipq at#cipk™ V3-
der Baren;.que bien que le' he dcmonffrado ptl;(usiprpprjpx,EertBlnos lo
contrario de lo que pieteudia concUiirjy pudiendoyp quedar con ente.:
la fatisfacion,no obttanie por no dexar;(comd h? dicho” fpinbra ningu-
na de duda en pérjuyzio dé IcsJElementos de Euciides,y fiendo también
mi verdadero fin,el beneficio public6 me ha,parecido explicar nueva-
mtU'te con la verdadera claridad que. fe dehe lay, epnfeqpcnciasigrandes
de la linea conroenfuracriz delrquadrante:, ya quC:;njngijpp;ih_a; querido
hazer mencién de ella, fea poc falra de inteligencia i 0 fea, por'fobra de
malicia,defeando ocultar la verdad,quiero aor-a dénronftratcpn eviden-
cia la trifeccion del &ngulo,.y formacion dclheptagono ,,refcrvandomc
lo demas para otro tiempo..
a linea conmenturatriz del quadfanteics (con codb el rigor que pi-
dc;la;:demonliracion);.vna re(aa,de genero proporcionada,quc di-
vidida, en tres partes iguales ,, divide también el quadrante; en tres par-
tes iguales. Degenero, que fife quiere dividir, el arco del quadran-
te entres pafieis igualcSj.ic debe.dividin efta eHirres, partesdguaics,. vna
de las quales piletta febre el arco; del'quadrante ,. cftafera lacuerda db
k tercera parte del, arco de dicho quadrante , cl qual quedara; dividido

«artes partes iguales;. )
Y afsi
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21 |If a5l -tk aivifion de las pahes iguales de la linea canhsenfuratriz,’
para dividir el arco del quadrante en las mifmas partes iguales,y con la
raifma diftancia tiene principio'de larerccra parte.y efta no folo fe fun-
da en las operaciones de ios binomios, y bitnedias,como he dicho; pe-
ro tambienilo eftd*por ii,por la hypotefis del mifojoarco del quadrante,,
como poco antes he demonftrado, que lacuerda A E de latercera pane
del quadrante , esigual ala A F, y que el triangulo A E F esifoiceles:
porlo qual no fe puede poner en duda, que la parte A F , como cuerda
igual a A E mide la terceta parte del arco A D,y ppr corifeqaencia di-
vide todoel quadrante -Chtres partes jguales,con que viene i fer medi-
da de todo el arco; yafslcon elle fegur-o fundamento fe puede (para fa-
cilitar la operacion) prolongar en infinito la cuerda A D del quadran-
te, y fobte ella triplicar la parte A F,que fera hafta el puntoG. De ge-
nero,que la A G fea triplade A F;digo,que la A G feri la verdadera li-
nea conmenfaratriz dei quadrante , que es la mifma , que halle , y dc-
raonftré por medio de los binomios, y bimedias.

Aora fi fe quiere trifecar qualquier angulo agudo, 6 arco menor del
quadrante, y mayor que las dos tercias partes de él,como por exemplo
fupongafe, que el arco A H fea mayor,que las dos tercias partes delar-
co del quadrante,fe continue la cuerda del arco A H,Cobre la qual fe du-
pla la cuerda A E,tercera parte del arco del quadrante (que es la mifma
gue la parte A F) delpues fe toma la diftancia del arco , que teda de las
dos tercias partes del quadrante , y ella fe afiade a las dos tercias partes
puedas fobre la cuerda A H, prolongada hada Q”*de genero , que A
edé eompuefta de la medida del arco A H, medido de la cuerda de la
tercera parte del arco dei quadrante;con que A Quiera la linea conmen-
fUratriz del arco A H,y tirada del punto G al punco Qja refla G Q"*gnc-
dara formado el triangulo A G C™y haziendo paffar por el punto Fla pa-
ralela N L, eda cor-tarael lado A Q”en punto I, con la mifma propor-
cion que eftacortado el lado A G en punto F; con que tirada del punto
del angulo B por el punjro | lareéla B 1 M, eda dividira el arco A H en
tres partesigusles en punto M. 1

Quando él-aiigtrio d~domo-faelié¢ mayor de las dos tercias partes del
NCO-deiq'vadiiafliés”™tdpGés.por la pirop. jo. -del lib. j. de Euclides, ie
dividira aquel arcosn-dospartes iguales,y de las-dos cuerdas,que fub-
tenderan glbis-dos'pafrtSj~é formara vn'alinea reéta, y eda Cerala linca
conmenfuratriz-de aqUel-atc-o.; .porque afsi como el arco de 60. grados
divi'dido por mk-:id,teaas-CHeéda« que fubtendén aqudlas dos mitades,
fon lasdos tercias patiéis déi-~adranté, las quales forman ia linea con-
menfuratriz de dicho arco de 60. grados, afsi qualquiei arco,que no fea
mayor, que las dos iérucias parces del arco del quadrante, diyidida por
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Nitad , las dos cuerdas, giiciubtcndéneftas dos mitades; dink
conmcufuratriz de aquel arco.

Y afsi fi fé quiete trifecar.cl arco A H,Rtitad del quadraste (fig.
opcr.i.lam.A.ji'c dividira dicho arco cn despartes igualcs”y de las dos
cuerdas,quc fubtcndcn las dos mitades, fe formara la linea A Q™ quc fcra
la linea conmenfuratriz del areo A H.Con gsc fe tire del punto G al pu-
toQja rcéla G y fe formata el triangulo A G Q, y por la j,i,del i.
haziendo paffar por el punto F laretta N L paralelaaia G Quella cor-
tard el lado A Q”*capunto | con la mifma porcion , que eftacortada la
A G enpuntoF, que (por la io. del < )fera afsi como la A G conmen-
iuratriz del quadrante a la AF,afsi la A Qconmcnfuratriz del arco A H
alaAl, ytambién (por la 4. del lib. &) ferala G laQ”, corno la
Flalal A; yafsi corno la A Ffe demoftro igualalacuerda de la ter-
cera parte del arco del quadrante, y fouet triangulo A E F Ifofceles,afsi
del mifmo generola A | feraigual a la cuerda A M., tercera parce dei
arco A H,y el triangulo A M | fera Ifofcelcs,

Siclarco dado no es mayor, que la tercera parte delarca del quéi-
drante, 0 menor quanto le g.uifiera, corno el arco D n (fig. i .oper. a.j él
gual le debe dividir cn tres parces iguales. .Se divida con el miXmo mo-
do el areo D-nendos partes igulas cn pinto ra , y fe tiren las cuerdas.
D m, tun, y fe continue la cuerda D n,baila«, y. de genero,,que la recia
D y feaigual alas dos cuerdas D m,m ujuntas. Digo, quelateda Dy
fera la linea conmcnfuraaiz del arco D B,la qual (por la io. del 6.) di-
vididos en tres partes iguales en punto, q., fera laparre Dq igual a la
euerdade la tercera parte deliarco D n: con que tirada del &ngulo B por
el puto.q.la reda B g r,dla dividird el arco D ncii tres partes iguales en
punto r; y afsi por lo que di.ver.fas v.ezes fe hademonfirado, la parte del
arco D r,ferd la tercera parce del arco D n,que era lo que fe bufeava.

O fe halle la linea conmenfuraci iz del atco.ac. tercera parte del ar-
eo del g,uadrante , y iegun fe tiene dicho , fe divida en tres parces igua-
les, y lera a o fu tercera patte (como en dicha.fig.i, opcrac. j.) delpues
fe tire del angulo B por elpuntoO laredaB o.io.efta cortara dicho ar-
co ae entres partes iguales cn punto ro. Degenero, que el triangulo
a 0. 10.: fera Ifofccles, Aora fi fuclTc dado qualquier arco menor del arco
ae,tercera parte del arco dej quadrante , como, at. el qual fe huviellc
de dividir en tres paites iguales, fe continue la at quanto fe quiere , y
con ladillanciaa 10. fcmidacl arcoat, y fe lleva fobre lacuerda ar,
prolongada en x; de genero, que la a.x ffiala reéba eonmenfuratriz del
arco ar, y continuando la operacién, como ie hizo en la primera™fe ha-
llard, que la au ferala tercera parte del arco at.

Y porgpe cftatercera operaciqgen ios jicos ajenores,, es confuia

u por
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por la*cercania de las lineas, lo que nOfiicedc en la lcgunda operacion,
(era mejor (ervLrfc de efia, que dcla otra, pues ambas tienen vn raiia
mo fin.

En quanto al angulo; obtufo, buelv'o adezir lo que tengo dicho en
mis papeles antecedentes , que fiendo ya conocida la tercera parte del
arco del quadrante , no es meneilcr mas , que bailar la tercera parte de
aquel arco, que excede el angulo reéto (obrando enello, como fe hizo
en el angulo agu loj. y ella tercera parte fe junta con latercera parte del
arco del g*iadrantc, y lera toda la compuelta la tercera parte del &ngulo
obt'jfo. Cumgen eile calo fea el angulo obtufo A B C, lamina A, fig;,
1. fe tome el arco A H,igiial al arco D Cj y haliada la tercera parte de
dicho arco A hi, que lera A M, ella-llevada fobre el arco en punto £
(en donde ternsina la tercera parte del arco del quadrante) azia el puri«
to O, que aora cae en el miimo punto H,fera clareo A H, tercera par-
te del angulo obtuio A B L., 0 de todo el-arco A D C, y tirada del angu «
lo Bal punto H lareda BH , eftacortara la cuerdadel arco A D g'ch'
punto R , y ferael criangiilo A R ti Ifofceles como le tiene demonf«
trado.

Con que reconocera Vander B'aren,fi cila baftantcmente demonftra»
da la rcfoiucion de la triicccion del angulo-, er*virt3ud- de la linea con-
menfuratriz, Y para que qualquiera-reconozca con mayor evidencia el
fundamento grande de losdosProblcmas*,para hallar cita linea conmen-
furatriz, pondré nuevamente aqui la quarta vez los mifmos Problemas-
reiuclroSjdcxando aquella poca pradlica opcrati.va,que quife dar depat
fo,pata ver como la encendian ellos fcfioress..

TK.O n L EM.AILE.

Dada vha determinada diilancia de 30. grados*-, y fe quiiéra graduai
vn circulo con aquella mifma dillancia:, es neceilario hallar clfcmidiai.
metro, que hade circunfa-ivic aquel circuid ,,que debe-fer capaz de div
cha graduacion.

Sea,dada qualquiera cuerda T----- G dc 30. grados, y fe debe hallai
el femidiametro, que ha de circunferivir aquel circulo, el qgalfc debf
graduar.con-la dada-difiancia de LG-de 30, en 30. grados.,

'EEOBEE 1l..

Dado-vn circulo fe ha de hallar viia reiSa con tal proporcion,que dii
vididas en tres partes igualcs,y ellas pueflas fobre el arcé del quadranii
te, ha de dividir dicho quadrante en tres partes iguale5ide gencro>qui'
cada Vilidebe fer cuerda de fu parte™.
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A lo que fc acbercdacir cl primer Prdbfcma,es que dada"qu'alqiHé-;
ra determinada recta, y cita dividida en tres partes iguales, fe debe ha-
llar el femidiametro, que circunicriva aquel circulo,cuyo quadrante fea
(Capaz de dichadiviiion, y con la mifma diftancia;con que fe ve,que cite
Problema es el inverfo del fegundo que he propuefto.

Para refolver ellos Problemas, fe debe iiempre eftablecer la opera-
cion dentro del quadrante , y afsi quando ffr propone de dividir todo el
circulo, fe debe fiempre tomar la quarta parte de aquella divifion que fc
pide, como en elle cafo, hendo la graduacién del circulo de 360.partes
iguales,ierd la quarta parte 90, con que iiendo la dada determinada dif-
tancia de 50. grados, eila fe triplicara, y tendra vna tedia de 90. partes
iguales, que esla quartaparte de los 360. y ella prolongada por fu rai-
mad, fe halle entre ellas dos partes por la 15. del 6. vna media propor-
cional. De nuevo fe tome la redla de partes (que es la mitad de
aquella recia de las 90. partes iguales ) y le junte con efta media halla-
da (que hara vn binomio) y fc hallara entre ellas dos partes otra media
proporcional ~inalmente le juntan ellas dos medias halladas (que hazen
crio binomio) y también fe halle entre ellas otra raeJia proporcional.
Digo,que eftavltima media proporcional, es la verdadera, juila, y ri-
~urofa media-del (emidiametro , que debe cireuferivir aquel circulo,
cuyo quadrante feta capaz de la dicha graduacion de 90. grados, y to-
edo el circulo de 360. y tendra ladada diilancia del—.G de 30. en 30.
grados.

E 1 fegundo Problema es inverfo del primero,y que es la raiz funda.

mental de la trifeccion del angulo, y formacién del heptagono,
ikc. porque enefie le da el circulo , y fe bufea la re.cla con tal prt por-
cion, que dividida en tres partes iguales, divida el quadrante del circu-
lo dado en las milmas partes iguales , y con la mifina diilancia , y dei-
piies fe puede dividir el circulo en quantas partes iguales le quificré.De
genero , que lalinea que fe bufea , es la linea cdumenfmatiiz del qua-
drante:; y afsi para bailar ella linea conmenfuratriz del quadrante , nos
ferviremos para el circulo dado del mifmo que fe hallé en la primera
Operacidn, y afsi fe hallara entre eldlamerro, y icmidiainetro vna rae-
.di”Nipcopotcior-al .deipucs entre élla media , y el diametro del circulo
fe hallara otra media proporcicual3 y finalmente entre ellas dos me-
dias, fe debe hallar otra media proporcional, ella vitima fera la redla,
gue con todo rigor corcefpojodéd ¢niifitnaretla.dada en el primer Pro-
j5leip3,,eon -iqucUa;pfGpetfil.n r.é&tida ,_que. es la inedconmcnfura-
fFi”™4 || quadrante,

pr lo quaj gifalquiera cgnjcvidencia puede reconocer la certidum-

bre de citas operaciones,pues.la principal,Real,y breve demouf-
tra-
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tfaelon de la feguiida™d de vna operacion es laconverfa ; y para que fea

njas evidente erta verdad, refolvere vno.,. y otre Problema (coii ctmUii

mo metodo) por giiantidad difcreta con el, Algerithm.o qgiic pidei-
«Seael diametro del circulo'ccfas 7. (como ha eftablecido el Grandi

Archinjcdesjel femidiametro fera cofas media proporeional-eni

tre eftas fera]?™ 14,— <aora entre efta medi”Niy,diametro del circulo(que’
fambieii junto es (2) vn binomio) fe halle o{ramedia, que fera J?iqq

| ZOO.-—Fiiialmete entre eftas dos medias (que es otro binomLo)fe hall e
z r

otra media prapOrcional,que fcra” gqqq.y zo”00.0aiv Cuyo ladb es la

Eccbv, qu@ ,enej fegtindo Problema ic pedia ,. y (S) hombramos con*

meniuratriz del quadrante.

Para breve demonftracion de elio fe refolvera el otro Problema*
gue es el conver.fo de eftei Y es dada vna retilajla qual dividida en trei
pai tes iguales, hallar el fcmidiametro, que circunicrive aquel circaloy
cuyo quidrante fca capazde lasmifmas divifiones',, y con la'miima dii*
pancia.

Tornemos que feadarecia linea dada.la; que' avernos hallado , para’
que reiolviedo coirla mifmé operacion fe mueftre con evidencia laxer«
tidumbrede dias-grandes operaciones,y afsi porque el lado hallado es

1
~ ggo> 720600.....—-que esirracional,afsiinos ferviremos de la mifma
JP qqqg. y pori (a)- mayor facilidad de las denominaciones de las
eipecies de las  nombraremos folamence fus dignidades , o poteftades
cen el exponente y;porque el lado que fe hallé fue Bqqq. cuyo cx-
ponente es'8, por 16 quélen eila fegunda Operacion fe comentara dq
isdignidaxl| 8.. .
Con que la dada recia linea fera,la que fe hallo de la dignidad 8
R 1 n .
720600. — cuyai mitad ferd de la mifma: dignidad S.
8
1779-
y afsiila média proporcional entre' efta$,cs la dignidad
2048.
15741-
16. 7% 20283771 oy. 1 iiM nrmde nuevo entre efta- media proporcional,,
y (la mitad de la; (16584.)? dignidad 8. (que juntas hazen vn bi-
nomio ), fe halle 6trasraedia proporcional, que feradela 32. dignidad
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50109499/ J.
ir160713578914/9891* Finalhicnte eatrc efiaS dois
medias (que juntas esotro 68719476756.
binomid)fe halle otra media proporcional,/ efta ferade la dignidad 64.

66125 5566101297989095 557//1871 54102. Sigut lo quebrado.

t65/4i1584656/8429; 69-
T cuyo lado con todocl rigor gae Tepide,
18446744075709//1616.

eorrefpondc acofas 5." - 11 gqees el fcmidiamctrojgiie fe bufca,el qual
por el antecedente i2™ operacién fe ha hallado la mifma dada rcéta
linea conmenfuratriz del quadrante.
;  Sobré que podran reconocer los ProfeiTores verdaderos, no menos
cl Real fundamento de eftas operaciones,fino también la facilidad de vn
medio tan claro para hallarlas, y afsi le pido las examine, para que co-
nozcan , y fe fatisfagan de fu certidumbre; puesde eftas verdaderas
operaciones dependen la incontrovertible feguridad de la.QLiadratnra
del circulo , y de las Dos medias en continua proporcion , que cl afio
pallado di aluz , obiérvando también,por mayor feguridad la propor-
cién que yo he hallado entre cl iemidiametro , y la rcéla, con tal pro-
4>ct«ion3&c.que es (como le ha dicho) larc”a conmenfuratriz del qua-
drante , escomo 5/.454. que por la irracionalidad deiasradices ella
es la mas praéticable con mas certidumbre, y afsi también ferd la pro-
porcion del femidiaroetto con la cuerda dela tercera parte dd qua-
drante , como 5/. a 18; que es quanto por aera puedo con brevedad
demonftrar, reiervandome de hazer reconocer en otro tiempo lo demés
;quc fuere raenefter.
Con que evidentemente queda dcmonftrada la linca conmCnfura-
tiiz del quadrante™o.r cantidad difcreta,con todo clrigor que fe debe.
A efta mi refpuefta halla aora ninguno ha refpondido ~ublica-
rhente coti alguiia,tiino es el Mafeftre de Campo D.Scbailiant'ernan-
dez de Medrano con el capitulo tan tazonado,que fegun he referido
fe ineliiyOa inftaiicia filya enla Gazeta.de Brufdas.
Oranuei’ amente[ale aluchar en ejia Mathematica T?,alefira D.Francifco
Guillelmo Toignard,Vrresbitero Candnigo de Nayrtnr,Capellande 6.M.y ¢
dite fer proféffor de Mathematicatcl (jnalllego a efla Corte enel mes de Di-tie~
bre,y que lexos de hager como debia algin nuem reparo cotra mi refpuefla arri-
ba referidade ii.de .Abril,en la qualnofolofatisfacia., y concluia atodos mis
\Advcrfarios,perotabknréfpoiidia ivna ateflacion,que el dicho Toignardtenia
hecha contra inlfhi auer dcrrAprado,ni hablado cofa alguna de la facultad, co~

inoel curiofo lopodra ver en-lapagiZQ- de ellafa qual inferiré tambiénenefe
* ! tra-
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fritado: y dandofe aorapr no entendié de la referida refpnefiajjdxe ‘'vna nue-,
«acenfura catara el primer methodo,quepubliqué en ,25,de ~gofio de i 6¢i*
la quaiporfer bien curiofa, fe pondra aqui ala letrajen el mifnm idioma Tran-
ees,enque e la tiene dada,y traducida enCafellano por cl mfinoToignard,
para que fea entendida detodos,

KEMJIS.QVE DE FRANCOIS GVILLIVME TOIGIUKD TKETRE,
Trofeffeur en Mathématique, fur vn papier imprimé, qui il intitule Kefoluiion
Géométrique de la trife'dion de Fangle, nouvellementexpliquée par fon.Au-
"theurle Docietir D. Nicolas Coppola, Tlrofe/Jeur en Mathématique, naturel
de la Villeae "Valene dans le Royaunre de Sicile,

Propoiidon da Iimprirac de I'Autheur.

Couper un Mingle propose en Reoisegalement,

oit propose a partager en rrois egalement an angle comme A BH
(lam.B. fig- I oper.i.) qui eft pat exemple mokié du quart de cer-

cle ABD. Voici ia pratique generale de I'Autheiir. Tirez les lignes
droites D AjD H,&H A portez en faite du point D le denai diametro
P BenE,tirez la ligne B E qui coupera laligne D A au point Fj menez
pairce point F la ligne L N parallele a D H.clle coupera la ligne H A
dans un point comme Itnaenncz parce point 1,k ligneB M 1'anglcA B M

fera la troiiieme part de I'angle proposé A BH. Il faut maintenant
examinsi." cette pratique.

Examen de la ditte refolution,

L'arc'AE eftancparla conftruclion dejo, degrez & l'arc AH
de 4j. dcgrczjil fant que I'arc E H qui eft leur difference feit de ij.de
grez. Tirez les lignes E A, E L.maintcnanr le triangle ABE ellant Kof-
ccles, parce que les cotez A 3,B E font égaux, les anglesen A, & E fe-
ronr aulsi égaux,, oc I'angle E A B,ou E A P a fa mefurc égalé a la.moi-
tiede I'arc ED Pj cefi: adire ala moitié de ijo. degrez : dont I'angle
A R B qui lui eft égal, aura la mcfme mefure. Au regard maincenanc du
trianglt?A BF, fon cote B Feftanc prolongé , I'angle extérieur AFE
eft égal aux deux intérieurs oppofez A, & B.Orl'angicF ABouDAP *
a fa mefjcc égalé aia moitié dsl'arc D P, & lI'angle ABFouABE a
pour mcfutel'arcA E.qui par la coftrucHon.eft moitié de I'arcé D.donc 5*
les deux anglesF A B, A B F pris eniembie,auront leur radure cyalc ala
moitié de I'arcD Prplus la moitié de I'arcE D,ou cequi eftia méme cho-
ie ala moitié de tout ' arcE D P de ijo.degrez, donc I'angle exterienr
4 F E citant égal aux deux inccrieurs F A B, A B F,aura la meme mefure

E qui

*7
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. qui eft aufsi. (comme il acfté demonftré auparauant) celle Je I* angle
6.p.i*A EF 0li A E B,ain(i les angles en E.,&F du triangIcE A Fcitant égaux,,
leurs QQ0Zoppofez A F, A E, (ceonc aufsi' égaux,& le triang le fera Ifof.
ceies;: or comme |I' arc A E,eft par la conitiudion de j,0. degrcz, il fe-
raics deux tiers dc 1 arc A H, pris, de 43;. degrez; Ainft la ligne B M,
qui paffe par le poinii, deuroit couper I*arc A Een ij. degrez, afin
que les parties. AM, ME, EH falleut égalés,comme le promet la mé-
thode d.e L'“Autheur: mais on va demonfteer que cela ne peut eftre.
Les.triangles A BJ, IB Eayant- le coro XEcommun , & les cotez
A B, BEegiuxide pius,I‘angle, A B I, deuant étre égal- a I'angleE B 1
,-(par la méthode de 1' Autheur) il faut. neceiTaiieraenc que les triangles.
A B 1, | B.E.foient égaux en toutes, chofes , ainfi le cordl Edera.égal au
cote | Maintenant les triangles A I F,& A H D font fetnbrables,.par-
ce qu'ils ont I'angle en A commun,.&. la ligne F [ eftant par la conftru-
étion parallele a.D H, I'angle A F Xfera égal al'angle AD H, & par
confegnent I'angleA | Fegalia.l‘angle. A XEI>;or dans Le triangleA H D,
le coite A H,par la conftrmftibn eft égal au'.cpfte H D;,le cofte A | du
triangle A | Fjfera donc auisii égal’ au.cofteé XF ; or nous avqr.s prouué
~que le cofté | E.eftoit égal au coité X,A,.il fera donc aufsi égal au cofté
XF.Nbus-a-.vons au(sXprom)e quele cofteA E eftou egalau cofteA Fidonc
_lestrois cotez du triangle A F I, feront.égaux, aux trois; cbtez du. trian-
gle. A E Xj.ainft. I'angle XA Fiera,égal;al'angle F A I: or I'angle 1A F,,
on H A D ala mefuie égalé ala moitié de L'arcH D de 4p.. dcg:ez, fur
le quel il eft appuie, donc I'angle.E Al ouE A H,que nous ayons deé.-
monftre etre égal a I'angle H A D, aura aufsi pour mefure, la moirié
..dc'4j,-. degrez ; mais, I'angle E AH;, ala.mefure. égalé a la moitié de-
i*arc:EH de: i;5.,.degrez,iunle. quel il eftlappuic:il;faudtoit:dQji.c que cet
arck-,H,f(t.egal al'-arcH D de 4.J.degrez; Ainlades angre «A'B M,M B E
chacun defquels (felon i'Authciir) eft égal al'angleE B.H,qiii eft'auisi
egal(corame on vient de Ic. voir}a I'angle I-'B Ojau lieu de faire chacun
la tr:oiliém.c partie de I'angle proposé A-BH , d‘ eft & dire au lieu:
d'eftfe chacumde ij. degrez, feroienrehacun de 4p.Ainii la troiifeme
partie.de 4j’.degrez:,fc- trouuetoit par cefte rocthodc,egale a.4j,.degrez,.
c'cft.a dirca fon tout, & lesarcs. A M; M E, E H:, H D>ier,oi«nt:cgaux
entre eux, & fcroienctous cnfemble- qHatre.fGIs 4j,. degr,ez,.ceft a dire,,
undemi cercle d'ou on concliiroit non iculemGri;que.ra partie égale:
ion touf,mais qui clie laiurpalle,& que I'on pourroit avoir. 180. degrez;
cfui'on fuppofe qu'il nepent y auoir que qo, degrez..

D.Framfco Cmllermo Toinard,Sacerdote,.
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[ADVEKTEICIA de D. FRANCISCO GVILLERMO -POIGNARD, C,A-
nomgo de Namufjy Capellan de fu:Mag£flad,. T?resbytsro Trofefjor de Mathe-
matica, jobre vn papel impreffo, que fe intitula: Refolucmn geometrica de la
trifeccidn-delangulo, 'meévamente explicada por fu .AMhor etDocior Don
Medlas Coppola/Profeffor de Mathematica, noimatlde la Ciudad de
T?aiermo en el Reyno de Sicilia.

Propoficionirnprcfla del AuAor.

yCortar'vnangulopropueftoentres partei iguales,

P Ropoiiéle adividir co tres parces iguales vn angulo, como A BH

(lajnin.B,fig.i.oper.l.) gtie cs por exemplo la mkad-de-vn gnaf-
to de circula A B D: ella es la practica generai del Author. Tirenfe las
lineas re<itasD A, DH, yH A, llevefe defpa.es del punto D el feiuidia-
metro D Ben E, tirefe la linea B cortara la linea O A cn cl punto
P, llevefe por elle punto F lalinea L N, paralelaa D H, cortard la linea
H Aenel punto corno I, llevefe por ette punto pia UneaBMi el angulo
A B M fera latercera parte del angulo propuello A BH. Aora fehade
examinar erta practica..

Examende dicha refolucion.

El arco A E,fiendo por conllrucion de 3o.grados,y el arco A H de
4f.es meuefter que cl arco E H,que es fu diferencia,iea de if .grados,
tirenfe las lineas E A,E 1, aora el triangulo ABE fiendo iiofceies, por-
que los lados A B,B Efon iguales,los angulos en A, y E, feran cambien
iguales: fcdiic eft,quc el angulo E A B,o E A P,£ienc fu medida igual a
la mitad del arco E D P,es dezir ala mitad de i fo. grados,luego el an-
gulo A E B, que le es igual,tendra la mifraa medida : aora en quanto al
triangulo A B F,fu lado B F,fiendo alargado,el &ngulo externo AF E,es
igual ajos dos interiores cpueftosA,y Bifed fie eil,quc el &ngulo F A B,
OD A P tiene fu medida igual ala mitad del arcoD P,y cl anguloA B F,
O A BE, tiene por medida cl arco A E, que por U conitrucion es mitad
del arco E D,luego los dos angulos F A B,A B F, tomados juicamentc,
tendran fus medidas iguales aia mitad del arco D P, mas la mitad del
arco E D, Olo que es lo raifmo la mitad de toda el arco E,D P de lyo.
grados ; luego el &ngulo externo A F E, fiendo igual a los dos internos
F A B, A BF, tendra la mifma medida, que cs cambien (cojijo fe ha de-
monitrado arriba)k del &ngulo A E F,6 A E B,y afsi los angulos en E, ¥
F del triangulo E A F, fiendo iguales,fus lados opueilos AJF, A E>ferau
también iguales, y el triangulo fera liofceies ; mas como el arco A E es
por la conitrucion de jo.gradosjContendra las dos tercias dei arco A U,

Ei ' to-
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toando Je 4j.grados,y afsik linea B M,que pCTapor d punto f, avria
ile cortar el'arco A Ecn jj. grados, porque tas partes A M, M E, EH
iiicflen rgaalcs, corno lo ofrece- cl metodo del Author } pero ya fe dc-
fiacndrara que no puede fetr
Los tridngulos A B1,1 &E, rcnicndo d Udo;! Bcomun, y los lados
A B, B Eiguales, a mas de etto cl &ngulo AB 1, aviendo gs icfigual al
angulo E BI (por el metodo del Author) cs predio que los tiianguloi
A B 1,1 B Efcan liofcclcs cn todojy alsi ellado 1E fera igual al ladoi A,
aora los triangulos. A | F,y A H D ,iob femeyantes, porque tienen cl an-
gulo cn A comun,y la linea F I,fiendo por la conllrucion paralelad D H
cl &ngulo A F | feraigual siiangulo A D H, y configuienternente cl an-
gulo AIF igual al &ngulo a H D. Masen cl triangulo a H D , cl lado
A H, por laconftrucion cs igual al ‘adoH'D,cl lado Al del triangulo
A | Fferararmbien i'gual al lado | F; fed fic eft,que hemos probado,que
cl iado’1eraigual ai lado I A, luego ipra camhicn igual al lado I F,
También Ichadcmoniijradjo,qg,ac el lado A E eraigual al lado F, lue-
go los tres ladosdelitriangalo AF I, (eran iguales a los tre* lados del
tilangulo A E l,yafsi clanguio i A F fera igual al angui© FAI; icd fic
«ft,que elangulol A F,0H A D.th’'nc fu medida igual aia mirad del ar-
CoHD de 4y .gradosslotte el qu;l ii;fifte;lucgo cl anguloE A 1,0E / H,.
gue hemos demoftrado'igiial alaisgulo H A D, tendra también por me-
cida liamirad' de 45 gradoy.Pcro cl angulo E A H,tienefonnredida igual
ala mitad dcl aico E H de ry. grados, fobre elgual infift'eiUrego, icria
precifo, que efte arco E H fudie iguaial arco FTD de 45. grados, y aisi
los angulos A B'M', M B Encada vno de los quales (fegun el Author) es-
igual al &ngulo E B'M, que es-saisbicn igual(Gomo fe acaba.de.vet), al
eng,ulo H B D, cn lugar de hazer cada-vuo lixtercera parte del angulo’
propucllo'A BTij es dezk en lugar de fer cada vno de iy. grados, feriai
cada vno dedy..y aisi la tercera parte de 45.grados, fe hallaria por efir
saetodo igualé 4", .grados;, conviene aiaber a fu codoj y los arcos A M-,
M E,EH:, HD/ ferian icuales entre ii,y harian juntos quatto vezes 4j>.
grados , conviene a faber medio circulo , de donde fe colegira no folov.
que la parte igualara ia todo, iino que aun es mayor,y que pudieran te-
ner 18o..grados,donde por la fupofrrion no puede a-ver mas de
LrFrancifco'CniUermo VoigmrdySacerdote-y Capelknde S.M,
N  Oignoro, que muchasvezes para oftentarel ingenio, y habiii-
dad,ie fuelc hazer alguna demonftraéion,que fi bien no puede
jfubiiftir, no dexade merecer repara, y cftimacion,.por acompafar-
ia las circunfl:ancias,qae requieré la faesulrad,eomo es lademonftrs-
tion del VanderBaren ; pero querer adelantar quhticras fin funda-
iBcnto alguno, y «ontyadeaicfe fornaalméte por h mifiiia,dclgeneto
L. que
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<Ji€ibve ak=So0>0s de los menos peritos en la Proffision,€Omoes la
guehaze el Canonigo Poignard, confieiro que escofadura, ygaé
apura la paciencia.

Para demonilrar con brevedadel jayzio que fe debe hazer de la
eenfura de dicho CanonigD,.antcs que le concluya con fiimilma dc-
moL.cracion (iinafiadir cofa alguna)' he de referir vna de fus celebres
doctrinas enere las demas q pudica >pues quiere el dicho Poignard,
que losméangalos A 1F. A d D(lamin.B,fig.i. operac.i.) fcan fe-
mejantes, porque cienene-- aagalo en A comun jy afsi en virtud de
efta vnica autoridad de nuedro fefior Cauonigo,cn qualquier trian-
gulo A H D podradrarie g™oalquier recia H d-opacita al angulo A,
gue tarnbicnel triangulo A H S iériafemeiante al trianguloA H D,.
porque tuvieran el angulo en A comuni lo que dexO'al juyziq de
aquellos que tienen alguna Uz de la facultad, pa‘;aque vean, y digan
fino fon diiparalesde ouen tamario, y por donde le pueden iaivar, y
palle-ila dcnioidlracion Goncli-iycntc.-

Dcfpues de aver hecho el Canénigo Poignard \mamuy larga, é
inuiiMemontlracion, quiere probar, que el &ngulo 1 A Efeaigual al
ano™Ulo E A 1(que li bien tengo demonftrado publicamente, y con-
chudo lo contrario,en larci'puciLaque di & Vander Barcn,. ai qual ca
parte el dicho Candnigo ha queridainaitar) y contediendorciG aisi
por GUa.vez ,.pues tiene el Poignard también demonftrado, que el
anguio E A B fea la mitad de 155. grados, y afsi fera dicho angulo
E A B de 75. grados; y femejantemente aviendo demonftrado, que
el ano™ulo ? a | stiene fu medida igual a la mitad del arco D P, cuya
mitad esde 45. grados , ied fie eli, rebaxando del &ngulo E A B de
75. grados,clanguloF h B de45 quedard' el dngulo E A F de 30"
grados, y porque quiere uucftro fefior Candnigo, que el 4ngulo
E A l,,y eldngulo 1A F (que esel mifmo que H A D) fean iguales,
feran pWsdichos angulos de 15. grados cadavno ;y afslde efta tan-
admirable demoftracion del refaidoPoignard,fe infiere no folo,quc
el angulo E B H al centro feaigual al &ngulo E A H de la circunfe-
rencia 5pero también, que el &ngulo H A D ala circunferencia, iba
tercera parte del &ngulo D B H al centro5pues fus miir&as céftmcio-
nes, y demonftracioncs lo manifieftan. Paifa dcipues a demonftrar,
gue el angulo 1A Fesigual a lamitad del arco H D de 45. grados,
gue feriade 22.grados,y 30. min. y también por lo que pretende te-
ner probado, fcriael angulo E A | del mifmo valor. Y afsi conefta

So,quando cfte”~gulo porla conftrac”™oivdelinifmo Poignar™”
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Cllablecido de i 5.gradoSj mitad del arco A E,tércera paite del arce»
del quadrante, no obliante quiere aora el ieflor Candnigo por iii ce-
lebrada do6trina,que la paite ieamayor dciiitodo. De donde puc-'
den inferir los Peritos, iino”es doilrina bien curioia, y digna de qué
muchos ié’inciinen a valerle deili habilidad.Y fin embargo,fé atreve'
el tal iefior Candnigo a deCacreditarme, porque defiendo la verdad}
no reparando en que aplaude a lo que fe opone diametralmente ala
facultad. Y finalmente,para cofundirle ir as a fi iniirno,fin mirar por
fu proprio .punto,conduye,como fe ha viil:o,con las palabras iiguie-
tes,e6ibrme afu original. Teroel angulo E .A H tienefu medida igual ala.
mitad delano EH de 1%. grados,fobre el qual injtfl'e, luegoferia precifo, que
efe an o E H fuejfe igual al arco HD de 45 .grados,y afsiios angulos .AB M,
M B E, cadp vno de los quales ~fegun el .Author) es igual al angulo E B H, que
es también igtml [como, fe acaba de ver') al angulo H B D,en lugar de halber ca~
da vno la terceraparte del angulopropueflo .A B H,es dehpr enlugar de fer ca-
da vno de i ~.grados, feria cada vno de y afsilaterceraparte de 45._gr.z-
dos,fe hallariapor efte método igual ¢,245. grados, conviene a faber a fu todo,
y.ICsarcos ,A M, M E, £1i, H D, ferian iguales entre fi, y harianjuntos qua-
tto veges”.5.gradds i conviene d Jdber medio circulo, de donde, fe colegira no
fola,que la parte igualara fu todo, fino que .aunesmayor,y quepudieran tener
1So.grados, dondepor lafupofcion nopuede aver masde 90.

En la verdad es efta demonilradon curioillsima, pues con gran-
de evidencia fe defeubre la fingular habilidad de efte nueftro fcfior
Canodnigo Poignard ; y para que efta lea conocida de todos (como
es derazon) no es menefter mas, fino dempnftrarlo con todabre-
vedad , pues fu mifina demonftracion lo manifiefta, fin afadir cofa
alguna.

Efte tan aplaudido Profeifor, iafisfecho de fi iniimo, claramente
guiete demonft ar fu grande inteligencia en la facultad, pues prime-
ramente entiendeprobar,.que los dngulos EAI, 1A Flean de 15.
grados cada vno: defpues oividandofe de efta dem5ftracion,no quie-
re,qiicdiehosangulos fean de 15. grados cada vno, mas que fean de
22. grados, y so. min. y porque tampoco fe acuerda luego de efta
gue ha demernftrado, buelve defpues a dezir ; ~te elanguh e ,a h tie-
ne fu medidaigual alamitad cklarco E H,que le co--ifie/R de 15. era'dn.Gon
lo qi™l quiere femeianteraentc dezir, que elangulo E XAH (que es
««lmitmoqgne E A L)ya.ttd fea de a3.grados,y 30. min. fi bien de 7.
grados, y 30. min. (pues efte es el valor de la mitad del ateo E H) y
con efto tanil”en fcria-cLanguloJ A F de los mifmos grados ; pues,
-Como feha vifto,quicrceldichoPoignard,q cftosdos angulosE A,

JiA Flean iguales. Aora diganmelos curibfos defapafsionados, fino
es
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esbien curiofa eila demonftcadon/olamentc digno parto de vnPro-
fefibr tan grande como es el Poignard.
Sin,embargo aorala condniion es mucho mas curioia.ptics quie-

re por fuvnica autoridad (diziendo) que feria- preafi, que etarco E H
fmjfe igmlalarcoH Ddegrados (quando poco anteslo tenia con--
feliado fer de 15. grados) y aisi quiere”concluir con aquellas mitte-
riofas palabras, que por ier tanicteutificas, y concluyentes, las quie-

ro repetir aqui tercera ycz,. paraque el curiofo pueda fintrabajo
aprovecharle de ellasyyfonlas iiguientes - Yafsiios angidos ~ B

MB E, cadavnodejos gmlcs {JegunelAimr ) es igual al ang/iloE B H,

que es también igual {como fe acaba dever) alangulo H BD, en lugar deha~

vter cada vno la terceraparte del angulopropuefio A B H, es dsgir enjugar de

fer cadavno ae 1$,:grados feriacadavno de ;pygradoSyj afsilatercerapar-~

te de g.~.graaos,Je haliartapor efe método {3.)iguald ~~,grados, convienea / \
faher d Juteda, y los arcosA M,M £,£ H, HD, ferian iguales entre Ji,y ha- ™

rian juntos entre jt quaurc vetfs 4~ .gradosconviene afaber mediocir-"j
culo, &C. Y dexando lo demaés ,, que pudiera demoniira'r, y de-
zjr, fuplico al curiotb coitiidere, & vifta de las'demonftraciones rete-
ridas, que tan lin empacho fe ha arrojado & publicar nteftro fefior

Canonigo Poignard, el juyzio que fe puede hazer de €l,v de fu doc-
trina. r

j

En regando lugar manifiefta eftc celebreProfeflbr,Io mucho que
ha mirado por iu proprio punto:pucs quando para fatisfaccr fu natu-
ral pafsion, fe huviera propuefto el fin de contradezir mis operado”™
nes, no ialtavaa modos de executarlo,aunque infubfiftentes,fin con-

_tradezir vna dcmonftracion-iiiya con.otra, y afuer de emulo perju-
dicar 4 fu propriocrédito. Conformees licito vim’vi repeliere”™fi yo
.guifiera-.vfar de mi derecho pudiera con mucha mas razén hablar de
él, como él hablé, y habla de raiij pero dexando corref mi defam-a-
vio por el juyzIG deiapaisionado de losSabios(los quales fabrant i -
bien conocer quien ferd aqud que puedacon toda razéndezir: Me
pudet cum ignavas convenire) me contentaré con poner aqui la atefta-
iCion, que eidicho Poignard dio contra mi', y larefpuefia que yo k
dien 11. de Abril deti 692. en lapag. 20. pairaqué reconozca qual-

qguier hombre de razén, é inteligente en la materia que fe
trata, & viftade fus manifieftos errores, laque tenia
de hablar de mi del mod©que ha.
hablado..
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INEsr.Aaon de don fr,ncisso gvillekmo toign”™ kd”"
Camificode Narrtur, y TrcfhdJer {ne di”e fer) de Matherntaica™
contra D.NicolttsCoppola.

O Francifiopui/krm ToignardSacerdate, Trrcfeffor enViathenatical
certifico aier leidy™pna propoficion Georrétrica ik la trifeccion del an-
ptlG inventada pét Nicolés Coppadla, enla gjiial he bailadovina pyalica fialjaf
oou-~vm pr/iebace cermorfiraciongue enlugar deprabar lapropoficdon del M-
thory ba”™ ver fu ignorandia, y fu poca cgpedded en las Mathermetkas,
Nechaen Narranaz 8. e Enerock 1692, Quodattejlor.

\p. Efte genero de explicarledin dar razoningnaea,diziendo al miil.
nio tiempo, que es Profcflbr de Mathematicas, nd se que difculpa
pueda tener.y mes quandoentra tan fatisfecho de fi proprio, dizion-
do: Gertifico, y conclitycj quodattefior. Con gueenrigor, lo que certi-
ficay lo que atcfl:a,es no faker lo que fedize.

No contento cite fefior Candnigo con aver hablado de mi en
términos poco decentes, queriendo oftenrar fu demoftrada liabili-
dad,y iutteutar iu referiria demonifracionen dosdiferentes vezes,en
prcfencia de algunos Cavalleips quiio apoftar conmigo ciertas can-
tidades, y no aviendo yo hecho cafo de efta primera provocacion,
ni refpondidole, por fer cofa,que mas me divertia,que me daba cuy-
dado, aviendo defpues pailado la fegundavez en clquartode ia
Mageitad de la Reyna ReynanteN. S. que Dios guarde, el dia que
el fenor D- Enrique Xavier Vviiier, Embiado extraordinario dei Sc-
renifs. Elector Palatino hizo fuentrada, ahazermclamifmapropo-
ilciondcla apuefta, por llevar adelante el empefio en que fe aW
pueftojde hazer alarde de fu grande capacidad,y acreditar fu demof.
tracion 5y cito en prcfenciatambién de muchos Cavalleros, que no
entendian la facultad. Acete entonces el reto,pero diziendole lo pu-
iicflc por eferito, fi bienno lo ha hecho,ni lo he iblicitado tampoco,
por conocer no podiayo en conciencia ganarle el dincro”™y para que
ib crea él afsi, todas las vezes que no foio qualquicra Vniverfidad
(aungque hemos convenido en la Real de Paris) pero también qual-
quierdocto, y publico Profeifor, como elR,mo V. lacobo chrefa, de la
Compafiia ck lejiis, Cathedratico de Mathematicas en los Eftndios Reales del Co-
legio Imperial de efia Corte, fuftentaré, quej)ueda fig>(ifxir i demoncC.
tracion: doy mfpalabrade darle, no folo la cantidad apoitada, pero
lo quequiiicrec.

'Alta aqui aviendofe viilo quan invalidos han fido todos los re-

| paros hechos por misadverfarios contra mi primera foiudon
de
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de latriiecdbn del angulo, que publiqué en 25. de Agoflo de 1592.
por las quales con eviciencia han manifeftado,no aver entendido mis
Problemas, pues ninguno de ellos fe ha atrevido a hablar en los dos,
que propllc , y rcfolvi, nitampoco ha replicado ninguip ala referi-
da refpuefta,quc dien 11 .de Abril,en la Cjual demonliré la dicha fo-
fucion por la lineaconmeniuratriz del quadrante, y ii bien cfta la di,
y ladenionftré,real, y wrdaderamente, finembargo enlo demas,
por los arcos menores quife darlas con artificio, para averiguar ia
grande,y fingular laabiiidad de eftos fefioresj pero porque eneftasel
i VAUrd dativive vicdaw e r n
(como ya tengo infinuado) mi fin, no Lblo denionftrar la verdad de
mis operaciones (como la demonilracé) pero también manifeitar el
poco conodmiento,que eftos fefiores han tenido de ellas, quiero aoi.
ra demonftrar el engafio, que con artificio pufe enlas lineas con-
menfuratrices de los arcos menores del quadrante.

DEM/ESTRJ. EL MISMO INVENTOR EL MREIVICIO. QVE TVSO EN
las lincas comnenfuratrkes de los arcos npenoresad quadrarle, hafta
mra nodemonflrado, ni conocido por fas Md-r
verfarioSfCap.

~Efpues de aver concluido la demonftracion del Vander Barcn,
,H_y como fe havifto, podia con e'ftoquedar cDi:tfento, y aguar-
dar a otros cenfores masperfpicaces; pero aviendo reconocido, que
guantos hafta aorahan efcritoconbra mi, no han dado en el punto,
ni en la dificultad de mis operaciones, fi bien tuvieron paraello fo-
brado tiempo ;y por no dexar por otra parte aalgunos inexpertos
con duda perjudicial a los' Elementos de Euciides, rcfolvi fallr fuera
.del quadrante con la linca conmenfuratriz.Y porque los vitimos que
cfcrivicron, fueron algunos Profefibrcs de Lovayna, los quales bafi
tantemeute dieron a entender, que mas lo hizicron por contemplar
a mis adverfarios,que-cgn otra mn*a,pues en fubftancia nada dixeron
en fus efcritosjcomo el do”o curiofo lo podra reconocer en mi rei-
pueftade 11. de Abril ;y popdarles motivo de replicar, quife intro-
ducir con artificio las lincas éomenfuratrices de los arcos menores
dei quadrante,y mayores de fiis dos tercias paitesgiues d xe,que afia-
diendo alas dos cuerdas de las dos tercias partes del quadrante, la 1
aicfda del refiduo del arco dado, la compuefta de eftas tresenerdas
.feria lo comenfuratriz de aquel arco.Semejantcmcnte dixé,que qua-

do el arco no fucile mayor delas dos tercias partes del quadrante,
1 - F en-
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enrocesTe.avia de dividir aquel arcaen dos partes iguales, y las doi
cuerdas de eftas dos partas iuiuas ~formarian la comenrurarriz del
mifmo arco dado,.&c.
' A eite metodo mio (como yatengo dicho) ningimo fe atrevio
a refponder,, reduciéndole fiempré a hablar en.elprimero,en d qual
liallaron la feguridad dd compas, del qual en dle vitimo no podian
vaieriCj por fer tan grande la aproximacién ~que aunque Frandfco
de Salvis (que es el.que abre las laminas de mis operaciones) como
Artifice inteligente, reconoci6 en latriieccion del arco de 60, gra-
dosdguinatenue diferencia™ no obifante en los masateos menores,
no iue pofsible reconocerla, pues aquella poca diierenda iiempre
minora, fegun fe minora el arco dado de 60. grados; de fuerte, que
por el compas,feimpofsibilitacl reconocerlo. Y afsi eftando yo ya
1 empefiado en demonftrar theoricamentc, y defeubrir efte artificio-
fo error, de ninguno conocido, nidemoftrado, paffare brevemente
a executarlo en las operaciones, y demonftraciones figuieiitds\
S Eadadoelarco A R de 60. grados (lamina B, fig.i. oper. 2.) el
qual dividido por la mitad en el punto E,las dos cuerdas AE,ER
juntas, formanlaiineaA Qjjgue fegunel metodo, que ten”~r~do,
feria la. conmenfuratriz. del arco de 60. grados, cuya tercera parte
A 1,por dondepailalare¢la A 1V, debefer igual ala cuerda del ar-
co A Vdcrcera parte del arco A R de 60.grados.
Contra efta hypotcfis mia quiero démonilrar aora, ene lareda
A Q, no esla comenfuratriz del arco de 60. grados, para cuya de-
monftracicn fe debe corfiderar el triangulo ABE, cuyo lado A E,
,¢s cuerda de lamirad del arco A R; y porque elarco A R fue efta-
blecido fer de 60. grados, ieriaper cfro el lado A E cnerda delarco
de 30. grados, que es la medidadel angulo A B E; y por lo que mu-
chas vezes tengo dcmonftrado, los angulosiE A B;. A E B, ferande
75. grados cadavno; y porque el lado A B fue fupuefio de 7. partes,
con efte tendrémos conocidos del triangulo A B E,fodos los tres an-
gulos, y el lado A B,y éfsi por las doftrinas trigonométricas, ié dira:
afsiconto el feno del anguio A E B,al lado A B, afsi el feuo: del an»>
gulo ABE al lado A E,y obrando™iegun los preceptos de la regla,

.3,011113..
rehallara el lado A Ede 3. partes, y -----—------ elqualduplicado,ie-
4829629.
1192597..
ralaA Q;de 7. partes, y— ----—-- que fegun lo que hafido dicho,
4529629-

afooala comeufuratriz del arco de 6 0”*rados,cuya terceraparre A.'l,
3 1é
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602222(.
fe reduce apartes 2.y — — >---que debeierlacuerdaA R de 20,
14488887.
grados, tercera parte delarco de60. grados.
Aorafe debe examinar,fireai,yverdaderamcnte,elangulo A BI,
opuefto al lado A I,tcrcera paite de iaconTenfurattizA ™ y opuef-
toalarcoAV, ferade 20. grados, pues fcgun el metodo que tenia
dado,debe fer tercera parte del arco A R de 60. grados; y afsi confi-
derefe el triangulo A B I,delquai fonconocidos los lados A Bde 7.
6022225.
partes, y el ladcfA | dez. parces,y —  ---—--- y femejantemente el
14488887.
adngulo 1A B, el qual fiendo el mifmo,que el &ngulo R AB, fera di
60.grados, pues liendola A R cuerda del arco de 60. grados, igual
al femidiametro, fera el triangulo A B R equilatero, y configuicn™” ;
mente todos los tresangulos ieran de 60. grados cadavno, yaiBkgl
obrando por las dodrinas trigonomet-ricas,fe dirarafsi como la funate
de los dos lados A B,A laladiferencia de los mirmos,afsi la tangcuh™ y \%
te de la mitad dela fuma deios dos angulos opueftos a dichos lados,\
a la tangente de la diferencia del vno, y otro angulo,a lamitad de la \
fuma de los mifmos ; y obrando fegutilas reglas,dara 8433131.y ' ™ |
cfta ferd la tangente, que correfponde a 40. grados 8. min. y 29. fe-
gundos,iosquales reliados de 60. grados, mitad déla fumade los
dos angulos opueftos a los lados referidos, lo que quedara fera la di-
ferencia, que esde 19. grados, 51. min.y 31. feg. que es el valor del
angulo A B 1,6 feaelarco A V; y porque ette debe eorcefponder a ' -
20. grados, no fera pues la tercera parte de eiia linea comenfuratnz
A "~cuerda de laterceraparte del arco A R, como fue fupuefio, y n
afsi la diferencia esde S. min. y 29. fegundos ; de donde fe infiere v
elara, y evidentemente, que ninguno de mis adverfarios ha fahldo ~
halla aora reconocer elle artificio, ni con laefpeculativa, ni con la
pratica del compés,con el qual halla aora fe han regido,y governa-
do,y fin fundamento fcientifico han hecho tanto ruido. N
Y con el mIfmo metodo continuando el examen de lacomcnfu-
ratriz del arco de 45. grados, fe hallara feria diferencia de 3.min.y
2 3. feg. como en todos los demas arcos menores de ellos, fe hallara
la diferencia minorada. 1
Y afsi aviendo yo por la mifericordia,y favor de Dio&demoftra-
do con evidencia, para mayor confufion de mis adverfarios, Jo fine
ellos no han,ni entendido,ni demoftrado, paflare aora a deTcubrir el
Vverdadero teforo de ella grande operacién de la trifecdon. delaugu-
40, eniaforma figuiente.- Fz des-

> ?
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VESCVBKIMIENTO DEI THESOEO GEOMETRICO D £> IM-
verdodera foUtcion dela tnfeecion del angulo*
Cap. 4.

Vicndayo fandado cita operacion de latrifeccion delanguio,,
en la folucion de los dos Problemas que propuie, y reiolvi,.

como fe havifto en todos mis efcritos, y en efte lo repito laquarta

vez en lapag.291. y fiédo eftas operaciones legitimo parto del 10. de
losElementos,fiempre he declarado en mis elcritos aritenores,que fe
avia de atender con cuydado &-la folucioa referida de'los dichos dos
Problemas,para venir en el;conocimiento de la operacién real,y ver-
daderd;pero porq hafta aora ninguno fe ha atrevido a hablar en ella,
Oleapor falta de conocimiento,6 por malignidad; tampoco he que-
rido yo antes de aora defeubrirme con enterarealidad: ii bien me he
admirado mucho, fialguno hallegado a conocer el artificiofo error
gu” pufe en todos los arcos menores del quadrante, que lo aya podi™
do difsimular con el filencio i de donde infiero, que no lo han fabido
conocer, nitampoco la circunftancia del arco de 45. grados, en que
ie podia ver claramente, que no era mi intento dar lallave para lo
demas; pues aviendo dieho,que la linea e”renfuratriz del quadran-

te , n6 necefsitava mas que de fu hypotefis, Gomoqualquicra podra
ver en mi referida rcipuctede 11.de Abrilde 1692. pag..i 2- 8 viti-
mo,y como en efie cfo-ito lo repito enJa pag.27-8-i *Y fi la Lypot®
fis de latriieccion del quadrante nos daba la comenfuratriz del mit
mo arco. Porqgue ra.zon ?lia hypotefi delarco de 45. grados, mirad
del quadrantejao avia de dar laverdadera comenfuratriz del arco de
45, grados? C. ,

Que la comenfuratriz del arco de la mitad del quadrante,no ne-
cefsit”*c otra Operacion mas gjie de fu propria: hypotefis,clarfie n -
te fe demueftra; pues afsi como el.quadrante,,por fu referida hypo-
tefis fe mide tres vezes por la cuerda dei are© AE (lam.B,fig.i .oper.

I.)y formalos rresarcos por cxcmplo AE,EX, XD; aisil el ar-
co de lamitaddel Quadrante vn.arco y medio de los tres referidos,
fera pues él arco H Ei, mitad del arco X E,rrercera parte de todo el
arco-

H
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ratriz dc la mitad del areo del quadrante, pues ette era”vn e identé*
artificio j que con mucha claridad fe podiareconocer. Yafsic®n
efto queda bien manifieito, que fi mis adverfarios no han iabido.pe-'
netrar y defeubrii vda' hypotefis tan claraj Como es de la mitad”™ del «
arco-del quadrante *no era facil ; pero aun-impofsible el que enten-
dieflcH laraiz de la folucion de los dos Problemas, en que eftavan
ocultas las conmcnfuratrices de todos los arcos, por las trifecciones
de ios angulos,.poE cuya r,azon me determino aconfiruii-jy démonf-
tcar realmente las come nfuratrices de todos los arcos entre el qua-
drantCj que fon el fundamento principal de efta folucion dela trifec-
cion del angulo.,

MODO DE HMLLMK LM'S P'ERD.Jt)EKM COMENSVKMEKICES <DE
todGs-os arcos enei,quadrante.

A ra hallar ias juftificadas lineas-comenfurairices de todos los ar--
eos en el quadrante, es inencfler confiderar la folucion que yo'
di a los referidos dos Frebiemas, que propufe a los Proicfiores (co-
mo hempre tengo dicho) en ios quiaics dcmonftré, que la linca co--
nienluratiiz del cjuadrante de \n circulo , es la bimedia que nace de-
lii mifmo diametro, y fcmidiametrO;,y tiene fu-termino en la octava-
dignida.d.. Co
.Y con-efio terminando iacomenfuratriz dek|uadrailt'cen la oc-
tava dignidad, debe confiderarie fu orden progreisivo delos expo™
Kcntcs de ellas dignidades, de que nos hemos valido en la operado;
pues cfte orden es el norte,que nos conduce al puerto defeado; y afsi-
es prccifo reconocer, en que lugar, 0 termino viene acaer eila ofta--
va dignidad; y porque efteorden progrcfsivo de eftos exponentes, 0
fean denominaciones, ha fido duplo en continua proporcion,poret-
to caerd laodava dignidad en el quarto termino, pues fu principio
filé de la Cofa,gne esel primer termino de la progrefsion,que como
exponente del primer principio de las dignidades, tiene la vnidad,
gue es i .Defpues fe multiplicé Cofa por Cofa,y produxo quadrado,-
gue eslafegundadignidad, cuyo exponenteesel 2.y eile es el fe-
gundo termino de la geometrica progrefsion. Semejantemente fe
multiplicé defpues quadrado por quadradd,y produxo quadrado de
, quadrado,que quiere dczir dos vezes quadrado,que esla quartadig-
nidad, cu):o expoliete esel 4..y es el tercer termino de la dupla con-
tinua propordon;y finalmente fe multiplicé quadrado de qtiadradd,
por quadrado de quadrado, y produxo quadrado de quadrado de
guadrado, lo qual quiere dezir tres vezes quadrado,que es laorlava’

dig-
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idignidad, cuyoexponente cselS.quarto termino de dicha- dupla
o3ntinuaprogrda.on,endonde ié haild lalinea comeniuiatriz del
guadrante.
Cofa. g. qg. gqg. Dignidades aiccndentes en dupla proporcion.
I. 2. 4. S-Exponent.de lasdignid.alcend.en dup.proporcion,
1. 2.5. 4-0rd.progrefsiv. nat.de los term.de los exponentes.

Con elle real fundamento que lacomenfuratriz del quadrante
cae en laodavadignidad, quarto termino de fu dupla continua pro-
greision, fe hallaran con todo el rigor todas las comeniuratrices de
qualquier arco dentro del quadrante..

Y porque las virtudes intrinlecas de los exponentes, 6 denomi-
naciones de las dignidades, y fus términos progreisivos,afcendentes,
y del”*cndcentes, y en particular en eftas operaciones, para hallar las
mediales,y bimedias, no fon de poca coniideracion,como a fu tiem-
po, conlo demas de que ie neceisitare para las dos medias en conti-
nua proporcion,y Quadratura del circulo,mediante el favor de Dios
demonliraré ypues por aora dexando efto & la coniideracion, y exa-
men délos dottos, y peritos Proteilbres, folo me eli:rechare,con la
prevedad que pudiere,a las operaciones,y demonftraciones de las re-
feridas comenluratriccs,para lafoluclon de la Trifeccion delAngulo,

Y afsi riendoya demofiradp, que lacomenfuratriz del arco del
guadrante termina en la odiava dignidad, fe ve claramente,quc que-
riendo defeender & los arcos menores de é I, fu principio radical de*
be iér la miima odiava dignidad, quarto termino de fu dupla conti-
nua geometrica progreisioa, que en ladefcenfion,riédo el primero,
fera efie en quien fe eilabiecerantodas las comenfuratr ices de qual-

iier arco dentro del mirino quadrante, como fe demoft rara.
gignidades defeendentes en fu dupla proporcién------- gqg. 9. g. C.
Exponent.de las dignid. defeend. en rii dupla proporc. 8. 4. 2.1i.
Ordim.progreisiv.nat.dclostermin.delosexponent. i. 2. 3.4.

Gon lo qual,afsi como para hallar la comenriiratriz del quadran-
te, la Operacion afeendia conproporcion dupla, que es como 2. ai.
aCsl-aora permutandolas opataciones para los arcos menores, los
guales defcieudeni esprecifo, que también las denominaciones,o los
exponentesde I&s; dignidades fe permuten , el antecedente enfubfe-
quente; y afsi efta proporcion viene a fer fub dupla, como i . & 2.que
es la mifma comparacion,que ladc4. a 8. y porque la odiava digni-
dad, en que terrfiina la comenfuratriz dei quadrante,es el quarto ter-
mino de la progeeision de fu exponente, afti aqui por los arcos me-
nores (como fe ha dicho) fera primer termino de la denominacion

deil expotcstcfluego d efttfakscet las operadones de todos los ar-
cos
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eos menores dentro del gtiadrantc, conlifie en fsber feilhr Jaco -
itenfiu-amz de la oliavil parte cid miiino.

Pai a hallar lacomenfuratriz de lao¢tava parte,del nnadrantc, fe
debe coniiderar lapropordon que tiene eforden proi”rcisivodelex-
ponepte con fu rubicquente, la qual itendo como 4. 4 8. ic dividira

el antecedente por el fubiequeute el quociente,que es ~ ferd laraiz
8e
funciamenta!,de donde fe faca la denominacion de la proporcién fub

Qupla.aoraobicrvaido larefericia proporcion, fe tomara la mitad
del nombrauoi 7y Miad del denombrador,y id tendran dos quattos

y aisi tomando del arco de vna odava parte del quadrante, —»”"

ferad.vtd.do eilc arco en tres porciones de arcos, en laforma referi-
1 na,cuyas cuerdas juntas darén la comeniuratriz de vna oftava parte
del quadrante, que eslo que ie debia hallarv

: CORO LLAKIO.
D b efeo le. infiere, que queriendo hallar la comenfuratriz de gnal-

gmer arco , no mayor de laotava parte delarco del quadran-
te (epces laguia fiel de todos los demas arcos, como lo deraonftra-

ic j fedividu-a aquel arco endos partes iguales, y vna de citas tam-
bieme cUvidira en dos partes iguales,lastrcs cuerdas de eilos tres ar-

cos juntas por lalineareita, eilaquedara formadade _ del

arco, no mayor de vna odava parte del quadrante, y faa coiModo
el rigor lacomeniuratriz deaquel arco dado.

Y porque no me digan, que todo lo referido esvn difeurfo fun-

N demoflraciones, pues no es tan facil lo que

trabado el

5 o operaciones; y aunque

J ) _ inteligentes comprehender por i mifmos la

u iz deCitas tan organizadas proporciones, fin explayarme fobre cf-

dicho ,efpero mediante el favor de Dios de-

con mayor claridaden la obra mayor que te-

obftante para que feageneralmente, y de todos co-

coni ~verdad defeada, quiero aqui demonftrarlas,
aaqucllas incontrovertibles demonftraciones de las doarinastri-

go-

N
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goBometricas, que (como tengo dicho) fon las piedras del toque de'
ks feiencias Mathematicas, y vnicas cneftas operaciones, puesen
ellas fe trata de medir los angulos.

SE DEM/ESTFi,A TGR ijs DOCTBJINrJS TRIGONOMETRICAS LA
fiel, yvsrd(idera falucionde latrifccdondel angulo, por las linens
egmenfuratrices. Cap. 6.

iendo ya notorio, que la odiava parte del quadrante esel arco de
S 11 .grados, y 15. min. como qualquieralo puede con facilidad
hallar geometricamente, y reconocer fumas, 0 fu menos con efie
real fundamento fe conftruird, y demonftrara eilc Problema,por d
qual primero fe halla la lineacomenfuratriz, y defpues fe haze la tri-
feccion del angulo.

Seadadoelarco A C (laminaB, fig. 2.) de 11 ,grados,y 1 5-min.
odiava parte del arco de po.grados,del qual le debe hallar la comen-
foratriz.

Conftrudon por lineas. Porla 30. del 3. ie divide cl arco A C
en dos partes iguales en el punto P,y afsimifmo fe divide el arcoP C
(mitad del referidoarco A C) en dos partesiguales en el punto E, y
fe tiran las cuerdas A P, P E , E C (que por no embaracar lafigura
demb5ftrativa,con lineas tan cortas,fe fuponen corridas) defpues alar-
giiefe la'cuérda A Cdel arcode 11. grados, y t5.min. azia el punto
05 de fuerte, que A O feaigual alas tres cuerdas A P, PE, E C, di-
go que lareda A O, fera con todo rigor la comcnilratriz del arco
dado A C, la qual dividida entres partes iguales, también dividirael
arco dado A C en las mifraas 3. partes iguales, y con lamifma dif-
taueia.

Demonilracion. Corrafe de el extremo del &ngulo B al punto P
larecia B P, y confiderefe el triangulo libfcclcs A BP, del qual el
angulo A BP,.fiendo 6pueftoial arco A P,que por la cqnftrucion es
laimitaci de lao&ava parte del arco del quadrante, feta dicho arco
A P de 5. grados, 37. min.y 30. fcgundos,y por la 32, del i .los an-
gulosB A P,BP A, juntos feran de 174. grados, 22. min. y 30. fe-
gidos,y por la 5.del mifmo,cada vno deellosfera de Sy.grados, 11.
min. y j 5. fegundos; y afsi deltilangulG A B P, tencnios conocidos
los angulos A B P,y A P B, y femejantemente el lado A B, el qual
fe ImconRituido de 7. partes, con lo qual fe dirapor lasdoftrin™
trigonomctricasjafsi como el feno de! angulo A P B aliado A B,afsi
el feno del angulo A B'P al lado AP,y obrando fegun los preceptos;j

*6561204.,
fe hallara el lado A ? de partes-— — — de 'vnentero.

*
9PS7P54 Apra
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A ora nuevamente Urefe del extremo del &ngulo B al punto E la
refta BE, y confiderefe el triangulo Ifofceics PBE, del qual ei &ngu-
lo PBEjfiendo opuefto al arco EP,que por laconftrucion es lamitad
del arco CP, el qual fue demoftrado de 5.grados, 37. min. y 30. fe-
gundos.fera pues clareo PE,0 el &ngulo EBP de a. grados”™+s. min,
y 45 .fegudos, y afsi los dos angulos BEP,BPE juntos feran 177.gra-
dos, 11. min. y 15. fegundos; y por lo coHijguiente, cada vno de los
dos feran de 8S. grados, 35 37* fegundos ,730. tercios, y afsi
del triangulo PBE fon conocidos los &ngulos EBP, PEB, y el lado
BP, que iiendo igual al lado B A, feratambién de 7. partes. Con lo
gual fe dira por las doiirinas trigopnométricas, afsi como el feno del
angulo BEP al lado BP, afsl el feno del angulo EBP al lado PE >y

3434739..
obrando fegun las reglas, ferael lado P E ------------ de entero?
y porque la cuerda EC por eonftrudon,.es (9996987.) igual a la
cuerda PE, por ello le debe doblar el lado hallado PE, y fe tendra
6869478.

————— los quales juntos con el lado AP (que arriba ha fido he™
(S996957.) liado) lo agregado fera vna parte,y los qucbrad.q figue
173d3951165762.

———————————————— que ferael valor de la rearaAO comenfura-
(99849446294’\98 ) frizdelarco AC,o£tava parte del arco de 90.

45734465820120. ' (
grados, cuya tercer-aparte Aliera— — 2 -»--r—i— .la qual debe
ler cuerda,y medida de latercera (9984944629459S.)parte del ai¢,
co dado AC de 11.grados,y 15.rain, odava parte del arco delqua,
dranteiv afsi en virtud de la hallada Al, tercera parte dé la comefifu*:
ratrizdelarcoAC, fe hadé hallar el angulo ABI, fer también ter-
eera parte del arco dado AC?IO gual demonilrarc enla forma fii:
guiente. -

- Parademodftrar,que laAl es cuerda de latercera parte del arco
'AC, tirefe por el punto I larefla BIN, y confidereie el triagulo ABT'
del qual el &ngulo 1AB,es el rnifino que el angulo CABjfiéndo”™uel
el dngulo ABC por cofiiltucion de i i.grados,y 15.min. fera (por lo
gue muchasvezes téngo demonftrado) el &ngulo CAB de 84, efa-
dos,22.min.y 30.fegundos, y del mifmo valor ferael angulo IAB; y
afsiel triangulo ARTtenemo,s conocidos los lados AB, Al,y elan~ma
lo IAB cofiteitido de.'dichos'kdos,-Con 10 qual por las dodrinas trie
gonometricas, fe dira afsi como la fuma de los do,s-lados AB, Al-ala
diferencia de los mifinos, aisi la tangente de la mitad de la fuma de
ios dos angulos opueftos a los referidos lados (que fera de 47,'gra-
- - G dosj
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slos,4S.;min. y 45. feguKdos) a latangaite de la diferencia de viio, y
«Otraangulo de.ia uaitad de la fuir.a de los mifmos”.y obrando fcgun
:los preceptos,.dara 9678079. gtie corrdponde & la tangeuLe de '44.
gradosj 3. min. 745. fegnndos (y algunos tercios, que pon razén de
ferias lincas incomcnfurablcs,,! ¢ quitaniinelcrupulo, y fi alguno lo
tuviere , le fatisfaré en todo lo que dudare ) yieftos. refiados dela
mitad de la fuma de los dngulos referidos, que es de 47. grados, 48.
min. y 45. fegundos, quedaréael reiiduo de 3. grados,y 45. min. que
ferdelvalordel angulo ABI opuefto al lado Al, tercera; parte de la
comenfuratriz AO, y femciantemcntc.fiendo el dicho angulo ABI,
op.uc'fioalarcoAN/eradicho arco también de 3.grados,y 45.11110»
que es latercera partedel arcodado AGdq I 1. grados,y 15. min.,y
afsi queda dcmonflTado,que laAl,como tercera parte de lalinea co-
men*uratriz A Ojiéra la verdadera medida dél.arco AN, te.rcera par-
te de! arco dado A C, odiava parte del quadrante 3y tanibien queda
.denionftrado,que laAQ,es laverdadera comenfurafriz del arco da-'
do AC, que eralo que fe aviade coiiftruir, y denionfirar. Conque fe
tiene hallado el modo,como Je dehe tiraraquella recia CIG,con aquel arte, que
FI, FG fan iguales,que dex6 Caramuel de enfefiamos,qHeel T.Zaragoza defed
huvieffequien lahallaJfe,comoyo referi enlo eferito de deiogi,
enlapag. 1.
N COKOLL~MKIO.
jDE lo qual refulta,,.que latercefa parte halladadel arcode 11. gra-
- dos,y 15.miii.fi ie doblareibbreel arcoidarala tercera parte del
arco de 22, grados,y 30»min. y fi fcquadruplicare, darala tercera
parte del arco de 45.grados,yfinalmentefi fe o¢ lupligare,daralater-
cera parte delarco de todo el quadrante.
UOKOLLA&L1O II. : ... . _
SEmeiantcmente dé.efto proGC(~,qlic*todd8:Ips.ar,epsjiienores-ds
li.grados,y 15.m'ii. oflava partedel arco del quadrante, dividi-
do por niitad,yvna de ellas también dividida por.mitad las tres cuer-
das de ellos,tres arcos juntas ppr litica, reild, forman la comeniura-.
triz del arco dado..
COKOLL.AKIO UL
jY Afsitodos losarcos mayores de 45 .grados, haftalos 90. inclufi-i
ve,diYididos enochopartes{guales,yhallando(comoqueda di-
cho) lacomenfuratrizde vna oélava parte de él,la tercera parte.de
ella comeniurattiz oélupHcadaCobre él arcod ad o dara latercera
parte de aquel arco..
ta losde 45., inclufive*divVMdos;en 4.pactcs.iguales,ydiaUandokcoi
e , ' mea-
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mcnRiratriz de vna quarta parte del, latercera parte de eftacomen-
firratriz, quadruplicada fobre eiarco dado ~darala tercera parte do
aquelarco.

Finalmente todos los arcos mayores de. ri. grados,y ,15. minim
haftalos de ai. gcadbs»y 30. min. incluliye, divididos en dos partes
iguales, y cornei mifmo metodo hallada lacémeniuratciz deyna de
las dos partes de él,la tercera parte de efta comenfuratriz doblada ib-
bre el arco dado,dara la tercera parte de aquel arco,

. :€0,RQILNIRJIO LV
mifmo, y enlamifraa forma fe puede obrar en el arcoide'5o0.
grados,progreisiyamcnte afGendicndo,.y defeendiendo, como fe
ha pradticado en el referido.acco de po.grados del quadrante.
SOLVCION DE TRISDECJON DDL ,ANGVLO, TaR.A LOS

> ' que frierenmerantentepracticos. Cap.j.

A Vlendo iatisfecho a todos los fdentificos”con la theorica , fera

razon también dar gufto a los meramente pra(fticos,los quales
aunqgue con cuydado,y aplicaciénobrallen,con el compés,no obftate
pudieran hallarfc embaragados con las didijohes tan corras de los ar-
cos,y en lugar de feries de provechodes caufaria confufion>y* afsi pa—..
rada limpie pradtic4, fin efcrupulo fe ies puede permitir el obrar en la-
formafiguiente.

e -Queriendo triiecar qualquicr arco menor de 45, grados, quiero
dezir de la mitad delarco del quadrante yfe dividira eile arco en la
mifma manera, quefe liizo con elarco de la odava parte del qua-
drante j pero fe dividird-el arco dado menor de la mitad del arco del
cuadrante en dosipartés igualés,vm de las quales le dividira también-
en dos pafctesigualesiy™alsifefan Eres porcienes de arcos,cnyaS'Cueib ©
das )Untaspor lined-ré<fta, formaréa la comenfuratriz'de aquel arco,
etiyatcrcera parte fera la cuerdade latéteera parte-del arco dado, y
dividira dicho arco en tres partes iguales.

Para el arco de 4 5. graaos,fu tercera parte fe hallaen fu hypote
fis,como fe hareferido en cftc tratado en la pag.44.8. 2.

Para la trifeccion de todos los arcos mayores de 45. grado3,haf.
ta lo de 9cs*-fe dlvidira el arco por la mitad-iy hallando iaco nenfura--
triz de vna mitéd.laterliera parte de eftaédmeiifuratriz d-oblada-'fo- «
bre el arco dadoidarak-tercerapatte de aquel arco dado.

-11Y afsipor efpectat-'graGiade Dios,feriéné refuelta, y demoftrada
conrodo ei rigor gnefe pMeila folucion de la trife.cciod del angulo,
tandefeada,de la grial-noiblolosTiieoricoSjyerpeculativosProé&f-
fbresj pero también los meramente pra‘'dicos pbdtan aproveciTarfe
€bntodafaGilidad,y gQzatdedia.- - -

.Qz 05-
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6Bsmr”~cioms qve deeen iiazek ios twfessokms.Ci™ M.

ON efpecial cuydado deben aqui atender los Profcilbres en-

1 confiderai- la folucion de los dos referidos Problemas, en que

fe encierrala fuerzavirtual de las mediales, ybimediales, lasquales
hafta aora (como repetidas vezes tengo advertido) ningimp las ha
Gonfiderado con eftc fin, y también deben obfervar los efectos, que
producen las continuas progrcfsiones geométricas de la denomina-
cion, Ofean exponentes de las dignidades, con aquellas de fils orde-
nes™y fus ], &c, pues fé reglan los arcosraenores del quadrante enf
k afcenfion,doblando,quadmpliGando”™y octoplicando,regun la qua-
iidad de los arcos,que fon dados,y en la defeenfion el contrario, y les
alléguro no les ferainatilella obfervacion,pues fincite con-el mien-
to no fon de provecho alguno las refoluciones analiéticas en cite ge-
nero de operaciones™

'fampoGopuedo exoifar el advertiren elle iugar,que fobre aver

llegado algunas perfonas,que fi.bicn hazian particular eilimacion de
la folucion de mis dos-Problemas referidos,!!!!,embargo no les pare-
cian (entonces) que hazian al cafo paralatrifeccion de toaoslos ar-
cos,y que paraefto aviayo de aver examinado la Cubtilifsima opera-
cién del Cartefio,pormedio de la figuraParabdlica.

Refpondi a efta Objeccion, que en médio de aver aprobado di-
chos fefiores la foludoii de misdos Probléraas,me daban ocafion de
perfuadirme a que no los avian entendido fiandamentalmente , pues
el averme ci ,ado la fubtilifsima operacién del Cartefio, por medio
de laparabolica, fin entrar en demonftraeiort alguna, como también
el dezir, que la folucion de mis dosProbiemas, no era del cafo para
ia trifeccion de los demas arcos, me motibaya el creer, que no avian
penetrado bien mis opcraeipi”s, y que afsi les fuplicavaié dignaflén
de nuevo de obfervarlas con mas atencién, y cuydadoiyfque deipues,
pallando a alguna clemcftraGion,me citafién entonccs4a delCartefio.

S cofa muy notoria, que Renato Cartefio, fue fugeto fingularifsi-

mo por fu dodlrina tan bienfundadasY nadie niega, que fus opera-
ciones parabolicas no mctGceen laeftimacion que han logrado : pero
gue co:"eftas fe pueda con toda feguridad confeguir él frutode lafo-.
Jucion de la triieccion del &ngulo, como de los'demés Problemas no
refueltoSi es lo que duda la cortedad de mi entendimiento, y no pe-
netra mi difeurfo; porque conccdiéhdoles,quc laoperacion del Car-,
tefio aya fido enteramehte,y con todo rigor demoftrada (aun quam
do no fiieflé) no por efto fe puede en efte eafo pradticar con aquel
figor que pide la iacultad la conftru<aQfide,la parabola, m;hallar por.
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lineas pordones de aquellas /egun laequilacion, qiiefe debe hazei?-
chios angulos diverfos,pues efto no folo no es tan pratlicable poir lo-,
comun, pero también por los Profcflbrcs mifmos, atique féan ebnCil-
niados en la anali rhica, y fceciones conicas ;y paraquc fe reconozca: '
fi efto es verdad, conftmya qualquier perfona defapafsionada vna fi-
gura parabolica por niedio de laqual fe huvielic de rrifecar qualquie«
adngulo agudo,y tome aquellas partes,regun la djipofidon de la igua™
ladon, y edierve aque termino viene la operadon:,qué, con efto ha-:
liara con evidencia la diferencia que ay en femejantes operadonpsi,
entre el demonftrar vna operacion que nace por ili propria hypotc-
fis, como es la trifecdon del quadrante, que al conftmir, y demonfi
trar otras diverfaSiaan del mifmo genero;y afsiio que fe puededezir,-
gue fi fe baviera podidoexecutar la operacion del Cartefio,no fe di-
xei-a,que haftaaora efteProblema no hafido refuclto,corao los mifi
mos fi”*etos, que me han dado motivo con efta operadony también
lo confielian j y dexando para otro tiempo lo demés ,quc fobre efto
pudiera’ dezir,y demonftrar, me remito por aora alo que dizc Arif-'
toteles en el fegundo iib. de fu MeraphificatQue cntanto es loable,,
& inmortal la elpeculacion de las cofas, en quanto demonftrando la
verdad de las operadonesjfe puedadelpucs exeeutar, y conducir ac-
tualmente al fin,lo que-fe ha defeubierto con la efpeculativa.Que ca-

gio dize Marco Tulio, en d primerode officijsrodala alabanza de;
ia virtud confiftc en las obras#

P>El HEET.AGONU KéGVI,M. Cap. p.
L a foiution que di, afsi del heptdgono, como de todos ios Poli-
gonos de lados impares,.citavacotliprehendida ene! mifma

artificio,que he manifeftado, y demonftrado en las comenfuratrices
dé los arcos menores,de la qual no aviendo hablado palabra mis ad-
verfarios, refervo para otra oeafion la llave de efte Arcano,; por via
de las comenfuratrices#

Pero ya que pues fe habla del heptagono regular, no puedo de-
xar de dczir,con.TO cafualmcnte llegd a misananos vn tratado del M.
R.V. Maeftro Fray Ignacio MunoyCathedraticoproprietario de Mathematica
déla Real Vniverfidad de México,jobré'la confliMCionyy detaonffracio'ngeonc-"
trica del triangulo ifofeeks preprio del heptagono regular ,-y defcripcion dela
hvifina jigura,eliiiiales enla jorma figuierme.-

HETTMGOm m i TMEREE MVUZ.Cap.iQ'.-

"STE ReverendifsimoPadre,y digntfsimoProfefl6f(quC fue)
pretende aver fundado gcojnctrieamettte /nhypotefispara la

for
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fpiucié de laformaqgpp d™N IMpBog<>iigien.v.ntriai3gul™
prio del heptagoiio,régulax,en:gjuc cada yno de ios dos angulos en<
la baia, es triple del angulo vertical, y Ip conilruye, y denaueftca por
la fig.i. lamina C. Pero el fundamento de eda hypotefisjconfiftc ;cn
fubitancia en los :triangulos ABD, AD C, que ftirman el trianguio
Ifpfcélés A B C, pues no fon del cafo laformacion de los paralelos .
grammosicoR los quales el Author creia demonftrar, quelaAC era
igualalaCD, lo queen larealidad no ha demoilrado, como lo haré
.ver con toda claridad.. -

" CONSTAVCION del T.ADKE MfnOZ.
J-JAgafe el triangulo Ifofeeles ABD; (lamin.C.figur.i.) de fuerte,qne la

bafa AB, tenga 5). partes iguales, y cada vno de los lados AD, BD, ,
tenga j. partes i,guales,como AB...Continucfe el lado BD;de fuerce,que
DC.cenga 4. de dichas parres iguales, y es toda la tedia compuelta BG'
dg 9. partes jguales,como A B,juntcfe A como C. Y porque el triangu-
lo-total .ABC,ciehe los dos lados AB,BG iguales entre fopor la conftnic-
cipi},es triangulo.Ifpfcelesjcorao cambien fu triangulo parcial ADB (de~
fin.Z4..prm,).

_ -Continuad Padre Mufioz conios figuientes.

Ademas delto,el ouo triangulo parcial ACD , fobre labafa conoci-
da aD y.partes, tarrbien es Ifoiceles,gee cada vno de fus dos lados DC,
AC, es de 4. partes iguales. Es el lado DC conocido de 4, partes iguales
{por iaconflrucion) y es fu igualdotro lado AD.Efta vitima propoiieion '
es la dificukofa, y es 14 radical della conftruccion,y fe demucilra de dos
modos euda forma iiguiente.

DiMoiNTRAGIOit | Primeramenre por el punto conixiido D, tirefc.
kfecla DEigual, y paralela ala reda conocida AC, Jonrtfr clpudro C -
con.E.y porque AC,DE fon paralelas iguales,por la coi. (Iruccion.tarrt--
ben las-dos recias ,.qge las vnen AD, CE, iun entre fi paralelas iguales
{forU pi.prm.) Y el quadrilatero ADEC, es paralelo grammo{ife/»ff.
~.prim.) Y fu,diametro conocido DC de 4. partes iguales,le divide en
dgs ci:iai;igu-los.,ADC,CED, de angulos,y lados homplogos iguales (por

Fuera deil'oe|dado AD, partafe,pot medio en ¢l punto F; y aC'imif-
150el lado CE por ntdio cn,el pprito.G{por/a io,ife/'/?rra.) juncefe el
puntoF cohG.y {1 punto D con G,y C con F,y lyn.iguales entre li,y pa-
rciclas las tres retias AC, FG, D3 (porla 33. prim.) porque juntan las
parale'as igiiidesvAF, CG, FD"™VYEpor 1%conftrodon. Y por la mifma
ragon fon iguales,»/ paralelas entre fi las dos redas FC,DG,porque jun-

U/itlos paralelas jgalles EDji.C(5jtPP U cciftrjicion. Y el quadrll t o
xb " n Ff>CG,
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BDCG.ei psrilclogrsmmo {defmc. jI'.fI’im.) Y fus anglllcs j » l,dos
opMcftps ion iguales,y el diamecro DC;y afsimifmo cNdiamettG-FG”cai

da qual divide elTeparalelogrammo en dos partés isoalcs (por & ?if =
prim) : ' [

' Ademas dello ertel triangulo ADC, porque la recia FG,, cs paralcla
ala baia AC»y corta por mecié en F al lado fio ,por laconftruEreion, tai
bie» corta por medio en R al lado diametral Cb (por7i?2./m .)r

Vitiraamente enlos tiiangulos parciales FDG, CFD del dicho pa.»
ralelogrammo”porque los dos Jados FC, DG,ion paralelos iguales con-
ijapu.eftus, y el la h, FR es igual al lado GR, mirades de la bala FG,y el
angulo CFR, esigual a fu angulo a'terno DGR. Y aisitnifmo el angulo

, i.-Uiil it angirio alterco GDR entre lasdos paralelas opueftas
FG,d G {for /u29.prim.)y el angulo FRC, esigual afu vertical DRG
(ppr/c | y ¢: t iaugnlo FRD,es comun a los dos tridngulos par-
CU c' FjjG,liFG | Legr(por ja4.J por la-z6,prinh) eiles dos tridngulos
en los angulos,)' lados bomologes,j enla bdas DC,FG,fon totalmente
igu .les. Siendo pues la reéta DC de 4. parces iguales , por la ccnilruc-
don,luego (ii igual FG,por lo demonftrado,y la igual,y paralela de ella
A~ cada- lal tiene 4. partes iguales,romo DC {porelaxiom,i.y

Y fin amente porque enci triangulo parcial ACD, labala AD tie-
ne f. partes iguales,y el lado DC'tienc 4,de elFas pactes”™por la Cf'nilruc-
cion,y ei lado AC tiene otras 4. de ellas p-rres iguales, por lo demonf-
trado. Luego el dicho triangulo pardal / CD,es triangulo liofce'es {jpov
I™G:pn. igMprtm.")c™uc es lapropoficiondificukofa, y radical de nueitra
conilruccion,que le debia demonilrar..

Demonstracion Il.de eflamifrnapropo(icion '~ns\paxa\c\ogtAmm
nao ADEC, por laconilmccion,dividido el lado AD por medio en F’\j
aisimifmo iu lado paralelo igual CE, divido por medio en G,tirando la
rc«aa FG, es igual, Y paralela i lasdosredlas paralelas AC, DE {pOI’ la
’\I.pnm.) porqoevncn las paralelas iguales AF, CG, FD, GE, mitades
de las dos paralelasiguales AD j CE por la conilruccion’.

Ademas delle , defde los dos puntos conocidos DF, Icvanrenfe las
dos perpendicularesDG, iFC,fobre la tedia AD Y las dos reélas DG ,FG
fon entre fi iguales , Y paralelas, porque fon perpendiculares entre las
dos paralelas AD,CE,y los quatro angulos FCG,DGC,GCF, CFD,fon;
reétos iguales {pore/axiom. T2,y poria2g.prim.) v porque las dos rec-
tas FD, CG por laconftruccion,fbn mitades de las dos paralelas iguales
AD, CE,y las dos perpendiculares iguales FC,D G falen dé los dos pun-
tos extremosFD por laconilruecion, también paffan por los dos puntos
extremos CG de la rcdla CG ignalyy paralela contrapuefta a larcdla FO

{porlazgiyporjai™,prmy."™ 1
- MG
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VUimiunente los dos angulas FDG, CFD, fon redos igftales.por k
conftruccion, y I&dos lados DG, CF ion igiuics paralelos contrapuef-
itos, y el lado FD.j es ladoGO-nun, luego enlos dos triangulos redangu-
los1™DG,CFD,las dos bafas FG,DG/on entre ii iguales {por la
Riendo pues DC de 4 .partes igualf;s,por la eonftruccion:,tabicn (u igual

~FC,y fu paralela igual AC”por lo demonftrado,cada qual tiene 4 . partes
iguales,como DC {porelamm, |.) Y porque los dos lados DC,AC,ca-
daqual esde 4.partes entre fi iguales, por lo demonltrado,el triangulo
pico es Ifofcelcs {defin. z~.prim.) que eslo que fe debia demonftrar.
T¢ 0 ay duda, que lainvencion es digna-de alguna alabanza, afsi por

~éacercarfe mucho a lavci‘dad,como por lafacilidad, que puede te-

ner qualquieraen executarla: pero no por elfo el P. Mufioz debia
quexarfe del aeverendifsimo Padre lofeph Zarago”™aMe laCompa-
fifa de lefusipor averie demoftrado, que era faifa, fegun requiere el’
rigor de lafacultad,ni fuvo razén en dezir contra él (pag.io. §.1.)lal
liguicntes palabras.

Lo fcgwido infiero,({US eldicho T.Zaragofa,amujne fe teniapor oraculo de
lageometria tampoco cor/prehendib, ni rafireo el fecretG,que encierra el dicho
triangulo total .ABC, y que para el examen de dicho triangulo parcial ,ACD,fie
epalié de vn medio indtil,como fon los nimeros de las tablas de losfenos,&c.

Perdoneme el P.Mufioz fidigo que tiene poca razon,pues fi que-
ria quexarfe del P. Zarago”a,y condenar como indtiles los niUmeros
de las tablas de los fenos, debia primeramente demonftrar en forma
las razones que tenia que alegar para fu dcfeiifa, y deipucsdezir lo
gue le parecieilé”porque picarle a vno iiu demonftracion antccedcn-
re,y prueba bienilindada,qualquieralo puede hazcr fi cierra los ojos
a fu propriointerés, pero no fi mira por fu punto: pues en el examen
dé los hombres do£tos,é¢ inteligentes (obrando en la forma referida)’'
guedan nyuy lexps de acreditar fus opcraciones,pucs ferviran folo de.
defeubrir la parsion.con que han obrado;y para juilificacié de lo que
digo, quiero robre efto poner aqui la demonftracion que ofrece al
curiofo la cortedad de mi talento.

p L P.Zaragoca,como dignifsiniOjy dodirdmoProfciror,que fiie de
1 elkfacultad,aviendo defeubierto con evidéda el error de la ope-
racién referida dclP.Mufioz,quiib fundamentalmente,y con las ver-
daderas doctrinas trigonométricas demonftrarlauio-porque el dicho
Padre no fuellé vn grande Analitico, y mayor Gedmetra, como lo
ipanifieftan ius obras dignamente aplaudidas, pero porque enfeme-
jantes operaciones de folucion de angulos, las dodrinas trigonomé-
tricas fon vnicaraente aquellas,que apuran laverdad,y de lafciitenda

de ellasno ay apcladon. De fueite,que el P. Zaragoza,aviendo de-,
monf-



BEL COPPOLA 1jf

ilionilrado en forma el error rcfcriclo,no le iirve al P.Mufoz dezir, '
gue los numeros de las tablas de los fenos fon inutiiesi porque es ha-
zcr difcurfos en el ayrc,y no fundar en razoiiyy demofti: acion lo que
fe dizC5y para que fe reconozca cfi;a-\'crdad con evidencia”™yo ladc-
monftraréjfio Tolo con las legitimas doctrinas trigonométricas,pero
también con la mifma demoifracion geometrica,que elP.Mufioz ha
pretendido exccutarlo.

Q'Vierc el P.Mufioz,que el examen deefta operacion fiiya dependa
~  vnicamente de la cantidad continua,y no de la cantidad diferetaj ¢
Quando no folo fu referida operacion depende de cfta (como lo dc~
fionftraré en fu lugar) pero aun la cajr:idad difcrcta es aquella, que
como principio,y madre de las diiciplinas Mathematicas contribuye
afu intrinfeco valoripues es ya notorio, que todas lascélas, que fon
naturalmente primeras vnavez que fe quitan, quitanfe también las
conjuntassy de dio fe figue,quc fi fe quitan los nimeros, de ios qua-
ics nacen los f riangulos,Quadrado5,yPoligones,y rodas las demas fi-
guras geomeétricas,fe quitan juntamente todas citas figuras,rupucito
gue en qualquierafigura geometrica,fiempre fe hallad numero que
fe le aplicarPero quando no huvieflé,0 fe concedidrc,que no avTriji-
guio, Oqualquiera otra figurageometrica, no por cfto dexaria de.
averd i.el 2.y el 4.5;c. porque la cflencia del numero no iKccfsita
de las figuras gcomctricas,como citas necefsitan de él.De ilierte,quc
es fubterfugio muy tenue dezir, que losnimeros de las tablas dé los
fenosfon inutiles:ii bien por otra parte no me adnairarla,de que ci P,
Mufioz huviera adelantado efto, fi dando a luz cita operacion la hu-
vicué fundado con algun artificio oculto, teniendo prompta lade-
monitracion en contra, no folo en el cafo,quela demonltracion Tri-
‘gonometrica huviera fido tan extravagante, como la de dios iefio-
resmis advcrfarios,a quienes he concluido con fus miCmas doctrinas
I(como podraver d curiofo en mi refpueftade 2.dcEnero de 1692.)
pero auir quando huviera fido con las verdaderas doctrinas,como ha
iido ladd P. Zaragoca (cuya inteligencia en eita facultad esdigna, y
vniverfalmcntc aplaudida) tenia obfigacion el P.Mufioz de defeubriV
aquel artificio, y ,loque tenia refervado, u darfe por conduldo, pues
contra vna verdaderai y legitima demonltracion trigonometrica,no
fe puede arguir;y aisi el aver querido el P.Mufoz fuitenrar vnerror
demoilradbjfin vna demoitracionfundada en cetra, haudo vn error
de peor calidad que el primero, pues éitasfon materias dernonitrari-

ia demonitfarden laforma figuiente.

H
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"CL P. Mimez fe acogié al amparadGla gcometriajCQn la.qgiial ili-..

pone a\'cr dpmonUTadp fu operacién. Y o aora con.ja niiirna c{e-.
mondtraré, cuc no ha demonfiraco cmranera a’guna, qué el trian-,
«rulo-A-CP parcial (cciue él jc llamares lioicclcs; que es endendq
coniitie laiuerca de cfta operacipn fiiya™)' cicipucs le denyorai TAf-€ el,
error con las verdadcras-doClrinas trigopnométricas,

Que la primera dcinonilracion del P.Mufioz fea inatil,,ella mif-,
ma lo manifietta,pues fin alterar parte alguna de clla/c piKdc prete-
der demonftrar con lamifma,quc .qualquier rriarigilo lie thelesA EG
(laniina C, ilg.4.) cada vno. de fuslacfos.lgpalcs A E, jBQgqcda tcuep
con labafa AC qualquierapropordoii dupla.fexquig,uinm j.quc vie-
ne afercomo 11.a 5y con ella eftabkcer. el triangulo Ifoitciea palLV
cial ABD, cuyabafa AB fueiie de 11. partes iguales, y los dos ikids
AD, BD, de feis partes cadavno, y en,lo demas imitando él ndiaio’
método dgl P. Mufioz, fe pudiera también dezir, que cfte triangulo
Ifofceles iueiié proprio del heptagono, ilendo efio cvidgntcmxnte
falib,pues no ncceisita de otra dcmonilTacion,rino dela mi)ma cclP,
Mufioz, como ié vec; y afsi no fe puede dczir,que el,P. Mufioz cu la

pad de eltaciemouitiac'ou iuyd,quj.>u pui tiLVFdnai. a xa la
guales biencuriofa, y digna, de reparo, como lo podra, rccofioeer’
guaiquiér hombre inteligente en.efla.iaGultad.

En la iegunda demonitracion pretended P.Mnfioz,quc fobred
punto F (fg.l.) el quai divide ellado AD en dos partes iguales,/fe-
mejantemente (obre el punto D, fe levanten las dos perpendiculares
DG, FG,y dcfpucs de aver hecho,vnaamplia dea3onih-acion,dize: r
porque ias. desretias;ED,CG, por. JacifBrugipn jen mitades de /as dosparalelas
iguales .AD.,CE,y las.dosper.peiTdieHjarcs;Ngles:FI\ liG,.falen.e. los. despuntos
extremes F, y D,por ia cotijiTucciont@&~en.p”~an por igs/disjpiaacs. extremos
C, y Gde la retia CG igual, y paralela, contrap.ueflaa la.reBa Fio, Dc-fuerte,
gue pretende el.P.Muio?>que de la,vna conflrudon proceda laotra,
y eftaiirya por dcrnonflradon de;aqudia,pucs quiere que la coftruc-
ciou,que haze de levantar en los puntosF,y D,fobre lareda AD las
perpendiculares FC,DG, tambicnla DG aya de diyidi+ por conftiiuc;”™
don laCE endos partes iguaies en el punto G,y queFémeianrenagix
te la perpendicular FC aya depatiat por conftrucdon.ppr el punto,
Cycxtremo de.labafa.AG.:Sieiia; fe llama demonftracion,lo dexo-af
juyzio,y confidcracion,nq,digo deErofellorcs eruditos,pero de Quajr
quier mediano Geometra,, .
pErdoneme d P.Muhoz; efta noes; demonitracion parahoinbre de
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iiT capacidad, porque el levantar ibbre el punto D la perpendicular
DG, norefulta el que aya depaliar por elpito G.dividiendo laGE
«en dos'partes iguales;pues debia dcinonftrar, giie levantandole 'fobte
1 dpunto D laperpendiculartoG.erta dividia el lado CE en dos'parres
iguales en él'punto G, y fenaelantemente levantandole fc-bre la reeda
« CE enel punto-C laperpendicular CF,eifadividia el ladoAD en d-)s
parres iguales en el pirnro F,y en cit™ forma podiaallegurar aver de-
moniitado’iu Operadoli;,y no en la conformidad que lo ha ilipueilo,
que ievantandofefobre elpunto DlapcrpendicularDG, palle efta
por el punto G, en el qual ha fido dividida por otra confttucdon la
reda CEen dospartes igaales;pufes\Tfer eiloafsi/fepudicrapreten-
der denionilrar-lo mifitia en la rcierida ifigur. 4.en la g'ual fel trianvn-
lo Ubiceles ABCdos dos lados'iguales AB, BC;cada vnO de eftol™s
de 11 .paites,y labata AC es_mesde 4. partes, y las perpendiculares,
aunque palian fuera de aquellos pantos,que pretende el P.Mufioz,no
.obil;ante,regun ladcmoaltradon de dicho Padre,fe p-udicra denionf-
trar el mifmo. Y afsi queda concluido, que el dicho P. Miifioz noloa
demonllrado, ni ya podia demonilrar naas,en fu forma referida, que
el triangulo ACO era Itbrcdes,pues para demolfrarlo, fegun fu od-
hion,era prccilb demonilrar primeramente,que los dos ladosAB,EC
teiran cada vno proporcion dupla refquiquarta con labata AC, y no
allegurar Tolo por quererlo,que avia hallado la referida proporcion,
iin dernonilraria,pues ello no es mas que obrar con el adminicuio de
folo compas,como por lo que demonilraré le conocera.
Di~elVMtmo-7{hablando contra el V.Zaragoca,jie la inutUidad de los
fenos,pag. 10. Un, S.) porque m podiaignorar dicho Tadre, que muchifsi ms
nunieros de las dichas tablas, nopitedeji Jer Mas que aproxiMixcio7ies,tfortniefe
reducen por las extraciones numerafss de rai:”s quadradas, gne michos
ros no la tienen precifas enel ,Arithmetica, fino meramente aproxiraadas',pero
la G™oTnetria fin dependencia ae la ,AritrnetKa,hallalas raines quadradas "er—
fectifsinias entre las lineas que fon entre p, ineomsifurables. N
Elle modo QediLCurrir, y cie hablar deicubre manificilamcnte ‘el
poc yconocimiento que tiene en la facultad, pues no teniendo otra
denronftracion parailiilentarfu errénea operacion,feadaro-acon
Ocidlas pa;abi as,y con ellas intenta periliadir,que los nimeros de las
Tab’as de los renas,(Jcndo aproAimadoncs de9;,nb pueden fer de Vil
en las operaciones Marhernaticas:-Quando al contrario fe puede de-

—N 4LICliu'ic pueac acmomn'ar
por linea,o poi numeros abiblutos,o figurados, ic demueflTa por los
numeros de los i.enos,como lo hairamos en elle caib,en que el Padre

Ha N Mu-
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MunoZjHO aviendo primeramente demoftrado (coup debianlapro-
. porcion que dixo aver hallado, como 9. a 4. jamas fera pofsiblc de-

monftrar,que el triangulo ACD es lloiceles,porque de clic triangu-
lo no fetiene otra noticia cierta, lino que ellaclo AD, quges de 5.
partes,y el ladoCD de 4.de iu.ertc,que en la realidad quedaincoguito
el lado AO, el qual (ie8&f la forma referida)]Jamas ie podia demoilrar,
gue ieaigual al lado CD,/ni geometricamemei.ni Analithicameteqii
dequalquier otromodojy porque el P. Mufioz cftablecié6 comemu-
rables los lados AB,BC del triangulo ABC, cadavno de 9.partcs,y la
bafa AC de4.part.por efto en efte cafo latrigonometria es vnicame-
tc aquella que decide, fi el &ngulo ACB fobre la baia., fera triple del
angulo ABC vertical,como el dicho Padre intenta permadir, y para.
efto fe hard lademonftracion figuiente.

SE DEMVESTE," EL ERROR DEL KEFEKIDO TBIJ.'NGVLO'
Ifofceks del P. Mmox™. Cap.i-1.
S Eael tiianeulo Ifofcelcs-dcl P. Mufioz (el qual dize fer proprio del
hepeagond) ABC (lamiii.C,fi.g..z.),del qual los dos lados no,
fcan cada vno deR. parces iguales,y la bafa 4C de 4.

Hagafc caer del angulo verricaiBiobrc la bafaAC,por la i z.del t.
la perpendicular BE ,,quc porila:9 . |o. deLnaifnao. dividira el angulo
ABC, ylabula AC en dosfaitesdguales:

Confidetefe el triangulo rectangulo BEC,angulo redto en E,del qual
es conocida la hypotcnufa BC de 9,partes; y fiendo el lado EC mitad de
lado AC, fera de dos partes-, por lo gpal fe dira por las dbcti jfias trigo-
noracrricas,afsi como el lado BGal radio,afsi.el ladoEC,mitad
do AG al feno del angulo EBC, y obrando fegunlos preceptos, dara el
fenoiifizii. qoecorrefponded iz.grados, yo.min.iz. fegundos,./
JO,tercios,&c.que fera el valor del angulo EBC,y por la y.z.dcl prime-
ro,el angulo ECB de fobie la bafa,fera.de 77.grados, 9.min. i 7-leg“n’
dos, j 30, tercios, &c. y porque el angnlo EBC por la cor.ftiuccion, es
mitad del angula vertical ABC,por efto fuduplo l'erade zj.grados,40..
min-y 4j.fcsund.&c. que fera.ci valor de todo clangulo vertica. AbC;
y porgue el.'t' iangulo liolccles proprio del heptagono,ha de tener cada
vno de ius angulbs eu la bafa el triple del arguio verticaUpor efla razcn
triplicando el &ngulo referido ABC, fera fu triplo 77,grados, z.mim y
1y fecundos,&c. que debria.fer clangulo ACB, como triple del angu-
lo ver6cal ABC, pero porgue el &ngulo ACB fe hall6 por las doU. inas
trigonométricas de 7,7.grados,9.min. 37.fegundos,y }0. no ei
pues ¢l anguloACB (obre la bafa triplo del angulo vertical ABCjrieiucr-
te.,quc co«.?.YidcHClafe fcconocfelerror déla operacion del P.Muno.
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cl qual folatnente por las dotSlrinas trigonométricas, queda méi.l vil 1.
mente defeubierto,

Y no le vale adicho Padre alegar,que cfta diferencia nace de la irra-
cionalidad de los nimeros de las cablas de los ienos, pues el error no es
de tercios,6 algunos iegn idos,en el quai cafo pudiera manterser fu opi-
nionjpero queda patence ler de 7.min.ai.icgundos,y jo.cercios.Qwn-
do baliantemc:ite gncdarh demoltrada por faifa laoperacion,auiiq la di-
ferencia fuera no folo de vn mi-uico , pero cambien de pocos legundosi'
pues iieiido computados los nimeros de los ieuos por grados, y minu--
tos h diferencia g re puede dar la irracionalidad de los numeros, es'alo
mas de algunos fegundos, no aviendo en. la, operaciones Mathemacicas,
y parcicularmerrc para I?s angulas examen mas rigurofoiy exacbo, que
el di las doclrinas rrigonomccricas.

Dc,ruerceique que la conc'Uvda,que la formacién del heptadgono del
P Mufoz,es vna me.'a.v fimpie aproxima-;i5,,pues en el rigor de la ver-
dad Ja bala, d: 1tri ingulo liofcdes proprio dcl heptag.ono, es Incornen-
iiir .ble, y ia proporcién de cita con cada vno de ios dos lados iguales,,
no fe puede comparar con nimeros abioliitos, lino es cor, los nameros
figurados de iy ,y cuniiguienteaienrcavicndofe de obrar geometricamc-
tc,para hallar los lados co.n el fig>>r que ie pidc,es prcciio valcrie de las
operactou.es de las medias,y me.liaies,y no db la fapoheibn de niimeros
abiolutos, como deraoltrarémos mas-abaxo.
DXDVCaON QVE- H:JZE EE COTVO0l1l.A .A-esté
Troblcma. Cap, 12.
I bien no fe niega, que qualquicr.triangulo Ifofceles, iicndo cada
S vno de losdos &ngulos en la balatriple del anguio vcrtical,efte
GBtriangulo prop™iodei heptagono,tampoco ninguno riie puede ne-
gar,que el angulo al centro del heptagono no fea con el de la circun™
térencia-ilib duplo fciquialtero, quierodezir como 2. 4 5. de fuerte'
gue de cito refuita, que qualquicr triangulo Ifofceles, como AICG
(lamin.Qfig. 3.) teniendo cada vno de los dos angulos en labafa con
el &ngulo vertical,proporcion fefquiquatta,que viene & ier como 5.a
4. cite triangulo Ifofceles es el mas proprio dei heptagono. -
7. Endemonitradon de lo qual feala circiifercnciade vncirculo
(en lugar de todo el entero de 360.grados)!'era el &ngulo al cen-
(7.) tro AKC de vn heptagono (d fea el angulo vertical dei triap-u-
lo AKC,que es el-mas proprio dcl heptagoiio) vno feptimoi el qual
7*
reilado de— —mitad de 16s fiete feptimos (en<lugar de 1so0. grados)
(14%) 5* : . . .
d refiduo que esde----- feraelvalor del angulo ala circunferen-
cia, o fealafumade (14,}. ios dos angulos' ICAC ,..ACK; y afsi

fieo,!
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fiendo el valor deiangulo al centro vno fepliimo™q quiere dezir — i-
5- 14-
1yel valor deldngulo alacircunferencia — -fera laproporcion del
angulo al centro con el de ladreunfe (14,) renda ilib dupla ief-
equialtera , que viene aier como 2. 4 5.7 por lo coniiguien- 5.
te, iicndoel valor de cada vno de los dos &ngulos en la baia de
y el &ngulo vertical de (4.) ferd pues laproporcion de cada (28.)
vno de ios dos referidos-— angulos en la bafacon el &ngulo vérd-
cal feiquiquarta, que (28.) quiere dezir como 5.a4.que eralo que
ieavia dc'denionflrar.
c5 cfte metodo le hallaran las proporciones de los referidos an-
gu os en todos los iTidguios Ifofceles de qualquier poligono regular.
\ ~Gnel raadamento de ellos dos triangulos ifofceles, que ionproh
prio del heptagono regular,no obifante lo que tengo demoltta-
-do contra la reicrida operacion del P. Mufioz, quiero aora con de-
raoitracion geometrica prpbaigque el triangulo Ifofceles de dichoP.
Muhfoz, es fkl,y verdaderamente proprio del heptagono, que era lo
que debia demoénilrat dicho Padre antes de hablar contra el P.Zara-
goza,y dar por inutiles los numeto.s de las tablas de los fenos:no por-
gue con ello quierayo conceder, qué la conftmcion dada por el di-
elio p.Mufoz del rriangulo ifofceles proprio del heptagono,tuviefife
ligutoravncnte cadavno délos dos lados AB, BC la proporcion dn-
p;.a ferquignaita con ili bafa AC;pero para que fe vea con de.nofira-
jcion evidente, quan grande es la fuetea de los niUmeros de las tablas
de los feiaos;pues ellos fon los que vulcamente defeubren los valores
.de los angulos, lo que no fe coniiguc con la folageometria. Y cofi
ello también iedeinueitra la verdad de lo que dixéfobre ello en la
57.8 i .hablando del numcrO,cnya virtud inttinfeca es inexplica-
ble fpues quien nos demueilra los valores de las lincas incorimenlli -
rable;, las iapcrficies irracionales, &c. fino el nUmero figurado', en
donde tiene ientado fu folio la Analytica? Yqara que. conozcan ifi.'s
adverfarios cor quantainadvertencia han obrado,y de oy en adelan-
te fe enmienden (fi guilan) me obligo fi alguno quifiere impugnar la
primera demonftracion, quetengo hecha contra la referida opera-,
ciondel P.Munoz,06 gallan de impugnar la figuiente,que haré en fa®
vor de lamifi.na,&'darle enréra fatisfagiouvy fi mis pocas convenich-

para que con ellos certamenes literarios te coiaGga coii mas claridad
X4 defciibrihaicnto dé laverdad de éilas 6pcraciofiés, y con ello efta-
Jbleccr noYoio k verdadcraconftraGeion de la formacién del heptrai

go-
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goip/obre qualgiuc;i-a ciada linea determinada;, pera tanabicn divi ,;i; -
ei cuculo cn 7. partes iguales,., que es lo que fe dejea iaoeG pues puw'
efto esmuta, larefenda operacion.de dicho P.Mufioziaun .por airo
ximacion... " n
DEMONSXK.ACION OVE SE HAZE F,AVOK DEL mUNGVLO'
IJofeeles del P..ViAbo™\.en ~ue fe fraeka que esproprio del
heptagono. Cap.

L rededor dd triang.ulo | olcdes ABc (lamin.D/ig.”.inroprio™

;.cl beptago,«o:.d?l \M;anoz(por la jf.dd_4.}deicribaic vn cir-'
culo.cuyctccrm., fea iCuivenfe de cfte cauro K & los dos extremos de 1x-
bala L las rectas KA, KG; digo, que el t-jangulo AKC es Tioiceles,."
pues lis lados k p ,KC,ialen de vn rniimo cenrro', y eor.curren en la cir-
c-jnfsi-eucia en ios puntos A,y C,que porla iy. defin. del i.feran imia-
Ics,y por la za.defin. del miimo.el triangulo AKC iera Ifoicejes,que es
el mrs proprio del heptagono (como lo dcmefiraré).fi los dos tridngulos
lioicelcs AB.,. , AK4>foeren proprios de! heptadgono la baia AC. medira
liete veres el Gircalo™defcripto al rededo.r del rriangulo ABC, y'tambicn
l.o..angu.osviobre h baia del tr-iangulo ABC,cada vno de eilos ieta tii-
p.o,.i;el angulo verfical ABC,y femejantcmente Ibs angidos (obte la bafa.
de! triangulo AKC, cadavno de ellos, tendra proporcion., ieiliuiauarta
con el angulo verticabAKG. . ,

. Conrirmefe el lado AK.e.n M; y-el lado CK en L (de fircire' que ro-
quen elcircnlo en los puntosm,y M) vy tircie.k cuerda 1M, diAn que el
tna jguio LKM-,por lo que queda demoftrado/eraKbfceiesgy jorque el

y 'osudos lados
AK. KC-del t nngulo AKC fon iguales a los dos lados K-£,KM del tria-

g.ili LKM.; pr rque todos fnlen de vin mifmp cent-o, y concurren en la
Xuima circunferencia- por ellas razones el ladoLM , feri igual al iado-
Ay .y c rriangulo LKM en todas mancras,por ia 4. del r. ierlicualal
triangulo AKC.

4 Aoraiorteie el arco LP igpalial arco | M,icrlla cnerda”™PE igual a
la cuerdaXM vy por Ip que arriba queda deraoftradp/Crl femejaineme,
te laraerda L1 igual 1 la cuerda AC,bafa del triangulo Ifofceles iiBC.

4 Dividanrepor la 50. dcLj.clarco, y cuerda LP en dos partes igua-
les en el punto G.yen el punto |,y continueie, la recia GI; de fuerte que
toque la circunferencia-en el punto D, ferldDpor la propoficion citada
perpendicular fibre la cnerda LP,.ypor el corollario de la prpp , dti?
la tedia perpendicular DIG.paiTaraporel centro K. Tirc'nfe drciic 0?7,
yo K ales dos puntos L,y.P las.Jos re¢lasKE,y KP, y femeianremento
del punto D a-los aichospuntos L,y P,tirenfeias dos tedias DE DP di-'
go quedos dos triangulos PDLjPKL por la 24,defir:.dél i .ferlin Ifofce-

lesj
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res;6(:§ndnucnfc 10s doslados K, PK &zia la circunferencia en los pati-
tos C, y T, ytirandole lacnerdaC T, fe formara ci triaiigulo CK,T, el
gual, por lo que ‘queda demoftrado, fera Ifofcdes, y también iera igual
al trian<Tulo LKP; y aisi la cuerda C T ,fende igual a la cnerda LP ,k
gdal halido-dcmoftrada igual a la cuerda AC .baia del triangulo Ifofcc.
Jes ABC, femejantemente ferd la cuerda CT igual ala cuerdahcC, bala
del triangulo llofceles ABC,y el triangulo CKPjpor lo que ha fido de-
thoftradojferd igual al triangulo AKC. ] Nov, m N-ir

j Goltefe nuevamente el arco PV igual al arco LP, fera la cuerda PV
igual por conftruccion ala cuerda'LP, y porque arriba”™queda demoftra-
doenel n. 5. que la cuerda LP esigual ala cuerda AC” fera cambien »a
cuerda PV igual a la cuerda AC,'baia del triangulo AB-v.

¢ Dividanfe el arco,y cuerda PV en dos partes iguales en punto F, co-
mo arriba queda dicho,y obrandofe en todo, co-mo fe ha demoftrado en
el n. 4. fe hallarda, que la cuerda TH ferd igual ala cuerda AC, hak del
triangulo liofceles ABC,y femejantcmence el,triangtloTKH,iera igual
al triangulo AKG.

7 Finalmente cortefe ej arco igual al arco PV,y cbrando,fegun le
ka demoiUado en el num. 3. y 4* fe hallara que la cuerda HB ici a cam-
bien isrjal ala cuerda AC, bafa del triangulo Ifofcelcs ABC, yel trian-
gulo b'KH fera igual al triangulo AKC.

Y continuando con elle orden,fe demoftrarajquc las remanentes rrc$
cuerdas del heptagono,cn virtud de lo que hada aqui ie tiene denso ra-
do,foniguales ala cuerda AC,bak de! triangulo llofceles ABC.

Aora con ePeas quiero con efpecialidad detnoftrar , que el triangulo
Iforceies ASG.cada vn angulo en labafa,es triplo dcUngulo vemeai, y
lemejamemente del triAngulo AKC, cada vno délos dos angulos en a.
bala, tendra con el &ngulo vertical proporcion lefquiquarca, quiero c-
ztr, como j. a4. y aisi eftosdos triangulos Ifofcelcs feran propriesdel
Heptagono-. r 1 Anr-

Para cuya dcmonflracion conliderenfelos triangulos Ifolce.es AB™,
AKC, delos qualcs el angulo AKC, fendo ai centro, y el angulo ABC,
fendo aia circunferencia, fera ci angulo AKC (por k ptop. zo. del | .;
doble del angulo ABC.

A.ora eoniiderenfe los dostriangulos ABC, ABH, porque la cuer a
del arco BH.bafa dd triangulo Ubiceles fsBH,ha fido demofirada igua
a Lt cuerda del arco AC,bafa del triangulo Ifofcelcs ABCJera ti angulo
B 'H (porla ay. de! }igpalal angulo ABC,y con&gmentetnenle el
angulo ' KG led doble dd angulo BAH. n

Semejantemente confdercnfc los triangules ,T/H , delos
cuales f cado la cuerda del arco TH bafacoffian f«|(por k referida ao.

i mdel}.)
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«ad 3.) ci angulo TKH al centro doble del angulo TAH ala circiinfcw
ittncia i y por lo que queda demoilrado , el triangulo TKH es iguala!l
triangulo AKC,iera puesel angulo T AH,igual al angulo BAH.

Finalmenteconfidccenfe los dos tridngulos CKTj CAT,dc los qua-
les ilendo la cuerda del arco CT bafa comun,'feca._pfir|Q™arriba referido
el &ngulo CKT al centro doble del angulo CAT alaclrcuiiieieicTFT'y
por lo que fe tiene demoftrado , fiendo el triangulo CKT igual &l trian-
guio AKCjferi pues el angulo CAT igual al anguloTAH,y tabicn igual
al &ngulo HAB” y porque cl angulo H AB, ha fido demoftrado igual al
angulo vettieal ABCeltriangulo ABC, fera pues el &ngulo CAB en la
bafa triplo del &ngulo ABC vertical; y afsi cenemos demoftrado, que cl
triangulo Ifofcelcs'’ABC,cada vno de los dos angulos en la bafa,es triplo
del angulo vertical,y con efto viene demoftiado,qUe cl triangulo Ifofci-
Ics ABC del P.MufioZjCS proprio del Heptagono.

Aora paradcmofirar,que cl triangulo lidfcelcs AKC,es proprio del
Heptagono, es itiéncftcr probar, que cada vno de los dos angulos en la
bafa tenga con cl angulo vertical proporcion fefquiquarta, que es como
j. a4. Para cuya dcmonftracion. dividafc (por la ao. del 5.) el arco, y
CuerdaACen dds partts igualespor la reara E6,efta(por el corolario dcF
1. del 5.) pafiafa por cl centrd K. y también dividira O angulo ABC efli
dos partes iguales.Confidcrcfe cl triangulo AKB,del qual los lados K a,
KB iaiende vmmifinO‘c«»tro'K, y concurren en la cirainfcrencia en loi
puntos A,y B,que por la ry .definic. del i. fon entre fi iguales, y por la
a4.defin.del mifmo clttiangulo AKB,fera Ifofccles,y por la prop.y.del
| éel &ngulo KAB fera igual al angula KBA, y porque eftc angulo KBA
1 por conftriiccion es tnitad del angulo ABC(como feticnc defnofiftrado”™
ferapucsclangulo KArBlguala la mitad del angulo ABCi y p~giie
TOejatitementé ha fido denaoftrado,que elafigulo BAPi,>es igual alangi
lo ABC, ferd pues el angulo igual aia mitad del 4ngulo ABC; fia
tialmcente aviendo fido demoftrado,que el angulo AKC,es doble del an-
guloHAT.y tatnbicn del angulo TAC, fera pues todo él angulo CAH
Igual aldangulo AKG, y por lo que fe tiene dicho, y demoftiadd, que el
ahgiilo AKG es dcblc del &ngulo ABC; y el angulo KAH igual a la mii
etad dcl angalo ABC, fera pues el angiiloKAH voa quartd parté del an-
gutd™éiKCjCein lo qual fe coiicluyc,que dcFtiiangulo Ifofcelcs AKCjca-
1 dAINtfedé 1A&db's ahgdlbs'ehfté baiaiTéfa vrta rnédtiaa-jryivg/itio del an
' guld-vdftibarAKC, 7 &fsi de dicho rriahgulo AKC, cada vno de Ibs'di™"
'‘angulos Sn la bafaitie'ne'con él &ngulo vertical proporcién {eigaigaar'ta,
'gifeds corno y'ja 4.que es Wqde debe tenér e! triangilo Ifofcélésjquc-cs .
el mas proprio dél Heptagorid,y-qué fe debia demonftrar.

No debo dexar de aczir™quC la referida operaéion del P.Mudc®jfio
f 1 1 es
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CE;del'«af® {-atii3véon;aproximatiQn.és) para.dividir el Giretilo en ~f.-partii
igviilcsiqije es lo~guG.iieriipte  ha deieadu fabbsjyiparqué eain« rengo ;
dicho,y d.c5iigfliraiip,quc ci h.Mufig? tknc hallada cfta Qpergsiori,api:o- :
ximada acaioj.y fin fea] furidamento,pues lafolucion de di.vidrc el cirfcu-
lo en 7. partes iguales _yfttr.n)ar fobre gnaigtiiera reiSa te.ndiniida! vn 1
Hepra”eEiOjfoii operacidni”s vna invr'cia de la otra,y para diie; no'leio fe
iecono2lea;efta verdad , pero también a Gpntemplacion del E

J'iSSIMO SEAO'"CA'"EHNAL fjSI™rLIO, &-quien confagro felle fruto:
de mi eftudio, quiero dar para el publico beneficio; de los afieionades de:
cftamoblcicknGiakYerdadera'ipluciondtdHiepfagoniiaw.~v . e

msocmcw del .~ twk , de duk r demostrm

el.publico beneficio la verdadera folucion Geométrica de dividir el circuloen 1

j.partesigHales™y fiobrequalgHieraretlater.minadU fiorrfiar
elIHETTaGOm.Gap-.i",
A Viendo yo reparado,que todo lo que he Tacadoa lu?,.ydadoal;
publico hafta acta enlugar de mover & lacgniideradon, glic

ie |e de.bia,y de refpooder a diodos que fe precian de-.mte]igcnte&en
cfta facultadjConforiTie ella requiere>;para. darme conpfto motivo

adelantar.mas el rnnnrii:nit?inrQ”pq| | cqgiign]ai-esOpprarjones.ha ii-
do de tal fuerte calumniadoe”iomefdabarattan”

ientarmej.y quitarme d dciprcclar Joyas deineftimablcvdof™™™
lasa quiéno las aprecia;,GQmo:debe;porqueino Ss* "~ geVcemofu-
pone. Pero prefiriendola atencion q debo' & perfonage tan TublimCj,
comoesd eminent, SENORc” rden” I T_ydESiiLio, no Iplo por
fangre cfdarecidaj-pero tabien por las, Cngularespixndas,,qué le apar
den nuevo esplendorj.yie hap.a”uirido § aplau|oypiyerfaidetpdé’
el Mundo.y tabien deponiendo, en mi cofifideracicMii~

a4 miientimiento, y ihter”.pattiedlar:, he refueltqd”™i.”N'IW jamerda--;
.deralolud.cndei:S £ 3'que fibienn”dpdo.fendr™en Inopia
'nign de mis emnios Ja miTmafuértc, quciasqbras antecedepeeSrque
elre publicado,no. obflantG atendiendo iolo a, benefiejar con mi cprt'p
iftudio aios cutiofos,quicrollei‘iaE convftoeifi delps quatrp
.Piroblemas; antes de, hafta aora no rcfucltos, que aunque piden ttat”™
.dos muy d;latado's;5,para d dcubrlr4o.Sideffias dSiioi'-""?:/osiOC Ukas.
eneft™materiaj fin eiubargo¢yi~|p~]dffq.g¢ i

IR~ rtldumbre ‘eftabiceida , me iefervoii deciarar Ip dcméas>dc e|e
inmenfo tefojg-M.atheniatico”™quandp halle P.rpfG™Or.es,q
den & acreditar larfciencia,..quG-a de”aedjtaida quiOT;k y&
indinen mas,a amparar la verdaddp.quglquier pautey,y,enqualqu}e”™
trage que venga, quea-dcfprcdarlapprnd fdgoneci™™  ;Exando

| I (R 1 lo
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f10'dcmas,giiepudiéradczir™paiib ak rolucion, y. dcmoéib™aaion dei»
/.refendo.- 1 Noe
C onstriccion. Para dividir el circuloen 7.partesiguales/e ha-
llarapor la-1-3.del a.eatre effemidiametro de aquel. Glreaio[ }flas tres
« quarcas partes del miimo vna mediaproporcional, iy.;etirafcra lame -
, elidadel lado del HEpt AGONO, que dividiraaquel circuloen liete
partes iguales.
- _Seadado el circulo AEBN (lamina D,fig.i.) cl qual fe quiera di-
vidir enfiete partesiguales. /

i DividaCcyno de los feraidiametros en quatro partes iguales,y fea
la GX-ffesquartas partes del femidianietroG!”-y con eftas hallando
entré eUcmidianidtro AG,y G-Xla media proporcional GD, efta.ie-

.ra eliadodeLfi£a”™r.:/~*GON'0O,ydlvidir4 el circitlo;en .7/partes iguales.
. Aoraparaformarvn HAPr.-~"GOiVOfobrc qualquiera dada reéla
terminada, fe hallara por lareferida prop.i 3.del ,6.encre ladada réc-
. taterminada,y los quatro tercios de la mifma vna media proparcio-
,» hal, ellaiérdia medida del femidiametro de aquel drculOjCn el qual
. fobre ladadareéla fe efcrivica el HETT.~GOivo defeado.
-;' Y porque cita opéfacion esinverfade la primera, fe.darapoficl
lado dei HETT.AGONO el mifmo que fe hallé’ch el circulé dado,pu£S
, debe rcftituiEél.raiimafemidiametcodeaquel circuios y afa-féa da-
,daqualquicr rediraterminada FG;j (en la mifmafigura):fobre. ;la qu'gl
; fe, aya.de. formatvel:HEpr./4GONO.
..Seaiarsuela redta dada.BGaziaelpuutoP; de tal fuerte,'que la
.GP featato,conio laf G,y vn tercio mas que la mifma FG,qi:ije.;quic-
rc dezir,que laGP fea quatro tercios de ladada EG,la liiédia propor-
donai entre la FGg"iGPddrakC/yjdiaieram Tedidalgnalalfciui-
ediametro de aquel circulo, dentro del qual fe inferivira fobre la dada
.re<aaFGeliiEPr./;GG!2V0,quefedcrca. .
Se demueftra la verdad de efta defeada roludomconrefolver vno,
, Y ptro Problcma con aquel Algorithmo, de que fe necefsita, en la
fnufmaformaque denioftré en lafolucionde losdos.Probleraas,pa-
ra hallar la comenfuratriz del quadrante. Pero antes dé paiTar aéxe-
. cutario, me parece! fera propofito dar elle prudente, y Chriihana
-confejo acierto,Eugeto,giie:pretendc tener lugar éntre los ProfeiCp-
res de efta ici5da,nQ ie fuceda I-kaiar de elle Algoritmo,como le fiz-
~cedi6 hablando en latrigonometrk,y en los dosProblcmis,c5 aquel
,Gug|oio; Apendiz.que hizo, pard,embarazar aquella iacontcovéitible
, ibludon di; iQS-dos reicridQS mis Problemas:, conformo fiasamiCiaes
creritQsqiubh’cado”en climesideOélubre dell 691 .o maiiifieftanrco
los quales i”ghaildOjaaedltij|jECe.4 e iiornt™" end coiicepro
NN lz f° ' ‘M
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del vulgo ,Tc ha defacreditado én la opinion de los intellgiiiiies én Ta
facultad,)' dado a conocer no menos la poca habilidad,que fn mtitha
(péro injiifta) emulaetoir, liti advertir k haviora eftado mc-jorel fi-
lencio, pues con el,lin dudano liuviera defvaaecido el concepto ea
gtie le teniamy finalmente fino puede contcnerfejno puedo yo dexar
de dezirle,qué antes dé hablar examine lo que dizc,aisi en particular,
como en publico, pues redundaré en perjuyzio, y deicredito fuyo, y
no mio,quanto dixere,y efcriviere, fino lo’coniulta mejor con la ra-
zon,y larcicncia,como halla aoralo ha,experimentado,.y lo expéri-
. mentaré rhucho mas,, fin©ligue el confejo que le doy; y a'fsiconfide-
re con atencion,y cuydado lo que es funiarde  puesai efie Aigo-
rithmo es precilb reconocer antes de todo, fiel binomio de las dos™
gue ie deben fumar (como mas abaxo fe avra deobrar paraha-
Ilar aquella media proporcional, que ha de fervir por iémidiametro
del circulo) fon entre (i comenfurablcsj6 noi y fi &cafo no acertare a
1 conocerlo(que es cofa factible) lo podra inquiriren laprop, ip.y 20,
del libro i0. de Euclides, y laforma, y modo de fumarlas deefte
generojia hallarden la prop.4.del lib.i. del mifmojpuescfte,y el 16*
de los Elementos, fon lallave delteforo Mathenaatico,como repeti-
1das vezes lo tengo dicho,

Sea el femidiameSo de vncirdtll inUj (IUtiiin. ©jfig.f; )00|as 7
(aunqgue en lafigura dcmonllrativa la fuponga vnavradad ,’pues fe
puede tuponer lo que fe quiere) ferdlaGX colas-jTyriirquart(‘)fpués

Ja GX debe ferias tres quartas partes dél femidiametro AG) la me-
diaproporcional entre la AG,yGX,,fcraGD  76.y tresquartos/juc
esdiado delKETTiyiGONO que fe bufea,

Aora parareconocer fi en lareahdadcflado del HETT.AGONO es;

j 6.y tres quartos (fiendo el femidiametro 7, cofas) fe debe hazer
la operacion inverfa, para que con ella fe demueftrei qué el femidia-
metro del circulo btielve otravez fér cofas 7. como fue fupuefto; y

. por eflo aera fe dara diado del Heptdgonopara hallar el femidia-
metro,que debe deferivir aqud.drailo,cn el qualfobre d lado dado
fe debe deferivir el Heptagono.

Sea pues dado por el lado delHETT,AGOW la mifma media pro-
pGrciGnalhallada,y fealaFG  3<S.ytres quartos,y fegun lareferi-

da coBftrueeion férala GP 4 .»- lamedia propordo-
nal(que cslamcdial entre la (4..) FG,.y(i2.)GP>fcra laGN~.

dqg.. 2401. cuyo lado correiponde acofas 7, que esd femidiametro
gue fe bufca,que como fevee habudto afer cotas 7.como antes fue
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-J)E io qual cefultai que eltriangulo Ifofcelesdel Heptagono, cs el
.- masproprio aquel que tiene lu &ngulo vertical al centro, y noi
la'drcunietentia,cuyos dos lados iguales fon.fcmidiamctros de-aquel
circuloque l&'citcunrcrive,y la proporcion fiel que tiene cadavfléo de
ellos dos lados con labala (laqual esellado delH EFT~om )es cch
I 3.
mo .a”™ —idelo qual fe infiere lo que poco antes tengo refe-
rido (i.)del (4.)triangulo Ifofceies proprio del hei>t”™ gonQ™gque
la'comparacién de laproporcion,que cadavno de los dos lados igua-
les con labafa, escomo a5, y lio como numero abfolutO,c6 nu-
mero abfoluto. 'i aunque pudiera demonftrar mucho masen ollas
Gperadones,y defaibrir los fundamentos mas ocultos de ella precio-
fa mina,linembargo por lo que tengo dicho anteriormente, ine im-
porta refervarios paraotro tiempo, y 1lexaminaren, y reconocieren
; mis operaciones con vn animo libre de pafsiones, advertiran, que fin
' particular favor de Dios no pudiera aver hedié eldcfcubrimiento de
tan inmenfo teforo 2y 11por medio de la Divina Providencia, no me
faltaren medios por los muchos gallos deja Imprenta,y larainas,da-r
"re lo demés, que nod'udo fcra dcmucho vtil, y agrado a todos loS’
curiofos”*contentandome por aora con ellas propoficiones, que con;
todaverdadfe pueden dezirfer adicional 4. lib.de Euclides.

SE'lirz”™ uL viVIAM, viTiMo mscrpvt&
dclGaiile(y.AcademicoFI<ireitiinOy/Profejfor de Mathematica'.
Viendo elViviani,dt Edc4.deAbrn de ripa-dadoa luz vn eferi-
tOidebaxo del nombre de D. Pio Lifd Pullllo Geometra,cuyo
etitulo era ; Mnigma Gecmetricim de miro opificio- tefludinis QitadrahilisHe-.
misfcrice,&c. y alos 29.de! mifmo mcs,dado al publico vn traradb,ih-
tkuladoiFORMATIONE E MISVRA DITVTTIICIELICOM
LA STRVTTVRA, EQVADRATVRA ESATTA DE LIN-
-TIERO,E DELLE PARTI D‘'VN NVOVO CIELO AMMI-
RABILE,ED VNO DE GLM"ANTICHI DELLE VOLTE RE-
GOLARIDE GL*ARCHITETTI. Enel qualtratado,nofolo pu-
blico fer el ei Author de aquella obra,no menos curiofa,quefaiiiola,.
arriba referida de Enigma, pero también pretendio6 averla refueko”™
;Epndar folo laeonftruccion de élla.

Llegé amis manfios el tratado referido en el mes de Septiebre del
mifmoafio, ymovidé no menosde la curiofidad ,-que de la obligéa-
eidn que tiene qualquier Profeflbr en femeiantcs ocallones de Pro-
)&|]emastaneélébres de apliearfe eon quarttaacqiion es po;ibl$aico-

nofs
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M ~iento delaverda4 pajca4 cfpuc$hazEr de ellos cl defapafsiona-.
Ni”Xe debe? pues de efta confomiidad ié'eMdee”a éS bs-

Biefido delpublieojas foludones délas iiias dificultofas operadoncs,
exercicandofe los'cntendimieiitos;;)*habilitaiidofépaia el eonodmig-
SOde los arcanos mas reconditos™ Lei confumo cuidado d referido
tratadoduzgando lacaria de él el fruto,y vtifque avia efperado de fé-
mcjante operadon”quaudo no fin adfiiirarme,reconod que no fola-
mente-no citava demoftrada, pcro.aunfalfifsima ;y paraque tan cu-
riofa Operacion no quedaifeirrefiielta, medeterminé primeramente
a demonttrar,que ladicha/6pcracion rto citava dcmoitrada,cniégu-
do lugar el error evidente de ella, yen tercero dando algiin mes dé
tiempo al;4utfiQr.paraA'eiponderme,y no ha2iendolo,me obligava a
jciblver/CbPtobleniia ; porque qualquier Proiéilbr, quando-cenfura
.alguna Operacion, no le baila el dezir gqae no eila demoitrada, O que
es faifa, pues en eita, forma qualquier idiota es capaz de dezir lo mif-
*mo; y aisi la obligacion del ProfeUér,es de demonitrar lo que quiere
ceniurar. Y aviendofe embiado efta rerpuefta mia a Floraida, defdc
-cl dia 11 ;de>Sepiicmbre del &n¢ pailadosy no aviendo yo tenido avb
fo alguno hada.aora,'nididére el por entendido,parecemc que ya pu-

gaciortdiiame parecido primeraméte ddré entenderel motivo de m¢s
gucMSj~ydar aLAuther atguntiempo mas, para poder defpues con
mas fiftificada fazo dar a luz; tfo foiamente las demoflradones refe-
ridas que tengo hechas contraia operacidn de-dicho Viviani,pero ta-
bienla reiG)ludondel mirmo Problema, para que (como asiegitimo
parto del 1o. dedoslEleraentos) iiemprefe rcconozcacomim”-in
déncia la virtual fuer™ade las bimediaies, y.bimcdias, tequalesmn-
giuTOrhaita aofaliaexamfiiado coneile.fin.
CONGLVSION , Y rYMdCeéGERTAMEN .,
Vedando ya conel*fifvor de D Ms’efiabJedditf~lgeoM swcas folucipnes ds

iregm igmera rec)aterntm*da,~\jn"'mbieNMA L ANGff~
LO, y femejantemente declarados tosart”*cios, de los (piales me he valido para
dar cebo d mis adverj*arios, Siendoya jiiflo que fe reeonogea la verdad real de
ef.as. opgraciones,repit6,nuevameY$-gdsrip™M  apodos losJolios. "B.rfejfores,
'y hombres inteligentes en la fam Itadjy*f.apfqiie no defdenjando lopofco de mis
expreffoneSyfefjrvanpop elpjéliegberptfeio dey”lkqp.Ppfpfy qtempn,y def~
velKnoxamn”igur”apiO ™.~ ap pper4cjg\iepj yjilkélg rfin enrelias algin
errdr,"fortem”™,~evequeh”~qgiupel fpvor~etd™flwfo enla forma
*~epidehfkcalitqdlpues.~pl~fpp-matxpig”™ jw
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ekel' mifino tiempo condena:wi ¢eniafiado atra>mient.t>, y en ce Inijav e+
mis-6pfiMAIO (ies al~m hd.a, paffen d demojharméla enla f orma, k-
tma,ccmo fe~ehingsfeiéiM T fieru-pktisfiicion. ~—

Semejantemente aviendo ef'crito anteriormente {como repetidas fe~eylotefi-~
gc.advertidojparaitiretenerme con josreferidos femressnis adverfarios,vie~
dolés'én d(juellacoirfujion,en ade cadavno puede reconocer que fe han bailado”™
pues no aviendopodido demoflrar tloeoricamerac el primer error que les defeu- m
brid el compéas,nofabiendo que refponder,difcurrieron en mudar el fentido délo
que eferivia,.)' envegar lo mijmo que avian diebo,comqpedra ver el curiofo en
fus.£firjtos,yenJésmiosi,A'Qmolihuvierdn.pretendido defacreditarfijpero con.
tgdos'-hanje valiao demi.primera operacion,enfefiando d todos con eleompdsmi
artfifkiofaer™or”, fn.p'ajfar q (as operaciones de lasepmerifuratricespara lafolu-
cipn.dejafM SECC10ND ™" porque Jibienen aquellasde losarcos’
menores del g'uad;'ante,qvi,a‘avido el mifme artificio,como lo tengo diebo ,y de~,
mofirado:fin embargo NOpudiendo con élcompéas,no foto dar d entederelerror,
como en laprmcrat>péraciénjpero que iimifmo compas les huvkrapodidoper~:
fnadira que era la Operacion verdadera j por efia raxpn han dado d entender d
ios inexpertos,y firrples, que lo demas de mis Troblemas no fionpropoficiones
praciicabksifi'emgmas,que no fe pueden,rdfolver',m emendeny con ofipfi’han
apartadode efle método délas come?fu/dtrices,-yfe han atenido alprimero. T

pretenda difctcteditarjas confu fiefeififenpdaprfsion,y offifearfisslut”s coiUas
timblas de filigmtaMcia,hagéla-aeclaracion fiiguiente,

mj~E ohezco ffiatisiacer perionalmerjte en publico certa. "
roenyy COi>qoveriia,no fo  todos aquelidsProfef-
foreS} que han eicrito cetra mi rcierida foiugign tidl?; JWr.
SECCION DEL ANGVLO>y quieran mantenerjy fuften-
tarias Vanasj™~mvdéhaofti'aciohcsjque fierien publica-
dasjpéro tabién & qualquierX&¥ perfona,que eh qualquier
mQdo queCea aya.hceho VVq'baga nuevos reparos contra la
referida TRimeCION DkfialiMGVLO i T FORMICIOND EL
BEPTAGOm,
1Y pkl-a k fttdku M f*
~Niiie;pafaebén~alia'yvfd|d~comd
|>rgpagp.e;, p ferponde; ppr efto tqdp 1o que/fepiropiitierfv
terpAndiere fuera dé lo que feihaélcrko fobre e”os tefuel-
tosf Problemaj?de la TRISECCION DEL ANGVLOv
X PORM™CION D£L HEPT AGONONMe avradeeicrivir,

y fir-



y firmar de vna paite, y otra, para que fin obilacalo alguno
-fe-configa el conocimiento de viia verdad tan defcada ca™
materia de tanto relieve.

Y paraelcutnpUmielTito~rpublico certamen referido,fe *
fixaran Gulos-liigarcs mas publicos de efta Real Corte car-
tvkiiCn que fe fefialarae los dias,y horas déla femana, y el
lagar que fe eligiere para dicho certamen.

También ofrezco atodos los curiofos, que defearen enterarfe de
citas veridicas referidas foluciones darles con dcmoftraciones efpc-
cllativas,y prafticas (fegun la capacidad del Gigéto)toda la fatisfacio’
gue pide la gravedad de la materia;ypara efto no feflaloaudSmiho-'
ra precifamente, pues aqualquicrajy en qualquier tiempo, que el cC-
tudiofo fea férvido de bofearme, me hallara prompto & darle todo el

gufto,que alcancare mi corta capacidad, &daqual fupliré con el mu-, >
cho anhelo de fer devdlé todos.

Y finalmente dei”es de quedar reconocida la ver-
dad délafoiacion deeTtasdoscHebres operaciones,

también ie cibablecerttrccrdttialibilidad.dagbi4rt?M»
nes geométricas de ia EISICONTI
f\Ow\CiouUu, J

CINCVLO »con todas aquellas evidentes, e incontro-

vertibles demoftraciones,que fueran precifas, y fe pu-
dieiiendeiear. AT G

ViymA INCOWRJSTJIBLE DEL “»ROTFNI™ CONpCiMIEvVITO, Y

fii~ular hA>Uidad en las Maihematicas, del Maeftre de Carmpo Don

Séhafllan Fertfande'0 e Medrano,
a teniadado & la Imprenta el prefehte tcatado,i quandé cafoal lle-i
g6 &mis marfios vn libro,cuyo titulo en Rudivnentos peoméwicoSyj

Mtlitjores,quepropone ‘al efindio,y aplicacion de los Tr(feffores’\ la Miliciael 1
Mikte” DON SEBMSTLJIN-mpiMINP§2 n
iMathematicapor ftt Mageflgd en ejlospflifNiof e FlinNs{~elqgital I|bro éfiabsp-
pre”eUzrjofelas §$cafa deja vifidaViégart) enel km dé 1677. MeniiJVix»
ia ciiiibfiiiad que paflailelos 0jés por ciia obra, por ier de mi «nulo, jf
T?€éf,ii hallaria en ella cofas,que coi'reipfifidieflen mas al granConcepE®
gue tienen hschade eI eniCiIaCorte que  que avia vifto eéptr 0s tra*
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contra mis Problemas,y en breve tiempo ttopccc con vnas definiciones,
flue da cfte célebre Anchor,q por fer tan erroneas,mc empefaron cii paC
¢ar adclanrcjpara ver fi/e cntncndaria;pero gHanto tijas diicurri 'las ho,.
de fuobra, tanto mas bailé in difeurTo intrincado en vniaberinto de
errores tan negados , i quien fe precia de Profctiar las M jtjemacicas,
<juc en medip deollar convcneido,con-lo que tiene publicado contra mi,
del po:o conocimiento que tiene de ella facultad,nunca me-h'Jviera.per.
itiadido, a que Uegaire Jica). eiccremo, quelc; filtaflen'los ru iimentos , y
iprincipios de cUa;y porgque no permite la prcctfian de concluir efia obra
icnia,el examen indiyiduil de Igs falfos documentos”*que propone alo* eP-
tudiofos de eil.i noble rciehcta,me refervo para ocréfiepo 4 demollirar-
lo en vn tratado parjdcalar,para vniverfal defengafio, porque ii bien me
|iaa afleguradjo,quE haiConicnado él mirmO algfinosdc fuscfcritostmul
cho tiene que andar todavia en ella maceria , k g licre, y puede hazcafc
| ufticia,y juzgo no,leraeffiufado mi ccahajo, Y cutre tarit6 quiero tocar,
"aunque levemente,y de pallo algunas de fas definiciones,y opera;ione-s.
Enlapag,2.i.] . el fe forma ieJ cqgncmfo de dos limas envn
mifmo ptmto. De donde quaiquicra puede inferir , quan erréneo fea cftc
irtibciode definir,y de quanfo perjuyzio alos principiaincs, trocarfaluz
a lastinieblas , porque fic)fi | re gné ie les propufiefie vn punto,y que en
elle por via re”a ic hiziellc eoncnrrir dos lineas redas , fe formaria vn?
linea reda,y ng vn angitlo,de dondelno fcieis-feguiria poco cmbaraeo,y
alsrpsra dar vna acertada,é infalible inteligencia de efta definicion,avia
de averia explicado en la forma liguiente. E | angitlo es el corAacio de iosti~
Xieas inclinadas vna en otTa, pHefias en yn mifinvplam\ de modo,<jreno fian en
fina mifina dereelm*a. n
' m Palia ddpues él (efioe MIESTR.E DE CAMPO MEDRANO , Adar
'Ctras dcfinicfones.ennada inferiores & la antecedente , pero poraue nc-
‘cefsiran de .figUfi dctsohiiratjva las refervo pata el tratado que dixc
"ti\v arriba»
SemclantcmcHCt paSaa dar ci vfodci compés , y propone algunos
'Problemas para forinai' algunas figuras geometrricas.y ellas las incluye
en las definicsonesipiies cu el tirulo de cada pag.pone; Tratado de las efiff-
nidoms, entre las quilcs eii lApag i i.eila el Prcbl.”i j en que propone
fletres lineas-dadas fifirivirvntrian”iilo Efcaleno. Coniidere qualquicca fi
"-eftc es roodbde proponet™y fi vn principiante pu9dc facar algun vtil de
femejante doélrifia,pues (iTele propufiidicn tres lineas rciftas igo™]cs,-0
délas tees,dos fueiicn igualesiy'vna defigU3l,b tres lincas reaas,.di« dé
las quaies juntas por iiuea reétaila compiicfta de ellas dos,faclFe menor,
6 igual alaterceri, comofe haUariaembarazado el pobre princi.pjantp
1 oformar cfté wiangtilp Eicdicno»y n”dafirye d.czir para dHeuiparfe,
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que fe hade CHicnderj~dicbas tres liucasiiaH de fer deis.ggaks”comp Cc.
vei;j ed aquella figura ;.| iics iuera.QC que los prjncfpjps que fe da« alojj
gue cirpieGan,han de ferelaruSjeintcUg.ibleSjhazer.Lo pipfraripj cs.dar
aencepderjque les ignora, cLiuHtrto que los prgpong para la cufenang.at,
y Iq que le debia proponer era: Badas tn-s lineasreclasidedigualEi™d™ ks,
gmles tormadas [como gHiera)fean:niayor qe. la tefiera, formar conellas vn
triangulo Efeakno.:

“Pallando defpucs.a la Planimctria-jAltimcriia,)' StcteomcDiafqijic es
el medir los cuerpos folidos} efcrivc notables eoias™ v.quf.dlvirrban al
cuciofojcome a tu tiempo-lo demQiLrarcjv..de aquipaCaa.; Iif ogninto’j
y le irAimhxCeometria.efg>eculativa,,y en éLexplica algunas, prupc'iicicpés-
de Eucljdc!?; y.para que cadavno vea c« la forma que t(I< celebré Adj
thpr las demiieft', a:e.ipeculati,yamcntej pondré agpi (por ICla mas Bre-
ve) la4.de dicholib.j pag.Sé. donde dizc.

Siendo conocida la diagonal de vn quadrado, como fe [abra el Iado del qua"
dradoi. ] B N R

Sea elquadrado *.BCP, y tenga ladiagonal AEi \o.-"ies,fadAfaber!qud™

to ferdel latio delquadrado, je quedara, Ladicha diagonal] y-défu qualdradty®

que es 100. fe torar.dla mitad:-, (juees.:$™4 oeffg,fac,addidE<d ™ J>Lfdrad,
queesr?, y vn ce7mequai:tQ,fyij......cccceee..e.

Eite.es cL.metopja.jgq'efi~"CHlIafiyj”\'ibébtqcteaifliSfira Aa-
1 tor y no ic. hallara en dicho lib, yjqugfintitula Ge/>ryetrica cfpecimtiya, ,
propofi‘cion gqc'pafTe ala c.OEfttucéicnii.y-ejfe es la que eniu .grap capa-
cidad tiene comprehe.ndida,xoroqdémonfli4cibfiefpccalatiyai
Enhd mifme lib.pag.87. dizc : Be doslmeasdadas,defcubrir la tercera:
proporcional,y la conftruye,,fegun el metodo comin...Entra defpues en
prop. 6. que es muy digna de.scparojy”.dizq; Badas.tresmedias: proporcio-
nales, defcubrir la quar.ta.,,h qua,l :por-JacGufttHccibn,fe puede prelu.mif®
gue ha querido cezit/. Badas tres, rettflsfimas ,h “\narja proppp-
cional. : tin dnda,que como igi ora lo que es media proporcional, iej.i-
rccid que era cofa grande propc.ngf cl .Ei”blgma,.tnJafcrma icferrday,
epero mas curipfa cs-la ~topaCicioD 7.aAcpf4”™dh”t B,ct:rpsmedjdsproper™
cionaks,dadaia nediarproporcionai,y UjjmadeJas.otrasdoSyfaber la canti--
dad ¢k cada i 'K4.;Efta.efi,menos. tQlerahle,gpc,k antecedente, no .digo en
hombre,que ie prceda de.xnfefiar, pero augen.vn principiartcj.pues.fq-
gun.fuconflruccion.fe tratade fcccion dg linea, que eslamifma del IPf-
letmg.,”ve traeelP.CiavIQ en ifi EuGlides:, lib.:6.,.prop, 13.que quiere
.dczir: Badas dosretias lineas dfiguales,fna de las quales. m.-jeantayoir epteja
mitad de lag”ra,dmdir la meyor, ck. las. dos.retias.daaas,de fiarte, que lar«f-
nor dada fea mediapropprcionalentre Ifispartes. dela mayor dada,.
Eafla d'éfpucs efte celebrado Author a-laprop.8, de i«.inifni.al]I™

don--



BE'L COPPOLA. 75

1 aonde dize: De tres mediaspropcrcioneles,dada la media.proporcimai,y ladt-
ferencia de las otras dos,batlar JUs cantidades, Errcond’ericiajeilia es inlufri-
ijlepucs la rBlit™iai”~xplicacioii man.ifiefta iu enorm idad Aipueii'o-,<jae fe-
gun’fii conftruccion,fe ve clara,y evidentement.e,,(ju,e haido hada dela
prop,”6. dellib. deluelides”en ape le demueftra,”.'ie ™ fe daquaigmey
pumo tormado f'ueradel circub,y fe tiran dos lineas reciaspana que corte el c\W-
culo,y la otraque le togm el remangalo contenido déla fecmtc, y de la parte
externa entre elpimtopy la convexa periferiaps igual al.quaarado de la tangen-
te. Sobre lo qual algiin Author avra querido proponer: Que dadoyn qua-
drado,formarvn quadrilungo,iguail.atdado qua(”~ado,fegunvna diferencia da-
da}de vno, y otro ladodel quadrilungo..

Pudieran cttos pocos reggioues dar a conocer baftantemente la ra-
7on que tuvo el Maeftre de Campo Medrano de eferivircontra mi,y de
pronunciar como Juez,que mis dos medias en coutiaua propdrcioii,eran
yn enla”amiento de lineas,0 circulo viciofo,pues estan grande el cono-
cimiento que tiene de la proporcionalidad media (como mas,arriba lo
he manifeltado) que llama medias proporciotaalps a las lineas ab£olticas’,
pero como eito es nada p codjiparado con lo demas que fe halli .en efta
obra fu/a,y ereo ferd lo jpifmo de otras™que hafacado aluz,aunque rio
las he viilo,y fe nécdfsita’paM'fH demacracion de figuras, y de dilatado
di(carib,paraexponer wntos,y fari Icriormes dcfvarios ajos ojos del pu-
blico; me reierv«para btro tiempo (conioya lo tengo advertido) atra-
tar ella materia por extenfojy examinar por menor fu Architetlura Mj-
luar,y los preceptos que .dad.CfiqguadrOhar,y haziendo entonces la ano»

tomia de elfos defcétuoios tratados , reconocera el ,cu-
riofo, que eseiqueleto fin fubftancia, ni her-
mofura, lo que juzgd cuerpo en todas;
' fus partes perfecto- -

«jRSSPomiO AD .PROFSISCREM BE~ZVOUCM, ET AUIOrM, eT
ah Problemala ahet prtfifta.
ix pfiinum huiufee opufculimei folium typisexcuiTum erar, cura litte-
rsad me aliate funr date Kaien. fept. anno 1691 .... Etquibus-ad
plurima:, quas antea fcripferam,verbis fequentlbusreferlptum eft.
p tnoola»CeppoIIa
AdInveniendasmédUi prépartiouahs per ttcatAfolidum: Vide rmeam opasde
~Mfelntinne, ~  conmpsfttione Mathematica,'lih. r.'paf.y jp. Taper locum planum
i fern agrefus effeSie.em Geometricam prdferihis, fed Hlamnon dernthfiras,
pAdtdfecandtlmahgtlle reitilineum ftr lecum folidum. Vicke lih. p. elufdem

f>»'eipperis,pag. 6’ |
Per locum planum,vt e”eth tfoblema'ti falifpaciasffolvePrehlema fequenl

Pato vno ex Iatcrlbus ctLaugulhdarum yerticis anguium ambientihusjda.

K- m@ A/ ta-
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taqvve diffireatiafcgRicntorussn bafeos iavetilre triangubfOc ;e e e
Ad tuntn Geometricair effefita»i?>f dtmtnBrandam,Je~ue»s oBenderetheortm»
HuHm tfl.
_ Si quatuor (intchorda; in eodetn circulo,inter fe proportionales; arcus
etl£tn,quos iife fubteudunr» inter (e proportionales etunc,
HocRdtmc}tBra‘virh,crismthimaiorAlelUne.
'WILO abfque dubio”™qui has ad me lirteras miiit, problcmatagne his con-
tenta,ctleberrinius Matheieos ProfeiTor eft , & digr.us gm ab cmiiibus
rnaoni fiat. Quod aistcm vnica epetum fcorutn autlioi kate.Piobk trata trea
damnare velit,bona eins venia dixero, hoc nihil ad ten. facete : Sr pra(cium
cum iplc duas medias piopatti©nales,& rrifefliontm angoli per loci mfoli-
¢lim invenifie fateatur, ego vero duas meas in Propbiriore continua, (imul-
gue trifeftionein angoli,per locum planum repererirr, , cuod cquicerri pri-
difiisoperationibuspeuitusadveriaiur. Quippe (i illc inPgris doidufa* no-
ftra rrofcifer.Piobltmatamea(\tparetai)impugnareftatuent’,errcrcoiuro
concrete demonftrandus, non auttm ad opera tua confugiendum erat, fiqui-
dem (vtmododixi) nihil sd hoc conferunt. CiEterum h”c tantum firi’,%»
«xiftiiraticneque ».qua apud omnes Mathefcos peritos valent, mihi innotef-
cunt,qucd plus (atis eft,.vteoruin Autorem. cmri hoBore plercquan,,e.agiie
Omni cura , & diligentia conquiram, quod auttm minime ii (Kelt, ytepera-
tiones mete tanquam falfse redarguamur, cunn vel minimus earum error, hoc
Vnico teftimonjo comprobar! neqoeal.Siieoosaurem putarf Inclitos Dedor
~nofterjdcfirina?vetitatom derronftaaidoniJbtS-clanfiimi&ftahUirff tenebatut,.
- ?2i:pra>cipue cum ad emnes, quiE.ahilli.usichmiadwriirpTiEclidtam.ea.Pro-
bkmata fadte funtmihi.pbjei\i9nes;re(ppndepim.,& abunde hisfatisfcocrim:.
necponde.risvttjuseft,ad opera fua c«nftigcre,& duasmeas medias propor-
tionales nor demonilraras fuifie, tanfiim aifeverare,quando quidf ro hac age-
diraticneduSus, merito poffem ad eius obiefliones non icipondere, immo>
licet ihyitus ,.hanc rt{pondcndi form.ulem , non hcmirhpcrititimi efie dr--
cere liceret, (iquidem (vt paulo ante fignificavi ) gpilibet idem dicere po-
teft , fi id fatis fit, vt poPea nihil demeuftrarcteneatur, At vero publicu
Profefions , Stir fcitrui.avctiiirifsfrp.i, alia in rertrmiine ama tfe debent,,
& in publicum beneficuim.,quod (eme! probare ftatuerit, dem.onftraretenea-
tur, {inmiuiit potiori ratione dixero,non tantum niliib advetiusoperaticnes'.
measdemonftrafle, imjuc GBi,n,6m!nigtic ilio notem ii ufiflc cum tam vulga—
lieffugio v.iusfit,.vi vl'afinc.dentonitrationc,m!eas operationesnendeinon-
ftracasTiuiffe aficrere neri dubiiarit. Qucquidecm modo , nuiiquam ih lucerna
profertur.fem.pet.Cairigine obftiiratur ventas. Prterea autcm.niiqucro'dam-
nat enorem dem.pnilraver.it,vt id aiTequi polsit,doérina pe.ritiai.jUc carere ta--
1 Cito fateri videatur. Quippc nGminis-iui,& yeritatis ergo , idprafai-p. & ™
?ua agitur materiae momentum : non dignitatem meam perpendere tenetur.
Juoniam & fi illum mihi hacin feientia anteponendum fateor .~quarmVis-
multo inferior ciTem, vbi de opcrationibus huius ponderis agitur , & de gm--
feus.ipfc tiofter eelcBcrrimus Profeflor in icripris ftiis t gens, Hue vfque nenn-'
ncmeasaflecutum fatttur, nequaquam mitetm volim, fi,donec (cats deiiionT-
Rraverit, (6("rgiyt, Doftriha noflra exigit)tfcn.aciter in fententia permanleiim,.
y«iuro,,cuH” b;liunia9ltat6lia,,ia« admcicribcredignatus liti liuit [I)ra’\
' LN ea«



f i n t i do3;nnaexpcdaripoirunt,dccéistiud:iifc.ue de *
- Wonriiationibus refpond”™ velie, iiJuin vehcniencer rogo;”t hroc medo, \q\

ilh Luistacére”vcl me vi~fum \atei i pofsiin. Et ve firmi! iJii pateac quantivanii
. profequar, Se giiam obfequehs fim ad illitas prascepta,
dodta qu” mihi propofuitProbleniataJik difiolvcre placidt”fpe gnadam ccr*
ra a “~</o,vhilunc oidéqcij meifigni-ficationem vidcrit, ilon impofierum;
W *ntca operationcs nieas fe tantum damnanuruen led adliibitis quaseSrigic
dochina,dcmenfiraiionibus, quaiijuc ab illius eximia pericia fperare licet, id
pr* Kurijin, J ,u®dqueprffftaie velle circa ituiusopufculi operaciones etiam
arque etuim or
R prtni' rrMem atis mlhi prop/Jiti.

w ciLingulo IDSB (latn.E.fig. i ) <uius innoruerint verticalis anguhts

DSB, latus SB,& diffFercntia latei is DS ad bafim DB, .fitvt NB. &ex-
pedut omnes datirttiangulj paites iiivenire.

i N inhfiitum diicatur latus ininusDS , & ex bali DB fomatir pati D ii
Ji .aceri DSj Si dacatur refia SK » per, 14, def. lib. f. dica quei
triangulum DSN ilGlceleSeil.Dividaturpcr proiri-ic eiufdem,difFcrétla NB>»

N duas partes squalcs irt pUn'Sto A',Se ex ratcre pretenfo DS, fervafnr parsSF
ffqudi medietaci diiierentia’ NB,& ducatur leila AF; dico fllamleSbam AF
.(per Ich&i. pFop.3 1,11D>i.) pa( aLhIaOIeerrelfeNS & iispeF. 10. lib. 6. la™
tus SB IHdilas partes.xquales:in punélo Xdivrruni erit.

Nunc coainderandam-efttriati'quiiim SFX, euius co-"nitam' ei( fatui-SF#
gi'0d ex confirnaione aquale eft medietati diiHirentiie NB , & fimili rnodo
latus SN,quod demoBftratum eft taquam medletaslacerlscognltl -SB, & quo-
mamdacus cft cognkus angulus verticalis DSB,.igitur per 31. Ho. t. fimffi-
terx”~gmtus cnt argulus FSX, & idi o cum cognita “nt triariguli SFX,.tete-
ra..F, SX~&angulus FSX, per doSfrinam tiigonometrieam eegnicus erit

AB tandem eft triangulum AXB, cuius, cum cognita’ fint later*
AB, BX per 15. lib. f. pariter cognitus erit angultls AXD,.ka'vt operando
luxta pratdiftam dofirmam trigonometricamranguiirrn ABX cognicum ha-
bitun fimiis,.&: quoniam hic idem eft ac angultis DBS dati triangtili DBS»
ideo per al.atam ja.hb r.cognkuseritangulusBb&daidiem propofiti trian-"
gnli, ita cum aari trianguli EDS, cogniti iirt oirnestresangnli. Se latus SB,
per allatam coSirinam trigonometricam,crgncft;cntHrratus DS,.& balis DB,
guoderatmveniendum, & demonftraHduin.

__ Cum autem allatumProblema mihi propofirum folverim , in ftpniftca-
tioncm cxiftimationis, & benexolentiat,&r \t eodem tempore erudir! noi‘sim,
nuue. erTEIn tequens Piobltma, & fecundum eandem fpeeiem imlii Propo-
nere lice

Jiati triangHIlimn, cegniu Jfntar.guli,é' differentU cumi*u dnerum Lturumy
tnvtniTt emKiatria tnura. 1 i

[

f* -**~d.iFroelcmatfs mthi propeJ:ti.
Q tdarusckenlus DENA (lamina E, fig.j ) in quo quatoor cliordas' inr«
-p fepropoTtionalcs mTcmrc velimus,& iimiliter afcu"\tous ili* fitbten!
«oatursaim inttt ic proportiOBalcs™ -
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I>EMQ}NSTK,AT10 "AMLLISS I

Arcus femiperipherisG, i-Soiaiius chordaxaaj’jar.fen dtamet.Ri
Med.ailfii‘uve gaad. G. po.cuius chorda. —

Arc.rext.part. Periph.G.60. cuius chorda-
Medietaseaifdem. 3o. cuius™chorda.

-N.24.

Pro grad.ficut feha-rcnt G..r So.ad G.s 0.Tta fe hab. G.6o.ad'o”0."
Saut fe habcrit G.is6.adG.0Q.Ita fe hab.G.sc0.ad G.sb..’
SicutfehabentG. so.adG.¢o.It'a,rehdb.G.op.adG.iso»
Sicut le habent G. s0, ad G.sodta ie hab.G. db.ad G. | So<

per,i6. iib.”.,Jmt Troportionaks.

Fro Chpr.Sicut ie habet.”.i95.ad”™*.98dta rehab.5i.49.ad 5i.24.%]
Sicutie habet 5i.i 96.ad 5i.49.Itare hab.5i.98.ad 5i.24,
in (Vv .1 . . ®
_, . Sicut.fehabct5i.24."™ ad5i.49Jtaieliab.5i.98.ad5i,i9d.

&gpper.i(™/ib.yjHntTropm~™"»

Ad.invic..Sicut fe hcbentG. i So.ad5i..i 9<i.lta-re hab.G.90.ad 5i.98.
Sicut ie habentG. 18b.adG.90ilta ie’hab.5i.i 96.ad 5.98.
Sicut fe habet5i.9S.. adG.90.lta.le hab.5i.i96.ad G. 180»
Sicutfe habet5i.98'. ad 19<i.ltafe hab.G.90.adG. 180.
SicutTehabent.G™Noo. ad5i™N49.1tarehab;G.-so. ad52.24. ~I
SicutfehabentG.60.. ad Gi30.1tadehab;5i.49'ad-5i.24._ T

1 0 't
Sicut fe habet5i.24. ad G.so.lta fe hab. 5t.49.ad G.50.
Sicut fe habet 5i,i4._ ™ ad ~.49.1ta.fe habG.30.ad G. 60.
nNZ ’
Ergo per.to. lib,~.BtmTroportionaks..

Arcus;.- -G'.iSoi- -G.90.- -G.60;- - G.30.t

Chords.-—  _5i.i9\-. NA49;- -5ii 24.- -N24.)
-T

Agreg_ata.. 37d- -188. -1009. ----54.i
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"Arcuit& Chgrdx conhiifm fecurditmof-iininu

SlicittfehabetAgrégac. 376- ad i8S. — fe habet 109. ad 54.4
Siciit ghabet Agrégat. 376. ad lap. — -Ita fc habet 188. ad 54.
Sicut fc habet Agrégat. 54. TAd 109. — ~Jta Schabet i ~8. ad ~
Sicutfe habet Agrégat. 54*4 ™ --——rhafchapetpp- ad 37

7 trrrnr X -

Ergo per.\<5~Jih.s.3(ritT7ropf>rpiomks.

JArclis,&Cbordieconm3m ,& dmRRi»

Sicutfe habpt Agreg.376.ad G .i80.halb liabet A g i a
SicutfchabetAgreg.375.ad Ag.iSS.ltaieaiae:™ j-i ' "

Sicat fe habent G.po-ad-Agreg. 188.1ta fe haaent a.i 1 _
Sicut fe habentG. 90.ad G. 180. ItalehaactAg.i ' ™ ?2-¢°

SicutRhabet Agrég. ipp.G.oo, It.ale habet Ag. $4.™

SicutfeJjabet Ag.109.ad Ag.54. i to
Sicutie habent = 30; ai™Ag'. 54»” Itale habetG. g*

SicutfehabentG. 30.adG.6a. Itafchabc™Ag”™4."~ad Ag.109,

£70 per,i6. fmt Propottmtii®-
i i - .G. 3Pf
Arais- -G.i 8p-- 1G.90, G.<?0.1
w MO L
14PP:

(XMpsrRiisJibRS/jmTropon~ow AN
Ghordae- - — UH».— *

Erga pev,16, lib,6,8{nt TropprBomles,

jircHS™ & ~bordii conittnpim feem d m ofdinem.
Agrcgatnovi!-- $77;

'‘Brga ~r.iklib,6,fnnpTroportmaiei™
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) "N its™ <6~Clford£cbriHn&M,&dhiifm,

m| ~ 332,407
Em pr\6, like.£Lum™
Agreg. 37>~ ¢ Agreg. i«8.N-------- 99«
. N>
greg | 5‘ .
301848?

EYygpfcr.\6Jib,6 4 mt ~ropniom”

109. -Arens 60.“%  ,AQr®§* 54* N~ 30.

e 3O

3270- 1

Ergo

i - p2
iAgfcg.iop. 9N49. — N Agreg.IBA%I: ¥
2670. N1 f
| J

i(s7Q. a

"sjo pr. 16.fike.fmUTroportiomles.

S \"'Te,i X 7 q;4«e »IMfenaalipe-rimy M/ \» Wat.

liwtenvquarxwgrf</: (e3V3nt, uatuord>ord VVYYYYWh

effe proportionalia, &c. Scqucns”™pbidm-ouKiugerelto, 1 /j.y;- o4 "
O amobrem chorda Cmt incontinua trofortione ArcusperotnAcho"n’\

ipuE<hAnctJ/~troidinnmtéP~ fe fchiel,PI™ati,

non ejfe
Htké»*. f-t chotda.



. coppom.

Qna aliamm conitha rctegimus, non ca leceper (fiere, probabirur &
feevd« multo minus, fi ex filauio aliquid damni uobis eveiwce fenfetinius-
hac igitur de caiifa , cum Imiuice noftri ProieirorismuTurPrdblem'atif aiffoi
vere placuit, mentem plusfatis agnoveriA, & ca mihi ilium propofuifl'e pa *
teac.Icidicet.vt tantum ad refponia.quibus mihi obieaionibus ab illius vniver-
fitate fadis- abundé latisfadum eiti qua renefeauir-ie(])onilcTe ¢ neeefsi
Mitis vrgens telum effugere valeat, quee quidem in anguli trifeaione tantum
fiitebant, nulla duorum Problematum a me propofitorum , atquo enodatO
rum mcntione fada , nec rationc habita, que ad iuveniendam QuadraVtis
commeniuratricem fpedabant.in gno arcanum huiufee operatioifi*vc fern,
pcrraibididam eftj coiififtic, quod fane haud niediocriter mirandum eft in
hoaiinious doftlisimis, & in feientia de quia agitiir verfari!'slih1?'ga; fmael fu-
per qgiialibet materia fcribere_agreisi, non modo Jeviter, & p-, paniiuim par
tem eins attingere , fed qu dquid ad cam fpedac enucleare teneaiuvi quod
egmJem,cxeaiplum filEquutu;efieiTt, ad duo illius-noitri ProfeSoris ProM<,,
mata,non refpondere mento potaerimiat vc antea dIX|)benevo'ert|a ifi 'd™vi
mea dudus.id pro ingenij-mei tenu.tate preeftici , vt ir.agis, r.touel mag shac
honons. Seob temperancia ligViificatione concrete ad omnia; diiee in hoc
traélatu preecipua mveniancur . quemadmodum étiam arque cridlta eira ro-
gavi, reipondcrcd.gnecur , giioj mihi fc cOiiceiiirumrpero. Pofrea aucem
duas medias ui continua proportione , Quee vt perpetuo’-dicere non dubitavi
ex mcdgs mediahbus, bimedijs. & biuomijs pendenc, aggredi iucebic
ad noe propofitum nungquam expenfa fuere. Etquolaiam cognirio vimuHs
harura potenti* incipit a folutio™e Heptagoni . cui Deo ita providence vitr-
miirn un hoc tradatu loedm addTxt; ideo progre'SiH~SaTtrifeaienem
Anguli, .'jbfeqimnturduse medi* ita continua proportione , & Quadratura
Circuii, figuidem haec quaruoV.opcratioues ordinatim fublequuntur per can-
dem viana r.aam.[3c planant™oia fdlidam, & ve h*c veritasomnibus patefiar.
fequetuia propone* e lubet,  ........

ipsraEucWis doarinetm in.rres partes squales C|rcufus dit i-

Triaiagamm gegmiaterum, fimilitergue in quinqué

partes squale? ad mifcrtbcndumansa Pencagonum ; nilailomfiaus™ve cunais
igiio.efcat qu.mta.fit .virtaspoteatialis mediarum, .& medialium,,adinftar.(b-r
NiQ.iis,: acque demouftracianisqaas Heptagoni cradidi * quaeque inhoctra-I
Oac-i p.ig 6d. referuimir requcntiaProbicthataproponenda duxi. 1 ;
re.da terminata intet (utas partes invtnienda 3t media

fropHiomlis i faJe”Rt fsrndiameter illius circuii in ano/afra da*
*d:ittaKeaadcfcriiatitrrrfangutum aquitateratri €' fimiliier dad
ctumainm,fArtet illius diamets invemnda fit media propmh *
»aUs quAtrifariarnciYeultisdividatur,

Alterum jirdata refid terminata fyra "udmeda dIMsallala
feneagonum defcfihere kbeat , ~ ‘fimiliter iffiGscpe \tter parteé,

dtamtrt diiiCtreult tnvettienda fit medrapropmi,ptialhyqva’\
AgeEaie ivi ‘ ~ . *
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pdvm'A™ohurnatu” rofutiL™L. i . ® A~
Aquales dividi, &’ /vniiiier quovishortjjy~. 2
fsmidiametrériimeiufdim circuii e P »i™diaks

Srali“uid bonum invenietur

Soti
Gloria,
&
N T ecus,<srHomr.
FEE OE EER_~AX~"S~ ~ R A
Ag i lin.33.de pnMic.u-/is a publicar PUff | ‘iin,, r , ~
3.lui 2i.yelorlen,/«eloi-den.Pa2.i li,,~*
Bn.7. rmmredaado,/ce maiiiftrtar. Paz i i'-, ‘i'* P«'>e. Pag,4.
Pag.6,lin.3, P'opueito./ifpropiieitos. pl s a‘}/,, ““5* ‘#*"x«nquiridas.
Pag.7.1in 1 qui.rro,/ic pero quiero. Paa.r'lm ‘“ompania,
en punto,/ee ea el punto, 7 /et .oom ] J-n-4.
lin iz. (e mmneterc/ci fi le merece. Pag 1j fin [
14 1111,36. cortara,/«cortare. Pag if i ' ~loquai Pag.
lin.i3.tri.mgulo,/« triangulos. Pal'.z6" 1b ,S Poner. Pag. ,9.
33.bipotcfis la,/« hipoteb esla. plg  finb rfTr ™ Ho.
fien Pag..,. lin,,6. conel qual,/«t"iq
no olo.Pag.,6.hn zi. alos,/«a lo.Pag % lin~zf'-rii*v _
a8.hu. 18. le quifiera,/«fie quifiere Pag™ z3" medida.Pag.,

Pag. zS.lin. 37.fe lleva,/« fe 1l rp fg !'zt ;

Im. zj.de haT.er,/«a hazer. Pag.46.fin!,7 pue™Dor / n '

%i.e,[«figuen.Pag.S,._f_in.z'%e_ro,/«_3L £g f; .
hn.zj. pero,/«V. Paniti <7 lin . i 0'V '“7'3 ¢ H<r«del.Pag.ji,

53-lin.n.queai,/«yel Pag /o fin ," j R
jin.i elrL'mo,/«L miimo Pjg.jg.L ~ dcS'lI

eres
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