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LLAVE GEOMETRICA;
DE LA RESVELTA , Y DEMOSTRADA OPERACION D ^  

laTRlSECClON DEL ANGVLO, por medio de las lineas 
comenfuratrices del quadrante.

DEL DOCTOR DON N I C O L A S  COPPOLA, NATVRAL DE LAi 
Ciudad de Palermo, Revifor de libros del Tribunal del Santo Oficio de la Inqui- 

fícion dcl Rcyno de Sicilia, primer Calculador que fue del rcparc^icnto ge­
neral de los Regios donativos en dicho Rcyiio , y Profcliot 

de Mathematica.
EN LA QYAL HAZE VN RESVMEN DE LAS CENSVRAS, QVE S5 

haa hecho contra la primerafolucioii, que fe-dioà luz em $, de 
Agofto de 1691. Y  SON

LA EXTRAVAGANTE IDEA DEL M A E S T R E  DE CAMPO DON 
SEBASTIAN FERNÁNDEZ DE MEDRANO, la infubfiftente de IGNACIO 

VANDER BAREN, y la curióla de DON FRANCISCO GVILLERMO, 
POIGNARD, Canónigo de Namur, y Capellán de fu Magefrad, 

Proreflbres de Mathematica.
y  SE DESCVBRE , Y  D E M V E S T R À  EL ARTIFICIO , CON EX,' 

qual ha querido el Inventor apurar el caudal de todos 
fus Adverfarios.

y  SE DECLARA LA VERDADERA LLAVE DE LA R E A L  CERTXi. 
dumbre de efta defeada folucion, con aquellas rigurofas dcmonftra-

ciones, que pide la facultad. _
SE DEMVESTRA TAMBIEN, Y  SE CONCl.VYE LO QVE EL PADRE 
ZARAGOZA demonftró contra el HEPTAGONO del P.MVñOZ.y dá también 
«linventor la veridica folucion,y demonftracion dcDIVIDlR EL CIRCVLO EN 

SIETE PARTES IGVALES, y la FORMACION DEL HEPTAGONO, 
fobre qualquiera refta terminada.

SE HAZÉ VNA ADVERTENCIA AL VIVIANI, POSTRER DISCIPVLO 
del GALILEO, Académico FLORENTINO, ProfeíTor de Mathematica; y 

otra también à vna muy cèlebre Vniverfidad de Italia.
Y  SE C O N C L V Y E  C O N  V N  R E T O  GENERAL A PVBLICO
certamen, para arguir contra los que han impugnado, y pretenden impugnar las 

tcferidasfoluciones Geométricas de la TRISECCION DEL ANG'/LO, 
y formación dcl HEPTAGONO , en la forma que fe verá 

en el fin de efee tratado.

P £ D IC JD ^  M ;. tM m m tlSSlM O SÉñOK c a r d e n a l  T ^ N F Í L  fC^ 
I L G j i r O  É N  S O L O N I U ,

COJSI L I C E N C I A .

EN M AD RID : Por Jvan G arcía  Infanzón, 
Año de 169 j .





EMINENTISSIMO PRINCIPI
B E N E D IC T O  C A R D IN A L I P A N E  I L I O ,  

B à N O N l ^  L E G A T O  S A N C V l N ß  
CLARISSIM O , N EG N O N  O M N I B V 5  

/  yiRTVTIBVS CRMAXISSIMQ.

yJSDAM iid:p4licatn Patrice VLtlliratèm fpcíkana
r  xÛ lvfi Äuipicatp infttídter cefi

/ere) in adyóií^ .^Hs Coíatium f̂peique "^»cií« Ic- 
f ’r yameñ :<p:Í3?' n'u%' ád tuteíamjgaaJ^óñfttgiuñjí

EmmcñtifsÍii>e"P1^m,M^t^(^irPTob1ématáiSi£di»awiSj*il
lecem edidi. Si tenuitatem muneris fpedem} tibí equidcm 
dicari indignumexiftiírí<ejp̂ ^
erga literarum ftudiolRSs^en^óìenrìaè perpendetim , non 
iniucundum tibí fore putcm, & quin benignifsimeid cxcep- 
turus fís> nequáquam dubitavero* Vteoimomni literaruni 
genere ínftruótus, non minus praeclaris ingenij dotibu-squam 
fanguinjs,-dari|atc,élucesa quantum sn eaitendis bis dodi ir.ae 
foetibüs defudáDiinm^  ̂ & ¿iuapn Ílieo faciendi fint,non te 
látlíént. C^óàdtfmlta fití nónláimériíé^n fpcm venip,hos 
tibi mp<)^gt^tos,fore. At hercle,ii tibí accepti fuerint, cuc 
impol^Äni'^fkits^udvfcp^ mea petita fuere, invi,
dÍK mordadsj&iniquae tela vcrcar ? Iramó certa fpesinde 
nobisillucct, h3ec modo retufum, autfaltem inaemulos rc- 
tortum tri, & prxfertim , cuto non ad tuum confugiam fup- 
pkx accedam, meadas & errores, fiqui fuerint, noaiinis tui 
fucaminedefenfurus , fed tantum ab iniqua invidotum, & 
imperítorumcalumnia feriptaroca vindicaturüs. Nihil cnioi 
abs te enixitís eflagito, Purpúrate Princeps,nihil gratius abs 
^  íperate ipojfgmquam fi ea accuratilsirae expendenda

■ cu-



icurávéris, & expenfa, fi qi^ fìjerinti qu»áó¿irka:,réfugnS3 
re vidcantur, datnnarì iabeais. Qiìjppé fi íecús cxpetam,aui 
iibs tc.mihi còrf êfl’um ir] arbhror, ea^ui^^ycKemeraer 
peto, tutela rae.p^rfùslad îgpulp j r̂aelÌJientìiXc t̂ó  ̂ vt qm 
lüíiiísimi Principi'grátiáiTf bèfifeVî entìaiTVqdè íabtüíB 6*3]̂  
tare  ̂& aocupari vidercr,ver4tàtì ínfidiás moliturusi & vt ini­
que oculis oHiftiuin ignorantiae caiigines tifòndercm. Ve- 
fumfi haec opufcula/iufl  ̂tuo,femel perpcnia, Mathefcos pe- 
iitis probata fuerintjéa fimul, àdthorìi^èe tua conhrcnare ve» 
lisy ctiam arque etiatn precor, vt mens uiiqui Uvorìs aculéis 
lexa' îtata y calurnnijCquc UccÌsita, hoc tuo nixa tutìmme> 
;id maiora cnitat|ii>y dìgnioraque tìbì fciìbeie valeat » vt ca 
tandem in «mulorUin dedecùs,vèrìtàtis praefidìuin, feieoHf 
fp endorepp V átgí^itudinis, òbferyanti quac me« mohu-, 

iB ìueànt^

Eminentifsim«,p*gnttails
/Obfcrvantirsìmus> òbieqncniifsinailà^

Ĵ * ì *  DiiiSt q* ÜíCoi^Bt. ̂
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MàftUe^i Cüra de la farroquiaì de Santiago 
de t[ â Corte, .

PÒR mtmàidio del fenor Don Alonfo Fortiilo || 
Cardos , Dignidad de la ìglefia de Talaberai 

Irjejuiiìdor Vicàrid^e efta-Villa de Madrid > ydu 
Paijcidd ( ^  tC’ajadp >, e¡
'Anelloi y form iCiorf. del tdeptagmo, c^rc ha coinpucfto cj 
Doàldr Don Nieblas Coppola naturai de la .Ciudacl 
de'Palernip; y aviendole vitto còli atención, hallo nò 
¿ener Cofa Còntrà nùeftra Santa Fè, y buenas coftum4 
breŝ i pdrtàtìtbiè le debe dar4alicènéiaVt|UefolÌGÌ̂ ^̂ ^̂  ̂
para imprimirle. Afsi lo juzgo, Calvo melioti,d¿c¿ 
En Santiago de Madrid enaochodé Abili de mi! ieiÌ4 
cientos y noventa y wes años;

p j ,  I m  M a r t ì ^
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LÌCÈN CJJ DEL ÓKDÍNARIO,

”OS el Licenciado Don Àlonfo Porrillo y* 
_  Gardos* Dignidadi deChantre en la in-; 
íignc Colegial de Talayera ,  Inquifidor Ordina^ 
rio * y  Vicario de eda Villa de Madrid, y fu Par-w, 
rido,j6£c.JPor ia ^refence, y porlo que a Nos lo- 
c&i damos Ifcéiiciá para que fe pueda imprimir el 
h'bro ,̂ intitúladó : £4 dd Angulo , f

fòrfmcìm ddtìefùgono ̂  acento, que ,de nueftra 
prdeiife Ka viíio, yrcconocido, y  noxonck  
cofas Gontranueftra SantaFé Catholica,yrbucnas 
c»Ililíi3bíés.: PAda,cn Madrid à ereze de Abril di$ 
fiui feífckncos y noventa^ tres años. ; :■

L k , Z), Aforro Portillo

' j

Por fu mandado; 

Domingo de Co*jÚ4^



^ 7 KOS.^CrON P E L  d o c t o r  DON J E  J N  FR jN C lS C Ó
de là Etteblà (Ssn^ l̂ez > Cura de la Parrc^uJal de Sa»

Juan de ejla  Corte*

M. P . S.

arifii, y* tiin faJ > de he vida el tratada ,"ca<
yo tit Jiaes ■ 0¿ h  trificciá-.t 'del AagulOiy fdrmAchn deli 

ìltptàgtno^QM^o Aatharcsel Doítor Don Nicolas Coppiola 
Panormitano, ProfcíTot de IVÍatheinaticas; y aunque por nò- 
ter demi Profefsion la materia, nò puedoaíícgurar fi ti Au- 
porhaze fegora demonílracion del intento, no puedo dc^

. j ■ dezir, que el punto de que trata, ha fido (lempie te;̂  
mdo poe vijp de los difíciles (por no dezir impofsibles) qué 
han reconocido los ProfeíTire5<le efia faculta dr y que fi bá 
jlegaJo à vencer cíle enrípeño, ha fuperado lo que ningano 
ñafia aora,y quando no aya conreguido feguro^y-cabal-dei« 
pmpeño del intento, á lo menos no fe le puede quitar el
lauro de averio emprendido, pqrquexJj«J»^^w^ faitr*

que defeubre rfialíárán los do^os Proféfio  ̂
íes dé las MarjiernatTcas, motivo de emplear fus difiurfos, 
ya fea impugnando, ò ya f4vorecicndo ÍD rcfoIuci6n,c03 ps 
el medio por donde las (ciencias llegan à tenerci efiadq
Í crfeílo, y adquirírfe cohrealzelo.; Por lo qual, y por no 

altar eñ todo el cofa que dcfdiga de la puiezade nuefiTa 
Pé Catholica, ni que fe oponga á las |>úeí}as cV Ó um̂  

bresj juzgo fe le debe dar ia licenció ,  que para in’y-rtmWe 
pidetaíst lo fiemo, falvomeliorq&c, En^anjuan dtMa» 
M e n  1 1 . 4e Abril de años.

ID, Eranclfeo de la Tmlt* 
(Son^alea»

L U



l i c e n c i a ^

Tiene licencia de los feñores del Conreia
R ed el D odor DonNícolás Coppok.  tu , 

lutaldekQ udad de Palermo. para podeV imprí '̂ 
mir eftetracado,M re Trifeccion d eU riv S é

pueda imprimir fin fu confenrimiento, como mas' 
Jargam en teco^ a del original,  dcfpachadó eij 
^ Oficio de D. Diego Guerra de Noriega,  Efcrii

; áVano de Camara del Confejp,

'^ A i T a r o n  los fenores d d  Confejó Rfc^
t  tracado,̂ ¿i-í U Trtfacción dclAnmltí. s. a 

Jormmon deíHepug.no, á íeis maravedís cada 
p u e ^ , c o m o  im s 'k r g ^ t T i i^ C e ít b iT t ó d é

-■ •' • i .*íi

t ^  ^
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P R O E M I O .

CON ocafion ¿e aver llegado á efta Corte, y hallarfe afiual- 
mente en ella Don Francifeo Guillermo Poignard,Frcsb>'- 
tero Canónigo de la Ciudad deNamur,y avei me dado por 
cícrito el reparo que tiene hecho en la.primera folucion de 

la Triíeccion del angulo,que publiqué en 2 s .de Agofto de 1691. el 
qual te reduce á que aviendofe valido de la fupohcion de Ignacio 
Vander Baren, Académico aplaudido en los Eftados de Flandes,pro- 
curando disfra(;arla,para que no fe conodeíle de donde facava lo que 
proponia,ha vládo términos extravagantes para tentar la condution 
que imagina, los quales manifieítan batbntemente los pocos funda­
mentos con que efcrive,como lo reconocerá el curiofo p>or eftc pa­
pel, el qual (movido yo de efta confide ración) he folicitado con to­
da brevedad darle á la Imprenta; y para mayor inteligencia del que 
le leyere,juzgo fer precifo enterarle tucintamente de todo lo que fe 
ha eferito hafta aora, afsi de mi parte, como de todos aquellos, que 
han tomado por fu quenta el impugnar efta folucion geométrica de 
la Trifeccion del Angulo.

Aviendo yo en dos de Enero de 169o.dado á la Imprenta la fo- 
ludon o-eometrica de las dos me.diaí en continua proporción me ref- 
pondieron de Palermo debaxo del nombre de D. Diego Merino de 
Roxas,Cavallero delOrden de Santiágo,á quienes yo en prIm íro de 
lunio refpondi,y refueltoles las dudas que me propuíieron; y avien- 
doles fobre las mifmas propuefto vn Problema,no me han rcfpondi- 
do,y bueltoles á replicar que me honraílen con fu refpuefta , parece 
que han enmudecido.

En I o. de Mar^o de 1590. publiqué la quadratura del drculoíy 
porque algunosProfeíTores mas por el titulo,que por la fcienda,pri- 

• vadamente defpredavan lo que yo tenia eferito, fin j uftificar fu def- 
predo, ni acreditar fu ceñfura con demonftradones fdentificas, co­
mo eraáx obligadon,alegavan que baftava dezir.que misProblemas 
ño eftavan demonftrados,fin tener ellos mas fundamento,que el del 
compás, como lo he demonftrado en otros tratados, y aora nueva- 
mete lo demonftraré.Me hallé predfado de publicar en 2 5.de Agof­
to de 1691. la folucion'geométrica delaTrifecdon d d án gu lo ,y  
porque qtiife artificiofaraente ceñirme dentro del qaadrante,dedaré 
á la buelta de la pag. 3. que la raiz fundamental de efte nada dd lib.
1 o.de los Elementos de Euclides, por los binomios, y bimedias, fin 
pairarádemouftraccQfe alguna de efto_s,contentikfidome folode

A apo^



ÜEL COPPOLJ.
apoyarme en la prop, i o. del lib.iS.refervando lo mas principal en los 
dos Problemas que propufe á los Profeflores, vno inverfo del otro, 
para que con eílo pudieire qualquiera reconocer con evidencia íi e t  
tas operaciones pcdian nacer del compás (íegun dezian) o del fun­
damento de la fciencia^como lo maniíeftavan las mlífuas operacio- 
nes,como lo, reconocerá elcuriofo por tenue que fea fu habilidad.

Contra eíla íolucion geométrica de la Trií’cccion del.angulo ef- 
crivió el Sargento m.ayor D.Iuan de Kerrera y Sotomayor,íi bien íe 
fabia no era luya la cbra,y que con nombre fuyo (como, coufta baf. 
tantemente), quilieron mis emulos>efcrivir contra ellajuzgando por 
cfte camino apeditar íu fcienda,y grangear aplaufos: quandotanaL 
contrario les luccdiójque crcojque á la hora prefente (íi poílet vox 
Milla revertí) quiíieran no averíe metido en efte empeño voiunta- 
rio,jjues no íirye mas,que de deslucir fu habilidad imaginada,, y ma- 
niiCíi.ar Ri obítínada pafsioníiendo vno , y otro diamctralmente 
opueíto á los que defean acreditarfe de Profeflbres en efta facultad..

El dia^priirxro de Odtubre de 1691 .refpond,; fatisíadendo no fo- 
lamente a todas las obiecciones,que fe me hizieron,íino concluyen­
do también lo contrario de lo que los dichos feñores pretendían dar' 
á entendeny conociendo yo,q por no comprchender losProblemas, 
que propuíe á ios Prófef’bres, dc-ziau qúe el vno era infoTuble ,'y el 

, otro tan fadhqae qualquicr ptincipiáte no necefsitava para refolver- 
ie mas que de aver llegado á entender la 32. del. i..de Euclides, fue 
obligado áhazer notorio á todo el mundo, quan remotos eftavan 
cílos feñores del verdadero conocimiento de eíla facultadjpero qui- 
fe refelVerlos, y dcmonílrar, que vno era inverfo del otro , aísi por 
quantidad continua,ccm,o por quantídad difereta,, como fe ha vifto,. 
y nuevamente lo demonftraré en cíle papel.

A viña de cfta rerpueftaintcntaron-eftqsfeñores_hazerbBIiei>^- 
taeion de fu gran capaeidad,publi€ando,vn papel,cuyo titiilb cra:Rc- 
füfvs Mathcmatkos.̂ en re/puefiáde ynpapel que J'atib dluT̂ en efte mes dê Oc- 
ttilre de 1691. en Madrid, con yn .ApendiT̂  muy rmo/o^y en la verdad lO' 
era,pues ;uzgo no fe ha vifto otro del genero.,

A  eftos tales reparos refpondi en 21.de Enero de i <592.con el ti­
tulo de Mathenatica, & c, en la qtfal aviendo nuevamente^ y 
ecn evidencia demcftraoo la vanidad,y falíedad de ñis fupqíicior.es, 
me pareció podía ccníobrada raizcn borrar las ñgüras dcmonftrati- 
vas,por fer enteramente agenas de Iafaciiltad,y opuefias á los funda­
mentos de efla fciencia,advüti'endoj no:jas tendrían por juíliñeadas, 
fno viniefien aprobadas fu§ dcmcfíracibnes por alguna celebre Vni- 
Ycrfídad, y en particular pbyv la&de Padua, y.Salemo, que eran las

. ■ ' " miR V



DEL COPEOLA,
mifilias conque eftos feñores me ámenazávan.

Dexai'on por entonces de refpondcr el dicho D. luán de Herre- 
ra,y fu Maeftro,pero para dar á entender no quedavan enteramen te 
conclu'idosjfacaron a luz en ,8.. de Febrero yn papel, cuyo titulo era; 
Tareceres,y juycqoSyqHe Jé ha':!̂ n.de vn papetyion titulo de defénjd Mathema- 
tica de Don Nicolás Coppola, que ha Jacado á luxjen efla Corte. Componíale 
efta obra de líete pareceres,y los mas fexcducia a elogios del refér i~ 
do Don luán de Herrera,y á tratarme con mucho detprecio,fin fun­
dar algo de lo que alega van en la feiencia, no porque no qmíieron 
oílentaiia,fi porque no la tenian,eomo por lo que en adclantediré, 
baftantemente podra inferir el curiofo Leftor ;y  íblo el parecer del 
Maeftrede Campo Doniebaffian Fernandez de Medrano,demonf^ 
trava lo contrario de lo mifmo que Intétava demonftrarjno fin mu­
cha admiración de ver andar tan á ciegas á quien fe precia de guiar á 

los demas,y de que erralle quien procura enmendar defadertos.
ÍFina:lmente falió á campaña,con efperaivja de Vitoria, otro nue­

vo papél,con el vano titulo de Defengáño,que en tres avifos dá ai publico 
d  (referido) Maejlre de Campo Dm SebaJHan Ternandê de Medrana, Direc­
tor de-la .Academia B,eal, y Militar del Exercito de los T ay fes Baxos , contra 
vnos eferitos Mathematicos, que repetidas vê es ha hecho imprimir el Dohíor 
Don Nicolás Coppola,Valermitaw,perturbando con ellos, y el orden, y acrifola- 
dapnrega de la facultad. Conteiiia tatribíen elle defcngaño las cenfuras 
de algunos Profeflbres de los Payfes Baxos,éntre las quales fe puede 
dezir con verdad, que folo el papel-de Ignacio Vander Baten es de 
hombre que entiende en efta parte la facultad, porque en medio de 
fer faifa fu demonftradon, como lo tengo probado con fus mifmos 
fijndamentós, la difpufo con tal arte, que podrá engañar á quien ño 
tenga los principios fundamentales de efta fcieneia j pero lo mucho 
que me ha admirado, y me admira, es que ninguno de ellos feñores 
aya hecho mención de la folucion que di á los dos problemas, que 
avia propuefto, en donde eftava la verdadera raiz de eftas operacio­
nes, por medio de la linea conmertraratrizi quan lo real, y verdadei. 
raímente nadie ignora, que qualquier Profefl.br, que fe fupone á re& 
ponder efta precifado álaazerlo en el todo, y no en la parce, pues.lo 
contrario es tirar mas á obfcurccer,quc á maa.feftar la verdad,/-mas 
á confundit con la ignorancia,que a iluftrar con la doctrina.

Refpondi a eftos feñores en mi papel impreflb en 11 .de Abril de 
1692.COII nombre de la Certidumbre de las refueltas operaciones de la Tri­
sección ííe/¿z«?///o,cb6-.Demonftrando,y concluyendo la falfeda i de lás 
operaciones hechas por los diciaos. Profeftbres, como fe puede ver
por los eferitos referidos. ^
-  A 2 Con



Ì>EL COPPOQ.
Con eftcvltìtno papeldefiftieron delenipcno que tenianhechoi 

de cfci.-i'Vir cetra mi, porque mis razones les debieron de hazer fuer- 
^a,conocieron fin duda el poco credito, que grangeavan en eferivir; 
pero entre los que fintieró efte (i|o fe fi diga) lauro mio,foIo el refe­
rido Maeftre deCampoD.Sebaftian Fernandez deMedrano,moftran- 
do lo poco q alcanca de la facultad afedtó con exprefsiones indeceiv 
tes,de que debia abílenerfe por fu miüuo credito,manifeftado a todo 
el mundo,quan a lo vivo del coraron, le avia llegado la fuerca de mi 
verdad, y contentandofe condezir contra mi lo que le didava vü 
odio no mereeido,pues nunca le he dado el mas minimo motivo de 
quexa,fe valió (para ñiultiplicar los agravios) del Gazetero de ßru- 
felas, difpóniendo que pufieíle en fu gazeta.de i.  de lulio el capitulo 
fíguienre..

Otrapdea ha fufdtado en Màdrìdel DoCior'Nicolás CoppolapSiciriano,mn 
la tenacidad con que pretende ßiflentar el aver hallado la folucion de lastres 
mayores dificultades de las MathematicasJ?afla oy-inqueridasßempre defeadasy, 
y  nunca halladas geometricamente^ La quadratura del circulo,qiiatro redas en. 
continua proporcionados medias entre dos extremas,y Trifeccion del ángulo,co— 
tra quien ha eferito la Vniverfi.dad de Lovayna los Tadres deja Compania mas: 
erninentes, y los hombres mas peritos en dicha fiacaltad,no (tendo de fu  opinion 
e l Maefire de Campo Don Sebaflian Pernande'tjie Medrano,f>iredor de la Aca­
demia Keal,.y Militar de eftos Tayfes, y fus difcipulos, que fon muchos inge­
nios, y eruditos,y no aprovechando la autoridad de per fin as tan ilufires,po f i ­
lo queda obftinado en fu  perfidia el dicho de Coppola,.fino habla con defacato,y 
aun con ignominia del referido Diredor de Medrana ,que con modeflia, y  pru­
dente atención ha tomado e l confejo prin.cro del Sabio en no rcfp.onder, fino de— 
Tcar al inorante con fu  ignorar,cja,ò locar a,por fertan conocida-de todos,paf- 
fando á injuriofa. Ne rcfpondeas fluito itifta ftultitiam fuam.Proverjjj, 
cap.26.. V. 5. por poderje originar de larefpucft'a mayor inconveniente.

B;.cn conocerá qualquier hombre difereto, que no ferá temera­
rio juyzio mio el difeurrir, que el referido capitulo fue diípofíeion 
del Maeftre de Campo Medrano,, el qual viendofe vencido,mas no. 
queriendo confeflarfe rendido, apela a las armas del Gazetero, para­
reñir con palabras agenas la pendencia ,  de la qual con fu embotada, 
fciencia falió con tan poco lucimiento, figuiendo cali el exemplo de 
eftos feñqres, que a viftadel poco credito, que adquirían en eferivir 
contra mi,defíftiendo del empeño coftofo a fu reputación, no dexa- 
ron de valerfe de las cenfuras que han publicado,las quales con pocai 
diferencia tenían el mifmo fundamento,que las razones del Gazete,- 
ro,que fí bien a todas luzes ion de ninguna eficacia,y no merecen re- 
|)arOj quiero fin embargo ex îmiharlas, y refpondo: a ellas, como lo
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he practicado hafta aora en todo quanto fe ha eferíto contra mi.

Lo primero es,que hafta oy ninguno ha efcrito con demonftra-< 
don contra la quadratura del círculojque he Tacado à luz.-

Lo fegundo, que Te conoce la pafsion, o el poco conocimiento 
con que efcriven,pues incluyen entre los principales Problemas el de 
las quatro redas en continua proporción, el qual, además de fer tan 
vulgar,co u'o todos íaben,yo no lo lie tomado en la boca,caufando- 
me cada día nueva admiración la tenacidad de eftosfcño resen 
poner à la verdad con el Tolo fin de impugnarme.

Lo tercero es, querer dar à entender,, que eftos feñores del Pays 
Baxo han efcrito contra las dos medias entre dos extremas en coHti- 
nua proporcion/iendo tan notorio lo contrario;pues contra cñas,fo-. 
lo fe erGrívíó ervPalermo,debaxo del nombre de Don Diego Merino 
de Ro-xas,.del qual he hablado anteriormente, el qual no tenia razón- 
para eferivir del modo que lo hizo,y à quien,como qucdadidao,reL- 
pondi à I . de lamo de-1690. con demonftradones tan claras, y evi­
dentes, que baftaron a fatísfaccríe j y lo  que eferivieron áqui debaxo- 
del nombre de Don luán de Herrera, fue por no atreverfe à Tacar la 
cara, conociendo fin duda los pocos fundamentos que tenian para 
eferivir, quando antes no fe cótentava íu vanidad con pafíar plaça d« 
los mas fcientificos en la facultadjcon lo qual, queriendo defvanecer. 
la'rcferida operación,de laTrifeccion del ángulo. Tacaron à luz en fu 
fcgunda refpuefta del mes de Noviembre de KS91. con el título de 
Keparos Matbematkos;Çâ%^S.£\ parecer del referido Maeftrc. de Campo' 
Medrano ,.fobre las referidas dos medias ,.fí bien él mifmo confefso 
defpues,que era obra de vn difcipulo fuyo;y fiedo efte reparo el mif­
mo ,.que hizieron en nombre del referido Don Diego de Merino, fe' 
puede dezir,que el Maeftre de Camp©, ni fu difcipulo Vander Baten 
no han efcrito verdaderamente contra las referidas dos medias, firiO' 
meramente copiado el mifmo,reparo, al qual avia fatisfecho antesj 
áefde i . dé lunib de ,v<590.y afsi fi el Maeftre de Campo anhelava ta-- 
to à oftentar fu habilidad, no debía fer à cofta del agerio trabajo, ni 
valiendofe de vn reparo hecho por otros, à quien fe avia refpondido 
mas de vn año y medio antes; y para hazerlo con lucimiento,avia de 
fer poniendo nuevos reparos en la refpuefta que yo tenia dada,eomo' 
lo expliqué en mi papel de 21 .de Enero de 1692. en la pag.4. y 5. y 
en el papel de l i . de AbrU en la pag.-3. y  4.como lo podra ver elcu-̂  
riofo.

En quarto lugar pone la Trifeccion del angulo,contra la qual cf- 
cri îferon en efta Corte eftos feñores,y defpues los Profeífores parti­
culares de Lovayna,y no la VoivcímaíJa.Wino la gazeta quiere dar
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à cntcridef,y fcmciànteménte los de Brufclas,v Namur, de los anales 
ninguno fe atrevió à tomar en la boca la refoíudon dé los dos\?o 
blcmas, que tema propuefto para hallar la linca conmenfuratriz dd 
quadiante, m tampoco han hecho mención alguna de la formación

T  lados impares,quees el mraf-
to Problema.no refuelto harta aora; de donde l í  infiere claramemc. 
que el feaor Gazetcro efcrive como tal, diziendo, no lo que es fino

r ^  los Padre mas emínen-
 ̂han eferito contra cftos Problemas, 

quando los que han efento han pallado en fílendo los mas fin aver
Tnfección; y aun ningún Padre de erta Ilurtrc 

Compama ha fapdo la cara para eferiyir en fu nombre . Pobre erte 
i?f> 7 ’ T han faiido a luz, han fido meras aprobacio­
nes de algunos miembros de erte celebre cuerpo.fin aver querido of-
tentar en ellas lo que aleahean de erta facultad. fi

En quanto à lo que dize el Gazetero de mi obrtinadon creo nr> 
m S d a iurta,defenfadéla verdad.que à no Per per- 
d n S f í T f  ocafiones,fe quedara obfcurecida/y ofofeada có las 
tinieblas de la mentira, o malignidad, que debe fer el fin a que miran 
oidnmamente aquellos que convencidos del poco fundanicnto con 
que efcriven, quieren fin en cargo , por no defacreditarfe mantener 
fus crrores,fin reparar en q finalmente à pefar de fu dilsimulacion ha 
de fahr triunfante la verdad. Erte ha fido el motivo que me ha pred- 
ím S í  ® empeño de raamfertarla,teniendo para confe-
£  r à la inteligencia
libre de pafsiones, los quales fe han reconocido en mis eferitos ante-

aapaisionado.me concederá la razón que me aisifte para p^biieados, 
y  mas quaiido los que han efcrlto en contra.aunque gt-aduados de fa- 
bmsporelGazetero no han podido harta aora hazer dcmonftra- 
cion.que merezca luftamente erte nombre.

Anda b-en gradofo el Gazetcro.qu indo dizc, que híiblo con de- 
facato,y auq con ignominia del referida Direaor Medrano; quando 
dUos ppeles. quê  efcrivio contra mí, y de las exprefsiones, que en

antes) quien de íosdos puede con rázon 
fos pŵ '̂ cta rcrpuefta, aviendome validode todos
f  ^  inodeftía, y que podía con razón aver

y  finalmente andatan inadvertidoel Gazetero en los conCeps
que
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quc<là (ò que otro dà por ili boca) que por errar tan torpemente el 
modo^y laíbrma^no merecen ninguno; quiero co^ o piadofo (aum 
que injuftamenrc ofendido)advertirle,que otra vez no fmequejni ci­
te abuíivamente los textos,, y referir las palabras divinas, que tan. in- 
coníideradamente me ha aplicado,que fonrpueslas enteras,y forma­
les en el verfo que él cita,/ en el inmediato las íiguicntes : Ne refpon-- 
deas ftidto iuxia fhi/tkiam fiiam rweffieiarisei [m ilis.KESTONDE ST fL T Q  
IVXT.A ST V IT i Ta A M  SV.AM NE SIBI S.ATIENS ESSE V m E U T V K , 
De donde inferirán los doftos, que al Idiota Autor de dicho capítu- 
lo,le oblígavan en el confejo primero, que él cita del Sabio, cómo el 
fcgundo;pues ambos fon igualmente de fee;y que fí el primero le po- 
nia ley de no refpóder à vn necio con otra necedad,, era precepto dél 
fegundo refponder al necio con fabiduria, para que no crea de ít que 
es fabiOiComo fin d̂uda alguna cree fer el Gazeterojpues à no fcr efto 
afsi, lo que debiera aver hecho confonne à la fagrada dottrina, que 
cita (finentenderla)fuera,íi yo huviera hablado,como ignoráte,á no- 
refponderme como tal con ignorancia, fino como fabio,apeandome 
de mi ignorancia c5  íu fabiduriajpero como efta le falta, fe vale de fu 
oíláda necedad, fin reparar que es mas en daño fuyo, que en agravio 
mio,y quemas me excita à compafsibmqne me mueve à fentimieto.

Y  para mayor juítificacion délo que digo, y para que el curiofo 
quede convencido de efla vcrdad,me parece no ferá fuera de propo- 
ía o , antes deponer las éenfurasbolver à repetir aqui la artificiofa. 
operación, que publiqué en 2 5 .de Agofto de 1691

SE KETITE L a \AKnFlC10S\A SOlVCIOUyQVE E E a V T O K  DIQ a  L a  
Erificcion del ángulo en ,de\Agofio de i 6 g i  .la qualcon toda.brevedad­

es la [guíente.. Cap. i „

P Rimeramente quíféeffablecer pOr fu hypotefi laTrifecdon del 
quadrante , A B D  (lamina fig.2.) del qual tomando la parte

del arco D E , igual al femidiametro ® £,qucdava la porción del arco 
E  ,..4,terccra parte del arco delquadrante; defpues tirada la cuerda .A 
Dpf también la cuerda.^ £,fe corriá del ángulo B al punto £, la retta 
B ¿jlaqualcortavala c v x tr á za  D en punto Ay con eíio queday a for­
mado el triangulo.^ E E  Ifoíceles,como venia demonftrado en aquel 
tratado,/ también íé verá en elle.-

Sobre efia natural hypotefi'del quadrante,quire dezir que fe po­
día trifccar qualquier arco dado.

Supuefto que fuefl’e dado el ángulo agudo .A BE,  o  fea el arco 
a H ,  el qual fe huviera de dividir en tres partes: ¡guales. Tiravafe la

cuer-



cuerda H,y femejantemerite /’untavafe h d , y quedava formado eì 
ìTriangulo H D ,y  por la 31 .del priniero,haziendo paflàr por d  pu­
to  F vna reda paralela à la HZ),cfta por la 1 o.del «.cortava la cuerda 
U  H en punto I, en la mifma proporción, que era cortada la cuerda 
U  iZ? del quadrante en cl pùnto F;y afsi tirada del angulo^,por el pun­
to I, la reda B i M, efta también cortava ei arco ,a h  cn tres partes 
iguales en punto M, en la mifma forma, que la reda b f e  cortava d  
arco del quadrante .A ® en tres partes iguales en punto E, y el trian- 
guio ̂  M i,feme;antemente era lfoícdes,como d  triangulo .A F E-.

Por d  ángulo obtufo,como es el ,A B c,ó arco ,A C„ fe levantava 
febre d  lado ,A B en el extremo s, la perpendicular d  b , la qual for­
mava d  quadrante , A B D , j  obrándole fobre efte, como arriba que­
da dicho, fe ballava la tercera parte £, y fe cortava la cuerda .A ® 
del quadrante en punto F, fe tornava defpues fobre ei arco de dicho 
quadrante la parte H, igual al arco D C, complemento del ángulo 
obtufo dadoiy con efte obrandofe tambicn,como arriba fe ha adver­
tido , fe añadía à la tercera parte del arco dd quadrante ( que era la 
,A £)la tercera parte del arco .A H(que era la,^ M)y  la compuefta U  0  
era la tercera parte del ángulo obtufo,dado .A B c,ó arco ,A c .

Siendo aora repetida efta artificiofa operación, paflemos al reíli- 
men de las cenfuras, que el referirlas es dd cafo, y defpues de viftas 
guftarà mas elLedlor de lo que fe ducere fobre dlas,y podrá con mas 
acierto hazer juyzio de vno,y otro,

KE SfM EN F¡E U A  CENSFlFA DEL M,AESTR,E D E C A M T O  D O N  
SebajHiin Fernande'^de Medrana, Dire&or de la ,Academia Beai,y Militar 

del Exercito de los Tayfes Baxos.

’ Allandofe Don luán de Herrera, y fu Macftro en el embaracO,
___ _ yconfufíonen que les metió mi Problema de laTrifeccíon
del an^ o,por no poderle entender,como lo tengo demonftrado en 

' los papeles impreflos en efta Corte,á que remito el curiofo, fe valie­
ron dd auxido del dicho Maeftre de Campo Medrarlo, el qual no 
dcfdicicndo de la habilidad de los referidos Maeftro, y difcipulo, dió 
con mucha fatisfacion de fi mifmo fu cenfura, à la qual fi bien ref- 
pondi,y le concluí en mi papel impreíTo en 3. de Marco de i ógx.im . 

embargo para obñentar ele nuevo la fingular habiliciad de dicho 
■ Dopi Sebaftian, me ha parecido acertado ponerla 

dq nuevo aĉ ui.

8 t)EL DOPFOLJ.

CM?.-
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C A R T A  DEL MAESTRE DE CAM PO  DOiÜ SEBASTIAÍ^Í 

Fernandez de Medranó, al Sargento mayqf Don luán de
- Herrera y Sotoniayor. v

SEñor mió , rtciU efle Correo vh4 de V. md. juntamente ton el im̂ reffo del 
(Dolíor Coppola,y la refpuejla ¡ue áM faco T. md. quien en ella muejlra fu  

fútil ingenio, y entero conoeimiento que tiene en las dlfciplinas Mathematicas,  ̂
pomo afsimifmo en fu limado,y y>rbano ejlil» lo noble de las prendas,que afsifleria 

fuperfona,euya modeJHa me obligo a leer el celebrado froblema, que el dicho Cap-• 
pol t propone al publico, y de otro modo huViera tomado por fentenda el parecer de 
y.md, que dis:e,que dfemejante CONFYStON omiten todos con maduro con­
fe jo re fponderle. Tno pudiendo F. md. tolerar femejantes abufos lo h i^  , LO^ 
QVAL HALLO AVER SIDO CON TODO ACIERTO, 
mifmo fupue/la de F.md, adiendo dado yo el radio A B ioooqooo. [de la tefee- - 
ra figura de !D.Id¿eolds) hallo que la A I  tiene } 66o ífz.y ía  A M  ̂47 ¿9 ¡?4. 
(OH que el triangulo A IM , no es Ifefceles. T cierto pudiera 0. Itqitolas Coppola 
aVer efcarmenfadotcen a\>eri>iJío quanpoeo lugar fe hiíferonfus no demdnjlraáaf 
propoficiones, en que felo fe halla Vn enlaciamiento de lineas , e circulo ficiofo, ■* 
Q v á  NO RESVBLVE idADA-, los quales’Froblemas dicie, que ha/ia que 
¡i demueflren alguna falfedad,los tendrhpor buenos,fobre que me remito h la ref- 
ptiejla,en que histe \>er fu alucinamiento,y i  la juflificada que dk F.md, nd obfa 
tante no e/lar nadie obligado j  mas refpuefta,q la de decfr.no eftá demoftrado,- 
- ■ Refpondi, como tengo dicho, á efta cenfura (fe merece llamar 
afsi) á 3 • de Mar^o de i 69a- en la forma fíguiente. ; . ■
: - íY afsfdize el feñor Don Sebadian de Medrano aver hallado no foi 

""laique la pattc.>4 /fea jdóoz/a.peroque lá paite A M fea 54729ÍÍ4Í • 
Aora qniero fuplicar.al feñor Maelke de Campo Don Sebaftian de' 

Medranó nos detengaHÍó$'*íqui vn poco,para reconocer la verdad dedo. 
Yaconfiefla el feñor-Maedre de Campo tiene hallada la A I  r66o iq z .'  
que fondas mifmas parces,que halló fin fundamento Don Juan de Herre­
ra, y fus Maeflros; y avicndoles yo demodrado eftas íer con evidencias 
falfas,con fu proprioextravagante metodo,como en mi papel antecede- 
te,defde la pag. i i.hada la lo . podrá ver el curiofo.Debo aora del mif­
mo genero (para mas publica evidencia de la verdad) hazcrlas recono­
cer también por falfifsimas,en virtud de lo mifmo que ha hallado el fe- 
ñor Maedre de Campo, dé que la A Af fea 3471964. con la demoftra-: 
don figuientcj pues no han entendido lo que el Padre Zatagoza refirió 
deCaramuel. ' i

Aviendo el feñor D. Sebaftian hallado la^  M áe ^^^1964:̂ . y fien  ̂
^0 efta cuerda dsl atCP 4  Afaíerá dicho arco A ao, gradtw^comó 

. B . qual-
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qual.jniera podra hallar con las tablas trigonométricas.

Eff virtud de lo qnal fe debe examinar el trianguló A I M ,  para que' 
fe conozca la diferencia de la ^ à la ^ M , que fiipone aver hallado, y 
para poderla evidentemente demoftrar, fe neccfsiu de hallar los ang ĵ- 
losJ MÍ, A l My porque íi es verdad, que la A í,es mayor que la j í  M, 
por la 18. del lib. primero de Euclidcs el ángulo A M I,  debe fer tara- 

, bien mayor,que el ángulo A IM .
Y  afsi fe confiderà primeramente el triangulo A S  M{Ác mi 2. fi<r. 

lam. A) del qual los lados S A !B M,(a,ien de vn mifmo centro ®,y caen 
en la mifma circunferencia en los puntos A, y M , que por la ly . difini- 
clon del primero, fciin dichos lados entrefi iguales»y por la
24.dihnic.del mifmo,el triangiüo A S  Aí,feráIfoícelesfy porque ciar« 
cq A M  es de ao.grados (Como arriba fe ha dicho) en virtud déla A M , 
que halló el feñor Don Sebaftian ; y ííendo erte arco opuefto al ángulo 
A S Mjferá por contequecia el angu'o^ S móc  ao.grados, con que los 
ángulos S é M,S M  ^,junios por la 5 2.del primero,ferán de 160, gra­
dos. Y aviendofe demoftrado.que los lados ® A,S M,{on entre fi igua­
les, ferán por la y. del prim. Its ángulos S A M , S M A  de 80. grados, 

-cada vno.
Aora confíderefe el TRIAN GVLO  /Æf,del qual el ángulo4  I„ 

fiendo el mifrao,que el ángulo A ® M ,íeú  prcciíamete el ángulo A Mf 
de 80. gcadosí Aora para hallar los otros dos ángulos M  A I,A l  M áel 
mifmo TRIAN G VLO , fe necefsita confiderar vn triangulo A H S, del 
qual el lado A H,cs cuerda del arco de 60,grados (por ia fupoficion hc- 
cha) y por lo que arriba fe ha demoftrado , fera cada ángulo de dicho, 
triangulo A H Sáe  60.grades. De gencro,que el ángulo ® A H,ferá de 
éo.gradosi y porque avernos hallado anees el ángulo S A A f dc_§o.gra- 
dos,h deefte fe refta el ángulo i?de <Ío-igí«dós,qued|irAsl;áSg ’̂ ®̂ 
M M l ú c  20. grados. Con que tenemos âchTy&ïA^GYIjO'A I AIcO~ 
nocidos el ángulo A M id e  80, grados , ÿ elían^loX.yí Áí de 20.gra- 
dos,que j íntos hazcn 100.grados, con que fera el angqío .yí/Ai por la 
32.dclprimcro. tambiendc 80. grades. Y ASSI LOS ANGVLOS 
j m i , a i m  ̂s o n  e n t r e  si IG V A L E S,Y I'0 R C 0 NSEQVEN- 
CIA LOS DOS LADOS A M , A I ,  OPVESTOS A ESTOS A N G V- 
LOS POR LA PROP. 6. DEL L iB .i. DE EVCL. SERAN iGU Ar 
í-bS i  y ficndo iguales fera la parte A I  cuerda de 20. grados , tercera 

■ parte de,los éo. y cl triangulo Al M  SERA ISOSCELES.
Con que Iíendo los lados A I, A  M , iguales como ì EL SEñOR 

MAESTRE DE CAMPO DON SEBASTIAN FERNANDEZ- DE 
IdE D R A N O , DIRECTOR DE LA REAL ACADEMIA DE LOS 
MILITARES EN EOS PAYSES BAXQS, incurre en vn error tan co­

nocí-

i
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nocido, y tati fin dlfculpa cn vn-FROFESSOR, diziendo con tanto nia- 
gifterio,que ha hallado l a ^ / j ó ó o z j i .  547196^, lo quc no
es poisihle,por lo que ie acaba de dcmoftrar; En que pido licencia à D- 
Scbaftiande Mcdrano para admirarme, de que vn PROFESSOR P V'­
ELICO, que ptctendc dar leye^, ro confidere primero, lo que cfcri ve*,:- 
que no dudo,que averlo confider'ado, no fe arrojara con rama torpeza à 
hazer vn argumento,que es tan contrario à fu credito: Que en Don Juan 
de Herrera (fabiendo todos) no hazia mas de lo que le manda van, tcni4 
alguna diículpa,pues íolo fe le debia oondenar fu facilidad cnobedeceri 
pero! el feñor Don Sebaftian,que yo cftimava, creyendo que era vno de 
ios mayores ProfeíFores deEuropa,falir aora con vn argumento tan age- 
no de la facultad, no sé que diículpa pueda tener! Y aísi no me admiro, 
que quien tiene tan pocos fundamentos, como mueíl:ra,-diga , nadie ejiá. 
obligado à mas refpuejlay que lade des¡;ir no ejlh demojhado, que para cftc ge­
tterò de argumentar no fe necefsita de muchos eftudios.

De donde podrá inferir qualquier hombre dodo,fí efte Frofeflbr 
podia hazer juyzio de las dos medias,que dezia fer vn cnla '̂arniento 
de lineas,ó circulo viciofo,quenoreíijelve nada,quando con eviden  ̂
eia fe reconoce,que ignora los principios de la facultadjy no parezca 
pondéracion,pncs lo niifmo que eferive juftifica lo que digo.

Y  afsi à viña de todo lo refcrido,ruplico al que leyere íin.pafsion 
diga quien fera el porfiado, y maldiciente.

TyATEL, OVE EN EESTVESTU OTKO REMITIO 
Medrana vndifcipu/o fuyo.

S E ñor mío , he Vtfto la trifecclon del angtde delTtoIlor Coppola , y fold pedia ¿ 
obligarme k examinarlâ  el mandarmelo V. md. refpeBo de que las dos me­

dias proporcionales , que antes remitió el Author k V. md. no daban motivo k'ld i 
euriojtdad de éfpecular /useferitos, como yo demo/lré, Ííguiéndo fu mi/ma doc­
trina y cenjura,que pufo en fu refpuejia E'. md. (la qual ejlk impreffa, en los re-  ̂
paros de la fegunda rejpuejla que dio 'Don Juan de Herrera,k fol. 9.) j  obédecien - 
do aora k F. md. remito dewojhada , en pura geometria la fa ’fedad de la trifec- « 
ciony pguiendo fu.conjlmccion '. - I

Sea vonjlruida enteramente la figura 5. del Doli or Coppola (qui en ejle tr a- < 
tado es lalamina , fìg. i.operac. t.y  U que addante parece) y que elangula 
agudo dado fea AD H dela mitad de Vn redo (dando la ® H)y hallado , per l§ - 
-doclrina del Author, el arco A  M, tercera parte de A Hy y el arco A E, la tercia *  
parte del arco A D,y que afsmtfmo fe tenga per fixe,que ti triangulo A  E j ,  
es Ifofcelesy amo Io ts (aunque el .Auther,por no derncjlrer nada no lo denr'oftt'i) ^ 
digo quo el dicho arco f i  M,ferk tan cierta la tercia parte de A JA,cmo el ateo

B a AB-yU
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á E, la quAVìa parte de^!D, a)>iendùfe per conflrucclon hecha) de fu- Urctaìden-)
Je E I, E m ,H  e yjì ponigafe la letra X , en la interfecaeien de la cuerda. -A 
femìdìametro B E.

E)emofiracioia. Stende el arce A E terciô  de -A T>,y A M  tercio de fttmitad 
{quiero decŝ y de H A),/erìin los arcos A M ,y E M  cadaune ¡el Jexto de A ®,de 
que fe Jigüe que ferdn iguales , como fus cuerdas (prop. tj?. /. j,) Con que los 
trwiguios A íB M , m ® E¡tendrán fus tres lados iguales ,  cada i>no al fuyo , y 
tfsi lo fer.kn.los triangules en todo fer (8. Lp-)y fiondo fus ángulos en M  ¡ y 
formados dé las reUas iguales A A i, M E,y de la común I M̂  fierkn los triángu­
los A M I, E M 7, iguales en todo fentido (4. /. pf de que fe Jigüe ¡que las rec­
tas A Ty EI,lo ferkn entre fii Aera por quanto la E les {por confiruccion) para­
lela à la EIE), fer a © Hyk H A, afsi como- EL, k I a { .̂ L 6>. ).y a tiendófe dada 
el ángulo a E H, por medio relio,lo ferdtambien medio relio HE E),.y ks arcos 
AH ,E )H igudes{i6,l, } ,)y lo mifmo por la i^. l. fus cuerdas ¡ de que 
fe infiere, que lo ferk E Idei A, la qual,fiendo demojlrada igual k h E  I, lo ferì, 
tjla de LE (ax. r.jj> el trianguloE / E Ifofceles deferii o dentro del JfofcelesE A Ef 
Con la baja E E ecmun. T teniendo los triángulos F I A , E l  A, las tres lados del 
y>no iguales k los tres dei otro ¡cada Vno al fuyo (por file s  comunla ^ i) frkn ks 
die ioos triángulos iguales entre f i  (8./. x.)yquitados ks ángulos iguales E l a ,
E I A ,cadauno de dos relies,quedaran ks ángulos E 1 X ,y  E l  X  iguales ( i },. 

,.(»1 J j  í/}»fiendo en ks triángulos E / X ,E 1 X,loslados-EI,E Iiguales,y X I  
fomun', ferkn igitales los triángulos en todo fentidó (4. /• i , ]y por cenfequencia 

fus ángulos en Xrelias (d. 10. l. p.) de que fe infiere, qUe lareliaA Heftark 
diVidtda por mitad en el punto X, por el fimidiamstro E E { .̂ . ) j  teniendo
los triángulos A E X , H  X  E el Lado A X , igual á H X ,y  la E XeOmun , con 

fus ángulos en Xiguales, ferkn eftós triángulos iguales en todo fentido (4. l.p.) 
y  las relias E A, H. E, fiendo iguales, k ferkn fus arcos,pera todo clareo a  H  
ts dado de la mitad de A E,y dicho arca A H  f  talla dividido par mitad en E, 
luego el arco A E, ferk la quartaparte del total A 0 ; pero aquel era (por conjlruc- 
eion) la tercia-, pues tercio, y quarto de Vna mifna quantidad impliia el que fian- 
iguales y ajSí no ferk de ninguna manera el arco A M, tampoco. I4 tercia parte 
de A H .T concluyo con que f iaquella-Obra magna que el Authorpromete alpu- 
llieo, no efik con otras dernojhaciones mejores que efias, que le fuplieelo omita,, 
porque mas ferk ofufarnos,que darnos dolí riña.

Refpondi à eñe papeliCoirio tengo dicho en 11.de Abril de 15512 ►  
con vnO dfeí tenor íigLiiente.

Eflíe papel le he piicfto à la letra,por íér el prihG¡'pal,y que en la ver­
dad habla con mas propfiedaA'en los términos de la ciencia , y que 
Biúeftra tener mas conocimiento en ella, que Don Sebaftian : no obf- 
tante , porque vea el fcñor Tander Barcn , que en medio de fu grande 
Viabilidad.,, no ha fabido comprehendec ĉ is PcoblcrjaaSB;le^tisfaré pqr 
tes núíposicrróinoj (jiic me arguye*. D ize



DEL COTTOLA, s j
Dìzs el fcfior Vander Baren, que mis dos medias proporcionales',

no daÍA» motivo à la curte/ídad de e/pecular mis efiritos.
A que rcfpondoj que nunca podian ocafionarlc curiofidad y quando 

no avia entendido el fandamenEo de ellas, como él miírao lo mauificf« 
ta, aviendo fupuefl:® la A B de 16^84.7 ''*’ quarto de vno eB»-
tero, que es lo mifmo que bufcar dos medias entre dos extremos da-- 
dos,que codas quatro fean en continua proporción Quadrigecupla com- 
puefta, para las qaales fe necefsitava, no de 4. fino de 6t. operaciones, 
que las quatroTolo firven para toda la dupla fimplc proporción, como 
en mi refpuefta de 21, de Enero de cite año en la buclta de la pig. 4. 
periodò 2. brevemente rcrpoti.ii à Don Sebaftian ,, adviitiendolc dcbia 
recurrir àia refpuefta, que di al feñor Don Diego Merino à primero de 
Junio de 1690. que avia hecho el mifmo reparo , en donde avria halla­
do plenamente la fatisfacion demoftrada de hallar las dos medias entre 
qualquier dos extremos dados; porque la verdad es,que en quanto àlof 
que toca à todo lo necellario enia quantidad continua ,  baftan las dos- 
medias por toda la fimplc dupla continua proporción, porque con efta 
no folo fe dupla el cubo, pero fe oélupla , y queriendo paffiir mas ade­
lante con todo el rigor en la cantidad continua , bailará'hallar dos me-, 
dias cncontinua proporción , entre la dupla compuefta por toda la tri­
pla limpie,que con ella fe viene à multiplicar el cubo progrefsivamen- 
tCjhafta la 27. no obftante para todos los cutiofos di el modo generali 
de poderío multiplicar en infinito,-

De genero , que aviendo yo refpondido baftantcmente vna vez fo- 
bre cfte mifmo reparo,no elloy obligado à repetirlo fiempxe,porque la- 
refpuefta que le dà à vno,firve para todos los que hazen el miímo repa­
ro: y afsi débia el Vander Baren aver confiderado mi refpuefta-,y hallan­
do otro nuevo reparo,reíponderme lo que fe le ofrecia,fin que el Van­
der Barenpueda alegar no aver llegado a-fus manos, quando D. Sebaf- 
ti?n confieííá avcrlarecibido , diziendo, aver vijio lo que dediqué al Exce-̂ ' 
l̂ ntifsimo feñor íDuque de Fi^da, que es la refpuefta dicha.

Mayormente fe prueba , que el Vander Baren no ha entendido ía- 
©peracion de mis dos medias en continua proporción , porque refpon:. 
diendo à la trifeccion del ángulo,, no dizc cofa fobre los dos Problemas 
que tCBgo refueltos, que fon la llave de eftas operaciones , que cftando; 
pueños en vn mifmo eícrito, tenia obligación qualquiera que refpondc 

_á vn papel, rcíponder à todo lo que contiene , y mas à los puntos clfen- 
cialea,como fon eftos dos Problemas , d̂e que depende el hallar la linea 
conmenfuratriz dpi quadrantc,con lasroifmas operaciones de los bino­
mios , con los quales fe hallan las dos medias , pues para la folucion de 
loados Probiemas fe hizicron tres operaciones demoftradas por el Al­

go-^



■li DEL COPPOLA.
gorichmo que fe ha vifto » y las medias por toda la fimple dupla conti­
nua proporción,fe dcmueftran con 4. operaciones; con que fi el Vandcr 
Baien no cònffdcra la rcfolucion de eftos dos Problemas,que fon el fun. 
damento principal de los quarto Problemas no refuelcos , corno podrá 
entender la refolucion de las dos medias en continua proporción? Y afsi 
esneceíTatio, que confiderc bien la referida operación de los dos Pro-< 
falemas;y fi tiene algún reparo que hater lo ponga,porque de ellas ope. 
radones fe dà principio para hallar la linea conmenforatriz del qua- 
drante,que es la raíz de la TRISECCION DEL 4̂NGVL0 , formación del 
HETTAGONO, y otras muchas operaciones,y defpues progrefsivamcn- 
te continuando con los binomios, y bimedias, íe palFa à hallar la Qf^~  
DR.ATTK.A BEL CÍRCKjLO} y las DOS MEDI.AS en la forma que tengo 
dicho en mis cícritos.

Palla defpues el Vandcr Barcn (pag-8.) à hazer ccnfura de la rrifec- 
don del ángulo j y dizc,que aunque el triangulo A E F fea Ifofccies, no 
ebllante no lo he demóllirado.

A lo que refpondo , que el íeñor Vander Barcn no ha confidcrado 
bien lo que tengo efcrito \ porque aviendo yo referido la demoítracion 
de Caramuel, que trac el Padre Zaragoza , que dado el ángulo F C B 
(de aquella figura , que en mi tratado es la 1.) que todas las vezes que 
fe tire G I G ,  con tal arte , qué la F G, F I fueflen iguales , feria el arco 
F G la tercera parte de F B. Con que aviendo fido ello demollrado dé 
Caramuel, y referido por mi, ballantemente (defpues de aver conllruii 
do la hypotefis del quadrante) demonllrè , quando dixe : forque por fa  
hypotelìsel arco A 0 , es h  tercera parte de dicho quadrante, afsi ê(ia ® F 2)
eortarkla cuerda A G  en punto È, en tal-genero , que los lados A F, A '2),feràn 
igualesifpues Jicome antes fe ha demójìradacquo fendo los lados A E, A Frigna­
la  al arco A ® cortado , fera la tercera parte de todo el arco A G dado : afst aora 
fende per hypotejis el arco A ftyla tercera parte del arco del quadrante A Òflot 
des triángulos A !B 3)3 A S) F, también por lo que fe tiene antes demoftado fon 
I f f celes.

Pero ya que ella no cs ballante,para que la entienda Vandcr Barcn, 
bare para mayor claridad la figuicnte , que cs la mifma que he hecho 
privativamente, à quien me ha hecho el mifmo reparo.

Conjì. Si fobre. el arco A D ’del quadrante A B D (figura 1. de elle) con la 
ditlanéia delfemidiametrò B D.,fe cortará la pcrcion del arco D E, ella 
jiQr'ekarolario delapfop.i^. del lib,4.de Euclides.l’erà vna festa par­
ie ciclcirciilo-, de genero, que quedará la parte A E,que ferà por fu hy- 
ptotòfis, terccra parte del arco de! quadrante A D. Del punto A,al pun­
to D,fe tire là recia A P.efta ferà la cuerda del arco del quadrante A D; 
4-ipaes del punto A al punto E , £? tire larcéla A È, que ferà la cuerda 
< del
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dd arco A E.tercera parce del arco del quadrante A D. Finalmente del 
ángulo B al punto E (en donde fé termina la tercera parte del arco del 
quadrante} fe tire la reda B E, ella cortará la cuerda del are« del qua- 
drance A D en punto F. Digo , que los triángulos A B E ,  A E F ^fon 
Ifoíceles. *

Porque los lados B A , B E del triangulo A B E ,  falen de vn mifino 
centro B, y caen en la mifma circunferencia del quadrante en los puntos 
A , y E, por la difinic. r del i . ferán los dichos lados entre fi iguales, 
y por la 24. difinic.del mifmo el triangulo A B E/era Ifofcelcs^^onfi- 
dere el dicho triangulo A B E, del qual fíendo el anguío A B Éj^puef- 
to al arco A E, tercera parte del quadrante , ferà dicho ángulo de 30. 
grados; y porque los tres ángulos de qualquíer triangulo,por la 5 i.del 
primero fon iguales i  dos ángulos rcótos, íerán los dos ángulos B A E, 
B E  A juncos i ;o.grados,y aviendofcdcmoftradofer el triangulo A BE 
Ubíceles, (eran precifamente los dos ángulos B A E,B E A,por la prop. 
j .  del lib .i. de 7 j .  gradoscada vno.

Aora íe dehe confider-ar el triangulo redtangulo A B D,dcl qual (pon 
lo que fe tiene dernoftrado} los lados B D,B A,fon entre fi iguales, (era 
pues el ángulo B A D de 4y .grados,cl qual fi fe refta del ángulo B A E, 
que fe ha hallado de 7 j.grados,qucdará el ángulo E A F de 3o.grados.

Finalmente confiderefe el triangulo A E F, del qual fon conocidos 
el ángulo E A F de 30. grados, y el ángulo A E F (que es el miímo que 
A E B) de 7JT. grados, ferà luego el ángulo A F E (por la cicada 3 2. del 
I.)  cambien de 7 j.grados,y fiondo eftos dos ángulos A E F,A F E,igua- 
les,fcraR los dos lados opueílos A E,A F (por la del i .} también igua-. 
l£s,y el triangulo A E Fpor la referida difinic.24. del ferà Ifofcdcs; 
y fiendo el lado A E cuerda del arco A E , tercera parte del arco del 
quadrantCjferá femejantercente el lado A F, igual à la cuerda de dicho 
arco A.E, tercera parte del arco del quadrante, que era lo que fe debía 
demonftiar.

De genero, que fe ha demonfirado, que el triangulo A E F es Ifof- 
celes, y que la A F es igual à la cuerda de la tercera parte del arco del 
quadrante;y con effe fundamento dctnonftrc en miprimer papel de 2/. 
de Agofto de 16p 1. y aora del mifmo genero demneftro, que el trian­
gulo A M I es Ifofccles , y que la A 1 es igual à la cuerda A M , tercera 
parte del arco A H .

Si lapropofícion 10. del lib. é. de Euclides es cierta , como en la 
verdad lo es, no es dudable que fe puede dividir qnalqniera etra redèa 
en el quadrante,con la mifma razón que cñá dividida la A D en punto 
F, y afsi fi fe quiere dividir qualquiera arco A H en tres partes iguales, 
te debe formar el triangulo A l4  D , y porla 3 i.^el _lib., 1. haziendo

paííac



paflàr potei ptìhtd F vna paralela a la H D , ella por là io. del <S, divi. ■ 
dirà el lado A H en punto I con la naifma razón que clU dividido el la­
do A D en punto F,y afsi como el lado A F fe demoftró igual à la cuerda’ 
del are® A E,tercera parte del arcodel quadrante A D,y fer el triangu- 
gulo A E F Ifofceles,afsi aora la A I ferá igual à la cuerda del arco A M,- 
tercera parte del arco A H, y el rriangulo A M I ferá líofceles.

CoH.que querer demoftrar, que la A I no fea igual à la A M,tercera 
parte del arco A H, es vanamente demPnftrar, que la prop. lo, del lib. 
6. de Euclidcs fea faifa.

Antes de fatisfacer à la artificiofa, aunque poca fundada cenfura 
del Vander Baten, me ha parecido acertado de poner otra, que pri­
vadamente , y por eferito hizieron de mis Problemas, y à la qual 
aviendo fatisfecho en la mifma fc«:ma en 14. de Febrero de 1592. 
fin que los Authores de ella fe ayan dignado de refponderme,deter- 
miné publicarla en mi referido vltimo papel de 11 . de Abril, fin pafv 
far à nombrarlos, juzgando con efto fe hallarían obligados à lo me­
nos a refpondérmé en particular, ya que fe avian empeñado en cen- 
íltrar mis Problemas; pero viendo, que no por efto fe daban por en­
tendidos, con averies, eferito en diverfas ocafiones, y diverfas vezes 
fuplicadoles fe dignaíTen de refponderme. Finalmente tomé la refo- 
lucion de advertirles en 2 $. de Septiembre del año paliado, feria la

rg  BEL COPPOLj: ^

a luz puDUcana, que cita cciuuid vv-uiauv. vua ,....
fídad de Italia; y íi a efta no me refpondian, en otra obra que dicíle 
à la Imprenta pondría el nombre de la tal Vniverfidad ; y afsi cum­
pliendo a efta palabra, pongo aquí nuevamente U cenfura de dicha 
Vnivcrfidad, y miterpuefta.

CEN SVR A  HECHA POR V H A  M VY CELEBRE 
Vniverfi4ad de Italia.

PRccendcn cftos íeñores : Qttë yo m ¡wuejji demnftrado, ni que en 
eterno podía demonflrarique el triangulo MI f'ueffe Ifofceles,ni menos

qUe la .4  F fea cnerda déla tercera parte del arca , AD,  y que también .A l  
fiiejfe cuerda de lá terceraparte del arco. A  H (confeífando) que en virtud de 
la 1 o.del lib.ú.de Euclides fer certifsimo, que los lados.A H, .A D del tnaUr. 
guio .A eft'm divididos proporcmalmentéipero q de dicha proporción nô  
fe puede inferir otra cofafmo que fegun la râ on que tiene la.A B à la .A F,afst 
feria la ,A M à la A I ,  dizicndo defpues ; Que no per eflo.fi la A  F es 
da de la tercera parte del arco A  B, ferá la A l  cnerda de la tercera parte del 
arco AH yy que quand» efo fuejfc wiaditambknl» {enanque fudiendojett^
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if AY îî^tAS ì  PpAf alelas à la H Dyô mas próximas à la mîfm4,ô mài próximas 
al ángulo del rnifmogenero--,aqmlla parte del arco OÍD, de que f'uejjè cmrda 
ìa de femejante parte del arco oLH, feria cuerda la '

A silo rcfpon;U,diziendo,cjue para dçmcftràr,qiic cldriángúló A M I 
íéa IfotceleSjfe debia prirneramente defnoftr=ar,quc ei tiiangufó A l  F 
también Ifoíceles, y que el lado A F es igual por fivhypotefo a la caer-i 
da A Ej tercera parce del arco del quadrante i y di primero la demonfi 
tracion que tengo dicha, y por fegimda, av.iendorac concedido fer cer-; 
tifsim-o-,que por La lo.del lib 6,los lados A H ,A  Ddel triangulo A H U , 
cílin dividi los pcoporcionalmente. Concluyendo, pr-obé con la mifmá 
demonftracion , que el triang ilo A M I era Ifúfeelc-s-,, madiendo: dcfc.- 
pues lo figuicnce.

No sé como fe pueda negar,que íi la A E es ĉuerda de la ccrcéra'par-a­
te del arco A D, la A I no pueda [er cuerda dola parce del arco A Hí 
Quando en la mifiiu cenfuraconíieiran,qiie'la proporción que tiene A D' 
à A F,la miíma tiene A H à A I. Y cafo que la A I no fuelle cuerda de la 
tercera parte del arco A H , me parere que efto fe debia demonftrar; 

.porque dezk folo , que no,porque A F es cuerda de la-5-. parte del arco- 
A D, fel á A I  cuerda de la 3 ̂  parte del arco A H; efto es hablar volun-- 
tariamente, y no probar nada, de que la A  I no fea-cuerda de la 3 . parte 
del arco A H. ».

Finalmente c-ampoco tiene-fundamento alguno la razón , que en la- 
. cenÍLÍra fe pretende dar,-dizicndo : ejlo fiiejfe)>erdad,tamhienh-
,/erÍ4,que padimdofe tirar infinitas'l E paralelas a la H D, hntas'próximas à la- 
mlfma,9 masproximas alangulo A,del mifmogenerad aquellapartc delarcaA D, 
de que fuejfe cuerda-la A E,de- femejanteparte delarco A>H‘-,fer$a c-uerdit la j t  I. 
Pórquela A F , folamentc puede fer cuerda- de la 5-. parte del arco A D 
del quadrante, en donde vnicamente fe puede format el triangulo Ifof- 
eeles A E F,como evidentemente fe ha dcmonftrado en virtud de Ibs an-, 
gulos, yafsi fuera defta tercera parce, no pucde nunca la A F fer cüerdà 
de otra parte de aquelarco , porque raudandpfelos ángulos, fe mudan 
también los lados. Y afsi era menefter dezir, que tirandofe infinitas l E 
paralelas à la H D,ó mas próximas àeftà, ò mas próximas al ángulo Ay 
fegun la parte.dcl arco A- D-, fuellé lado A F de aquel t rianguloi que fe 
forma con la-cuerda de la parte del arco A D-,de otra femejante parte del­
arco A H,feria la razón del lado A i d e  aquel triangulo , que fe forma 
con la cuerda de aquellapartc del arco A H3 y para Mayor evidencia de 
efta verdad,fe hará la figuientc demonftracion.

Supongafe cl areo A E fuclTelaraitad, y nolatercerapartedc^a^cc■  
A D,feria el ángulo A B E de 4 j.grados.y confequentemente fos angu- 
los B A E,B E Afferà« Je grados  ̂ y 30. miaqjçs cada vnOj con que

iQ- icfv-



— - r S — ^

reftandofc del a^gulo.^'^vE de 67 .;graaos,y .50. miríutvél ángulo B A D
(ya demonftrado de 4;j,gradps) quedará cl ángulo £ A F de Vz.grados, 
y 30. mînut. y A E F de 67. grados, y 30. minut. que juntosliazen 
gradps,ierà el ángulo A .F F de 90* grados,y fiendo cfte ángulo opnefto 
à la cuerda dcl arco A E,por la i^.del primer;ierà mayor- la cuerda A E 
dei lado A F,y afsi la parte A I no puede fer cuerda del arco A E ,mitad
dcl arco A P  del qnadrant,ejquc era lo que fe debía dcmonftfar.
. Lo que fe dcmônftrarà en todas las demás partcs,ííno es folo la ter­
cera,en donde vnicamente la A F puede fer cuerda,y aqui fe podrá dezir' 
con toda razo,que en eterno lamparte A F podrá fer cuerda,dno es la ter-- 
.ccraparte del arco A Ddel quadrante;y es demonftracion tan clara,co­
mo verá qualquiera que tuviere mediano conocimiento de efta facultad.

PEro aunque las dcmoniïiracioncs hechas en general, parece podrian 
fer baftantes para qualquicr Profçlîor: me ha parecido no obílani 

te (para mayor claridad) fatisfacer en particular à cada vno de eftos fe- 
ñóres j y particularmente à Vander fiaren,por fer el que vnicamente ha­
bla en términos de ja ciencia.
Ë j’ STE Çavallero defpues de aver eftabiccido, fegun mi hypotcfís el 

 ̂ arco A E,tercera parte delarco A P  del qiiadrantcjy la A M,ter­
cera parce del arco A,H(que es mitad delarco A D)pone los arcos A M, 
M &,cáda vno por la fexta parte de. A D (que íe refiere à la tercera par­
te del arco A Hj demonftrando, que los triángulos A B M , M B E ,  fon 
«ntic fi igtjalçs, y del mifmo genero demueílra,no folp-que los triangu- 
los A M I,£ M I,íbn en tod.p ien.tido iguales; pero también, que ííendp 
los jados A I,I E,I F iguales,no folo el triangulo E 1 F,fea Ifoícdes.def- 
crito dentro dcl Ifofceles E A F,teniendo la bafa E F común; pero tam- 
E¡en,que los dos triángulos F I A,E I A, teniendo los très lados de vno 
_igual à los tres dados dél 0tr.o,cada,vnoal fuyo, ferándichos triángulos 
iguales entre .fi : ;CpH.que pretende , que quitando los ángulos .ignálcs 
J  I A,E I A,pada vno de dos ángulos re¿tos, queden .los ángulos F I X, 
E IX  igpaksiy con eftó pretende concluir, que el ángulo en X fea rec- 

-to,,y cpftljguiuehtemente larcéfa A H , ferá dividida por mitad por el 
femidiameWp B E en panto X..&Ç. ¿ ■

Cotí que aora hemps menefler cdníldefar-, fi eflo que pone Vander 
Baren es ciertOique fi lo esvdefdeiaego Icconcedcré todo lo demás.

,El principal fuudaajc.nto,que uuuilmenre prerende dar por cierto el 
Eeñor Yand/£:B%? í̂,qpnfifte. en queterdcmcnftrar, en virtud de ios la’- 
dos, que los ángulos F t.ÁvE I A, fisah entre fi iguales. Para reconocer 

^ña defmpíiftrac¡i'aí},fe. debe-can lo.s aíiíínDs;fii!úÍ amentos de Euclides ver 
"fi.d¡í;h0s'd©s Riégalos F l.A,.É Î Aj(éan;efei3:ivanientc iguales, y eftofe 
debe-hallar con la indtibi^ble detñdftcacioq dei valor de los mifmos an-
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galos, pues la demonftracion del Vandcr Baren, iè funda fobre cl arco 
dola fnicad del quadrante jque es de 4J-..grados.

Paraqftp fe debe primeramente confìderar, que la I F-,es per conf- 
truccion paralela àia H D, y que la reéla A H,cuerdà del arco delà mi­
tad de A DjCon^ las dos recias paralelas en los puntos H^y l q̂Ue por lâ  
aÿ. del I . de Euclides el ángulo A H D interno , debe 1er igual ángulo 
A I F extcrno,y porque la retba H D,por fupoficion es cuerda de la mi» 
tad del arco A D del quadrante,fera luego el ángulo H B D de 4 f .gra­
dos , y coníeqiientemtnte el ángulo A H D en la circunferencia fera de 
I 3 j-.grados,con que el ángulo A I F por la refeiida 29.de! i.ferá tam­
bién de i 3 j .  grados.

Aora fe debe hallar el ángulo A I E; fi eíle es de 1 3 ̂ . grados lade- 
monítracion de Vander Baren.fera enteramente contra la prop, i o. del 
lib.ó.de Euclides,que es donde efíá fundada mi opcracion,pero fidicho 
anguio A IE  no fuere de f 33-. grados , fera vana la demonftracion de 
Vander BareHjVjuftificada la mia,cocno fe verá por lo que figue.

Y alsi para hallar el ángulo A I E,es neceftario primero hallar el án­
gulo A IM , que ÇS fu mitad (por loque tiene demoñrado Vander Ba.® 
ren) para lo qual fe debe hazer las dcmonftracior.es figuientcs.

Porque aviendo puefto Vander Baten, fegun la demonftracion que 
hizo,que los arcos A M ,y £  M,cada vno fea la fexta paite de A que 
viene à fer lo tercero de A.H, y aviendo el mifmodeinonñrado, que los 
triaungulos A B M,M B E fcan entre fi iguales -, y Icmejantcmente, que 
los triángulos A M I ,  E M I fean también en todo iguales. Con efto fe 
debe confiderar el triangulo A B M, del qual los lados B A, B M, falen 
de vn mifmo centro B, y caen en la mifma circunferencia en los puntos 
A , y M,que por la i/.difinic.del i.fon  entre fi igua/cs,y por la difínic. 
24.del roiímo el triangulo A B M feraIfofccles;y aviendo fido demonC. 
trado, que el triangulo M B E, es igual al triangulo A B M, fera luego 
también c! triangulo M B E Ifofceles.

Cenfiderefe aora el triangulo A B M»dcl cfual el arco A M,aviendo- 
fe puefto por la fexta parte del arco A D del quadrante , fera el ángulo 
A B M-de i j .  grados, y los ángulos, A M B, B A M, juntos ferán por la 
32. del I.  de i 6j .  gradosj y porque fe ha dcmonftrado,que el triangu­
lo A B M es Ifofccles,ferán los dos ángulos A M B,M A'B (por la 5.del 
1.) de 82. grados,y 30.minutos cada vno,y fiendo el angulp A M B el 
roiímo,que el ángulo A M I,con efto tendremos conocido del triangulo 
A M I,el arrgulo A M I de 8z.grados,y jo.minutos.,

Aora para hallar del triangulo A M  I,el ángulo A IM¿ fe debe pr í- 
meramentehallar ei auguloM A I, y efte fe hallará, reftando el. ángulo 
B A H  ,del ángulo B A  M,cl refiduo fera el ángulo M A I .

Ç  k ^  afsi
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Y  afsi fe debe confidcrar el triangulo A B H.dcl qiial'el arco A H re­

tomó por la mitad del arcó A» D del quadrante ; de genero  ̂que ferá el 
ángulo A;B:H dc 4j.grádos, y pot lo que fe demonítró en el triangulo 
'A B M,ferá el ángulo B A H de 67. grados,y 30. minutos, y cftc refta- 
do'-dei mgalo M A B (que fe halló de 8 i. grados, y 30. min.) quedarà- 
cJ ángulo M A I de IJ . grados. Con que del triangulo M A I ion cono- 
«dos el ángulo M A 1 de i j .  gtados,y el ángulo A M I de 82. orados, 
y 3o.minut. que juntos hazen 97. grados, y 30. minut. y afsi porla re i 
ícrida prop. 32.dd i.ferá el ángulo A I M también de 82.grados,y 30. 
minut. Con que los lados A M, A I opueftos à dichos ángulos A IM , 
A M I, íiendo (por la prop. 6. del i.) emtc fi iguales, ferá el triangulo 
M A I (por la 24 .d¡finic.del.mifmo)Ifofcel«s-,y fiendo el lado A M cucr. 
da del arco A M, tercera parte del are® A H, ferá también la A I igual 
à la cuerda de la tercera parte del arco A H,y porque el triangulo e 'm  I 
fe demoftró igual al triangulo A M I,afsi íiendo el lado A M opuefto al 
ángulo A IM  , igual al lado E M, opuefto al ángulo E IM , ferá luego 
eñe ángulo E l M también de 82. grados, y 30. minin. De genero,que 
jpntos eftos dos ángulos A I M,E I M,formarán todo el ángulo A IE  de 
16 s .grados. Y aviendofe hallado antes que el ángulo A 1 F ferá de 13 j .  
gradoSjCon que no puede íer el ángulo A I E  igual al ángulo A I F.

Y afsi fi el ángulo F I A de i 3 y.gradps,fe relia del valor de dos án­
gulos redftos, quedará el angnlo externo F I X de 4/. grados, y fi el án­
gulo A IE  cunfequentemente le refta del valor de otros dos ángulos rcc- 
tos,quedaràclangtìloE IX  externo de i j .  grados. De gcnero,que los 
ángulos FI X , E I X , no fon iguales  ̂ y por confeqaencia, ni el ángulo 
enX ferá recio,.ni tampoco la recta A H cftá dividida por mitad por el 
femidiamétro B E en el punto X,como pretende Vander Baren demonf- 
ttar con el mifmo Euclides;pdrque-no folo con efta pretendida demonf- 
tracipn feria faifa la prop.ia. del lib.6.y la 29.de! primeroipeto tam­
bién ningún arco podia medir fu ángulo, legun fu demonftracion.

Gón qué àviendò yo evidentemente demoftrado (como fe ha vifte) 
c.On ios mirmoB términos de Vander Baren,quc el femidiametro B E no 
corta la reéla A H por mitad en punto X , y también he demon lirado, 
que el ttiangulo A I M es Ifofceles,y que el lado A I es cuerda igual à 
la A M,tercera parte del arco A H>fe vé quan fin fundamento es toda la 
demonftt ación de Vander Baten.

Áfei, aviendo yo fatisfecho, y concluido à todos los que haníeC. 
crito con los mifmos fundamentos, de que fe han valido contra mí, 
y deivánccldo elconeeptoque:tenían, de que me concluirían, como
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. á c3to ajíá refpondido a í^ n o , podía por cílo no {Moféguir en 
efte cinpeño: pero como mi fin ha íido, es, y fera fíempre, que íe 
conozca la verdad, quiero manifeítar lo que hafta aora no he queri­
do declarar delíocto(fiádo en que a los legitinros Profeflbresde efta 
fdencia les baftava lo que yo clcrivia)y deícubrir con evidencia á los 
O ;■ os de los fcientificos,que ninguno de eftos feñores, que ha refpon- 
d id o , ha (abido entender mis Problemas, y afsi primeramente de- 
moftraré aqui, contra mi primera operación de la tiifeccion del an - 
gu io , publicada en 25.de Agofto de 1691. para que fe reconozca 
con la cxperienda,qual ha fído la Irabilidad de eftos feñorcsjlos qua- 
ks fí hafta aora,no han podido, podriurcon efto aprender, como fe 
debe demoftrar vn error, para defeubrir vna verdad; la qual, como 
mas arriba he intinuado, he querido en parte tener hafta aqui ocul­
ta, para que con mayor evidencia,fe reconocieíle la importancia de 
eftas operaciones tan mal entendidas, como injuftamente calumnia­
das.

DEMILESTR.A E L  MISMO INVENTOR COTVOLM y LO QVE 
ninguno de fus Cenfores ha fabido con realidad demonflrar contra »: 

fu primera Operación de la trifeccion del angulo,publicada en 
z$.de .Agoflo de i6 g i , Cap, 2,

N O  ay duda, que la trigonometría es vná fdenda Incomparable: 
es la piedra del toque de la Mathematica, como el elixir de 

ella 5 y en fin és el tribunal, en que fin apelacion,íe rubftanciah fus 
operaciones, como lo han confeíTado mis adveríkrios: pero efto es 
quando íe exerdtan las verdaderas dodrinas trigonométricas, y no 
alteradas, y del modo q mis émulos han vfado de ellas, como fe ha 
reconocido, por faltarles enteramente el conocimiento de efta den- 
cia, como les he demoftrado; pues con las mifmas dodrinas de mis 
cenfores, les probé lo contrario de lo que ellos pretendían dar a en­
tender, cottio el curiofo podrá ver en mis eferitos de 21 .de Enero 
de 1692. co n elú tu lo  de Defenfa Mathematica, defdelapag, i^.hafla la 
de ig . demanera que íe perfuadieron con mis exprefsiónes,á que no 
cntravan operaciones trigonométricas, porque no las entendían, y 
ninguno fe atrevió á replicar demoftrativamente fobre ellas. Quan­
do (como repetidas vezes tengo dicho) la real demoftradon en eftas 
operadones, es por las referidas dodrinas, que fon incontroyerti- 
bles, como aquellas que vnicamente miden los ángulos s y afsi para 
que fe reconozca efta verdad, y certidumbre de \nis operaciones, 
quiero demoftrar aqui con las verdaderas, y legitimas dodrinas tri­
gonométricas,d artifidofo error dé mi referida operadonipues con

eftp
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rcfto también le  conocerá con claridad, quienes fon los que fé fírven 
del compás, v quienes fon los que no enrienden los principios de la 
facultad, yo,u mis advérfarios.

Paa-a demofti ar contra mi primera operación de la trifeccion del 
angulo,era riicnefter que huvieflen demoñrado,que el ángulo ABM 
no era ja tercera parte del arco A H , y que porlo configuiente el 
triangulo A I M  no era Ifofceles, y por cito fe debia coníiderarlos 
triángulos Á 1F, A I  B,de los quales eran conocidos los ángulos, y 
lados neccííarios, como fe ha vifto, por loque tengo demoítrado 
contra Vander Baren,y referiré aqui nuevamente.

Por lo que eftableció el Vander Bar en, que fehuvieflé de trife- 
car el arco A  H,m.tad del quadrante (lamina A , fig.i .oper. i . )y fe- 
gun mi primer metodo,formar el triangulo A  D H, del qual fíendo 
los lados A  H,H D,cada vno de ellos cuerda de la mitad del arco del 
quadrante, feria el triangulo A  D H Ifofceles. Defpues tirada por el 
punto F la reda N L, paralela à la H D, efla coriaria Ja cuerda A  H 
en el punto I, por donde haziendo paílár la recta B M, cita avria.de 
cortar la tercera parte del arco A  H en el punto M. Aora para de- 
moílrar,que el arco A  M no es la tercera parte del arco A  H,prime- 
ramentcléaviade confiderai-el triangulo A  D. H, dei qual d ia d o  
H D es cuerda del arco H D, ferá el ángulo D B H al centro (por la 
20.del 3.) doble del ángulo H A  D  à la circunferenciaiy fiendo el au­
guro D B H por la conílrucion de 45. grados, ferá el ángulo D  A  H 
c'c 22. grados, y 30. min. y  fíendo el lado A  H igual à la H D, feme- 
jantemente el ángulo A  D  H,fcrá de z2.grados,y 3o:min. y porque 
el lado IF,porconftrucdon,es paralelo al lado H D , ferá el ángulo 
A  FI por la 29. del i .femejantemente de 22.grados,y so.min.y afsi 
del triangulo AIF,fíendo conocidos íos ángulos I A  F,A  F I, luego 
-ferán por la 3 2.del i . conocidos los ángulos A I F  de 1 3 5. grados,y 
el ángulo H IF  externo dc45 .grados.

Aora para hallar el lado A  F,confidercfe el triangulo A  B F,del 
qual el ángulo A  B F, fíendo opueíio al arco A  E, que por íü hypo» 
tefís la tercera parte del arco del quadrante, ferá pues de 30. grados; 
y el ángulo F A  B, fíendo el mifmo,qtie B A  D,ferá de 45. gtados;y 
configuienremente el ángulo A  F B,feria de 10 j .grados,y el ángulo 
A  F E externo, fiera de 7 5. grados; aora fupongamos el lado A B  de 
quantas partes iguales fe quifíere,por cxemplo de y.partes, y afsi del , 
triangulo A  B F, fon conocidos los referidos angulos,y el lado A  B, 
con lo qual fe dirà por las dodrinas trigonométricas; fí como el fe- 
no del ángulo extcri^A  F E de /^.grados al lado A  B de fíete par­
tes, aísi cI fieno del ángulo A  B F de_3G.grados al lado A  F;y obran­

do
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dofega«' tos preceptos, fé hallaràd ladoA E,que fera de j.. partes»

• 3011 II '3- . ■
■ y---- --------- - Aorafe debe hallar el lado A I  del triangulo A I F .

4S29629.
Y afsi del triangulo A I  F,fon conocidos, no iblo los tres ángu­

los , ' pero también el lado A  F, con lo qual fe dirà por las doctrinas ‘ 
trigonométricas, y afsi como el feno del ángulo externo A I E  de

' 45 . grados al lado A  F, afsi el feno del ángulo A  FI de 22. grados, 
y 30. min. al lado A I , y de ello refultará el lado A  I de i . parte, 

3281895992.6228.
^y— ------------ -

34150635073772.
Finalmente para hallar el ángulo A  B M , eonfiderefe el trftkngu- 

lo A  B I , del qual fon conocidos los lados A B ,  y A I , y el ángulo 
I A  B (y riendo efte el mifmo,que el ángulo H A  B)fera pues de 67. 
grados,y 30. min. y con efto fe dirà por las doctrinas trigonometr i- 
cas,afsi como la fuma de los lados A  B,A  I,á la diferencia de los mif- 
mos,afsi la tangente de la mitad de la fuma de los dos ángulos opuef- 
tos à los dichos lados, à la tangente de la diferencia de vn o , y otro 
ángulo à la-mirad de la fuma de los mifmos.

Y  por lo que fe puede inferir de los eferitos públicos de crios fe- 
ñores, con dificultad podrán entender, y penetrar los términos deria 
doCtrina,díré(pára' aliviarles el trabajo,y efcufarles vn eriudio,q les fe 
ria muy coftofo) que fe deben fumar los dos lados A  B, A  I,cuya fu-

32S1895992622S.
maferáde S.partes,y-------------— — • yerieferáel primertei-
' ' , 34Í 5Ó<»35073772. , .

'hókio de la regla, defpués fe refta el lado A I  del lado A  B,y queda- 
1331675147544.

• fàn las partes 5 .y-------------------- — que es el íegundo termino de
34150635073772.

la reglas y finalmente,porque el ángulo I A  B,es de 67.grados,y 30. 
min. ferà la (urna de los dos ángulos A  B I, A IB  de 1 1 2. grados, y 
30.min. cuya mitad ferà de 56. grados, y 1 5. min. y la tangente de 
crios , que es 1496605 8. ferà el tercero termino de la regla, y afsL 
obranda,légun los preceptos fe hallarán 8415 7 8 2 que es la tangen­
te, que correfponde à 40. grados,y 5. min. (y algunos fegundos,qu? 
no hazen al cafo) y eria ferà la diferencia del vn o, y otro ángulo de 
la mitad de la fuma de los ángulos reíéridos; y afsi reftando 40. gra­
dos,y 5. minutos de 5 6. grados,y 15. min. (que es la mitad de la re­
ferida fuma) quedarán i6.grados,y io.minutos,queíérá el valor del

angu-
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ajilgula A B lique fc bilicava; y  porque erte debia icr de 15’. ^àdoSj' 
tercera parte de 4 5. pues no es verdad'que la re£ta,que fc tira del pu­
to B, y;palla por el punto I, corte el arcò A  H en, tres partes iguales 
en el punto M; defuerte, que queda claramente demolfarado, que, el 
ángulo A  B M, que es el tnifmó que A  B I, no es la tercera parte del 
arco A  H4:omo fe juzgava debia fer por mi primer metodo.

Y  aunque efta demonftracion feria baftantemente para concluir, 
que el triangulo A I M  no es Ifofcdes,fin erübargo demonftraré,que 

.el lado A  l,ño es igual aliado A M .
Confiderefe nuevamente el triangulo A  B I,del qual (por.lo qiic 

poco antes fe ha hallado) es conocido el ángulo A  B d de i (í.grados, 
y I o. min. y femejantemente el ángulo I A  B de 67. grados,  y 30. 
min: y afsr el ángulo externo A I  M, por la 3 2. del 1 ^  de 83, gra- 
düs,y 40. min. Con efto confídarefe aora el triangulo A  B iSd,, del 
qual es conocido el ángulo B de 16. grados, y l o.mintitos ; y fíendo 
eltriangulo A  B M ( por lo que muchas vezes fe ha demoílrado) 
lfofceles,feránlosangulosB.AM,B“M,Ade 8i.grados,y 55. min. 
cada ynp; y afsr del triangulo A I M  fon conocidos el ángulo A I M  
de 8-3. grados,y 40,mia. y el ángulo A  M I de 8,i .grados.,y 5 5.min. 
y configuientemente el ángulo 1A  M.por la 32. d eli.lerá  de 14. 
grados, y 2 5.'min. y'fiei3doGl lado A  Mopueflo al ángulo mayor 
A I  M,fera por la i- 8-..del r.feme^antemente el lado A M I  mayorv 
que el lado AI>el quales GpueftoalangulomGn,or A M  LDeíuerí- 
te, que los lados A  M, A I  del triangulo A I  M.no fon iguales,,y por 
lo configuiente el triangulo A I M  no es Ifofeeles, que es lo que fe 
debia demonftrar..

Y  ella es la vnica demonftracion, quepuede hazerfe para con­
cluir con evidencia,que laxedaB M,que paíTa por el:puncol,no cor­
ta qualíquier arco dado A  H en tres partes iguales: que es lo que ninT- 
guno de mis adverfaiios,hafta aora ha fabido demonftrar,por no ha- 
llarfe con aquel predfo coñocimiento,que requiere la facultad; y el- 
pecialmente. d  Maefire de Campo. Don SehafHan Pernandex̂  de MedranOy l̂ 
qual con tanto magifterioicomo fe ha vifto,queriacon.el mifmofu- 
puefto de Don luán de perrera, y íLi Macftro ,,que la A  I fuelle ma­
yor que la .A M,diziédo con aquella fatisfació,tan hija de fu vanidad, 
que avia hallado.con.todo acierto,que la A  F era 3 6.602 5 2.y la A  M 
3472964. lo, qual es totalmente ageno de la facultad, y contra los 
principios geométricos,como qualquier. principiante lo puede cono­
cer; pues todas las vezes que el arco A  M fuere mayor,que la terce­
ra parte del arco A  H, fiempre el ángulo A I M  ferá mayor, que. el 
ángulo A  M I,.y configuientemente. el lado. A  M cambien, ferá, ma-
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yor,(^e d  làdó Á I. „  _________
te principio de la facultad,huyiera hallado en aquel arco de 6o. gra- 
dos,que la A  M tenia SóypozS.yla A I  36593 aa.y noie hUvieraait. 
rojado à copiar la A I  de D.Iuande Herrera,y fu Macilro, y.la A  M 
de los Cánones Trigòttomctricos; pero porque cn laver^d nada 
enriende de la Theorica,y muy poco de la prafrica/rcducicndofe fu 
habilidad à oftentar vna ciencia fantaiHca,y fundada cn fola vanidad, 
bien merece el que dcfvanezcan fu prefuncion, y que fe defenganen. 
de la fatisfacion que rieité de íi,y à los otros del concepro,que tienen 
hecho de él.

Y  afsieftando enefte GonocimienrOjGomóen el dé la vanidad de 
rnisAdverfarios,yperfúadidoáque nunca huvieran entenido las 
taizes de ellas operaciones,por eljjoco fundamento que moftravan 
en fus papeles/erviame de diveríion el rcrpondcrles,corao bailante- 
mente lo he declarado en mis eferiptos públicos, y particularmente 
en el de 11 .de Abril de 1692.con el qual defpnes de aver concluido 
deriaollrativamente la cenfura del Vander Baren dixe en la pag. 1 1. 
§•2 .

PEro para que no parezca.que no doy la inteligencia que fe debe dar 
àia prop.S.dcl i.y  4.del 6.deEuclides,por lo q fe me podría opo­
ner, y no dexar la menor fonabra de duda en perjuyzio de los. Elementos, 

de Euclides,mc ha parecido bazer conímayor evidencia reconocer, no 
menos la poca inteligencia que han tenido de la folucion de los dosPro- 
blemàs,(ìno también las confequencias grandes, que trae confi no la li­
nea Gonmenfuratriz del quadrante,que tengo dada. ^

Deíde el principio que di la triíeccion del ángulo, dixe , que la raiz 
fundamental de cfta,nacia de los binomio^,y bimedias,v à cite fin pro- 
puíc los dos Problcmas,y defpues en las refpueilas que hize i  los pane­
les'que efcrivicron ellos feñores con el nombre de D.Juan de Herrera, 
no íolo demonftrc lo poco fondado de las vanas demanílraciones , que 
tan foera de la ciencia pretendían hazer contra ia^triíeccionpero um - 
bieu las vanas.y ridiculas intcrpretaciones,quc prefomiá hazer i  los dos 
Problemas, como podrá ver el enriofo cn mis refpucftas; y aviendo yo 
dado la retóliicion de los dos Problemas, y demonftrado también por 
quantidad difereta la certidumbre de la linea conmenfuratriz del qua­
drante,cn donde ellàiocluida la inalterable operación de la triíeccion 
del ángulo,he íismpre advertido, que fe debía confiderar la folucion de 
los dos Problemas, y para dar mayor motivo à la curiofidad délos Pro- 
feífores, di cambien el modofaunque de pallo con la pradlica ) de trif«- 
car el ángulo,en virtud de la linea conmCDÍuiatriz;y viendo que ninna­
no haziamencien de U folucion dc'Ios dós referidos Problemas, d-'xe

D ■ ' ■
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e n k  refpucfta de z î . de Enero , pag. io . lin. 1 7 . Str)>mJmé m m im  
tanto de efte medio, ^aralarefoluciàn de la trifeccion delángulo,para que.firec^a 
nociejfe defpues con mayor epideneia las operacimeyde los dos f/oblernas ,y  lp ttÎT 
controtrertible: certes^ de la lineoiconmenfitratriz¿del quadrartte’,  cuya co\i£e:qtien.i‘ 
dreno es de: poca csnfideracion:,como faben todas; ios, PerMderos lProfe/fofesm f i t
lo:,perque:de eJíanacela:inalterable:refo¡Hciandelatrifeccm'de
maàorkdel heptagone ,& c . S’ero támbierreontinuándodas. Umedias;,ççtpo:ikdc,s 
les efpacios medios. J e  hallarán las dos médias en vontinua proporción , y  la qud-\ 
dram a delcirculo comotenga eferito’, J  cpn d tiempo eJ'^eroenSlos Je  .....emô
fera**• . 

Goh c|ue pódiá qualqciicra' aver rèconocìdo- en donde eftaya él verda­
dero fundamento de efta,rcÍQlucionjy porque .eftos (eñcreSjíin ayerlcs y« 
dado niotivo ningunojmorrouravan'en fecretOjComo defpues íc ha vifto 
cn publicb-,dÍ2Íéndo,que yo me fervia del cQihpás ŷ no de la demonftra- 
cion:. y r-ceonociendo yo à quañtO'fé efteridian las flTcrcas de eñps teno­
res , quite por efto difponer la reíolucionde la trifécciondel anguloen 
el miímo quadrantc^en la forma quefe ha vifto,conlas dempnftraciones 
fundadas fobie la prop. lo.del lib.6.deEuc'ides,á que no han fabido res­
ponder cofa, que tenga; fundámeutOjímauifcftando eLemb^razp-de fu co-
fiv(ibn;,pucs: no han É^ido nololQiefpdudèri petonliaun da'r-ialgpn cq- 
lor à los que querían dczir ; y eñ efte conocimiento y no me he querido 
explicar mas.hafía-,aóra^que hevi& olad em pnteipq át#cipk^^ V 3-
der Baren;.que bien que le' he dcmonffrado ptl;(usiprpprjpx,EertBlnos lo 
contrario de lo que pieteudia concUiirjy pudiendoyp quedar con ente.: 
la fatisfacion,no obttanie por no dexar;(comd h? dicho^ fpinbra ningu- 
na de duda en pérjuyzio dé IcsJElementos de Euciides,y fiendo también 
mi verdadero fin,el beneficio publicó me ha,parecido explicar nueva- 
mtU'te con la verdadera claridad que. fe dehe lay, epnfeqpcnciasigrandes
de la linea conroenfuracriz delrquadrante:, ya quC:;njngijpp;¡h_a; querido 
hazer mención de ella, fea poc falra de inteligencia i ò fea, por'fobra de 
malicia,defeando ocultar la verdad,quiero aor-a dénronftratcpn eviden­
cia la triíeccion del ángulo,.y formación dclheptagono ,,refcrvandomc
lo demás para otro tiempo..

La  linea conmenturatriz del quadfanteics (con codb el rigor que pi- 
dc;Ia:demonllracion);.vnà re(aa,de genero proporcionada,quc di­

vidida, en tres partes iguales „ divide también el quadrante; en tres par­
tes iguales. D egenero , que fife quiere dividir, el arco del quadran­
te entres pafieis igúalcSj.íc debe.dividin efta eHirres, partesdguaics,. vna 
de las quáles piletta febre el arco; del'quadránte ,. cftaferá la cuerda db 
k  tercera parte del, arco de dicho quadrante , cl qual quedara; dividido 
«artes partes iguales;.

Yafsi
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>' ■ If àÌ5Ì -tk áiviñon de las pahes iguales de la linea canhsenfuratriz,’ 

para dividir el arco del quadrante en las mifmas partes iguales,y con la 
raifma diftánciá tiene principio'de larerccra parte.y efta no folo fe fun­
da en las operaciones de ios binomios, y bitnedias,como he dicho; pe­
ro tambienilo eftá*por íi,por la hypotefis del mifojoarco del quadrante,, 
como poco antes he demonftrado, que la cuerda A E de la tercera pane 
del quadrante , es igual à la A F, y que el triangulo A  E F es ifoíceles: 
porlo qual no fe puede poner en duda, que la parte A F , como cuerda 
igual à A E mide la tercet a parte del arco A D , y ppr corifeqaencia di­
vide todoel quadrante -Ch tres partes ¡guales,con que viene i  fer medi­
da de todo el arco; y afslcon elle fegur-o fundamento fe puede (para fa­
cilitar la operación) prolongar en infinito la cuerda A D del quadran­
te, y fobte ella triplicar la parte A F,que ferà hafta el puntoG. De ge- 
nero,que la A G fea tripla de A F;digo,que la A G ferì la verdadera li­
nea conmenfaratriz dei quadrante , que es la mifma , que halle , y dc- 
raonftré por medio de los binomios, y bimedias.

Aora fi fe quiere trifecar qualquier ángulo agudo, ò arco menor del 
quadrante, y mayor que las dos tercias partes de él,como por exemplo 
fupongafe, que el arco A H fea mayor,que las dos tercias partes del ar­
co del quadrante,fe continue la cuerda del arco A H,Cobre la qual fe du­
pla la cuerda A E,tercera parte del arco del quadrante (que es la mifma 
que la parte A F) delpues fe toma la diftancia del arco , que teda de las 
dos tercias partes del quadrante , y ella fe añade à las dos tercias partes 
puedas fobre la cuerda A H, prolongada hada Q^de genero , que A 
edé eompuefta de la medida del arco A H, medido de la cuerda de la 
tercera parte del arcó dei quadrante;con que A Quiera la linea conmen- 
fUratriz del arco A H,y tirada del punto G al punco Q ja re£la G Q^qnc- 
dará formado el triangulo A G Ĉ .y haziendo paffar por el punto F la pa­
ralela N L , eda cor-tara el lado A Q^en punto I, con la mifma propor­
ción que eftá cortado el lado A G en punto F; con que tirada del punto 
del ángulo B por el punjro I la reéla B I M, eda dividirá el arco A H en 
tres partes igusles en punto M. ■

Quando él-aiigtrio d^domo-fáelíé mayor de las dos tercias partes del 
'̂íCO-deiq'úádiiaflíés^tdpGés.por lá pirop. jo . -del lib. j .  de Euclides, íe 

dividirá aquel arcósn-dospartes iguales,y de las-dos cuerdas,que fub- 
tenderán glbis-dos'pàfrtSj^è formara vn'á linea reéta, y eda Cera la linca 
conmenfuratriz-de aqúel-atc-o.; .pòrqùe afsi como el arco de 6o. grados 
di vi'dido por mk-:id,teàas-CHèèda« que fubtendén aqudlas dos mitades, 
fon las dos tercias pátíéís déí-^ádranté, las quales forman ia linea con- 
menfuratriz de dicho arco de 6o. grados, afsi qualquiei arco,que no fea 
mayor, que las dos íérucias parces del arco del quadrante, diyidida por

©i.
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^itad , las dos cuerdas, qiiciubtcndéneftas dos mitades; d in k  
conmcufuratriz de aquel arcò.

Y afsi fi fé quiete trifecar.cl arco A H,Rtitad del quadraste (fig. 
opcr.i.lam.A.ji'c dividirá dicho arco cn despartes igualcs ,̂y de las dos 
cuerdas,quc fubtcndcn las dos mitades, fe formará la linea A Q ,̂quc fcrà 
la linea conmcnfuratriz del areo A H.Con qsc fe tire del punto G al pu­
to Q ja rcéla G y fe formata el triangulo A G Q , y por la j, i , del i .  
haziendo paffar por el punto F la retta N L paralela àia G Quella cor­
tará el lado A Q^ca punto I con la mifma porcion , que eftà cortada la 
A  G en punto F, que (por la io . del <»■ .).ferà afsi como la A G conmen- 
iuratriz del quadrante à la AF,afsi la A Qconmcnfuratriz del arco A H 
à la A I, y también (por la 4. del lib. 6̂ ) ferà la G la Q ^ , corno la 
F I à la I A; y afsi corno la A F fe demoftrò igualà la cuerda de la ter­
cera parte del arco del quadrante, y £cu et triangulo A E F Ifofceles,afsi 
del mifmo genero la A I ferà igual à la cuerda A M., tercera parce dei 
arco A H,y el triangulo A M I  ferà Ifofcelcs,

Siclarco dado no es mayor, que la tercera parte delarca del quái- 
drante, ò menor quanto le q.uifiera, corno el arco D n (fig. i .oper. a. j él 
qual le debe dividir cn tres parces iguales. .Se divida con el rniXmo mo­
do el areo D- n en dos partes igulas cn pinto ra , y fe tiren las cuerdas. 
D  m, tu n, y fe continue la cuerda D n,baila«, y. de genero,,que la recia 
D y fea igual à las dos cuerdas D m,m u juntas. Digo, que la teda D y 
ferà la linea conmcnfuraaiz del arco D B,la qual (por la io . del 6.) di­
vididos en tres partes iguales en punto, q., ferà la parre D q  igual à la 
euerdade la tercera parte deli arco D n: con que tirada del ángulo B por 
el pùto.q.la reda B q r,dla dividirá el arco D n cii tres partes iguales en 
punto r; y afsi por lo que di.ver.fas v.ezes fe hademonñrado, la parte del 
arco D r,ferá la tercera parce del arco D n,que era lo que fe bufeava.

O fe halle la linea conmcnfuraci iz del atco.ac. tercera parte del ar- 
eo del q,uadrante , y íegun fe tiene dicho ,  fe divida en tres parces igua­
les, y lera a o fu tercera patte (como en dícha.fig.i, opcrac. j.)  delpues 
fe tire del ángulo B por elpuntoO la redaB o.io.efta cortará dicho ar­
co ae entres partes iguales cn punto ro. Degenero, que el triangulo 
a o. 10.: ferà Ifofccles, Aora fi fuclTc dado qualquier arco menor del arco 
a e,tercera parte del arco dej quadrante , como, a t. el qual fe huviellc 
de dividir en tres paites iguales, fe continue la a t quanto fe quiere , y 
con ladillanciaa 10. fcmidacl arcoat, y fe lleva fobre la cuerda ar, 
prolongada en x; de genero, que là a.x ffia la reéba eonmenfuratriz del 
arco a r, y continuando la operación, como íe hizo en la primera  ̂fe ha­
llará, que la a u ferà la tercera parte del arco a t.

Y  porqpe cfta tercera operaciqqen ios jicos ajenores,, es confuía
poru
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por la* cercanía de las lineas, lo que nO fiicedc en la Icgunda operación, 
(era mejor (ervLrfc de eña, que dcla otra , pues ambas tienen vn raiía
mo fin.

En quanto al ángulo; obtufo, buelv'o a dezir lo que tengo dicho en 
mis papeles antecedentes , que fíendo ya conocida la tercera parte del 
arco del quadrante , no es meneílcr mas , que bailar la tercera parte de 
aquel arco, que excede el ángulo reéto (obrando en ello, como fe hizo 
en el ángulo agu loj. y ella tercera parte fe junta con la tercera parte del 
arco del q*iadrantc, y lera toda la compuelta la tercera parte del ángulo 
obt'jfo. Cumqen eíle calo fea el ángulo obtufo A B C , lamina A, fig¿ 
1. fe tome el arco A H,igiial al arco D Cj y h aliada la tercera parte de 
dicho arco A h i , que lera A M , ella- llevada fobre el arco en punto £ 
(en donde ternsina la tercera parte del arco del quadrante) àzia el puri« 
to O , que aora cae en el miímo punto H,ferá clareo A H , tercera par-- 
te del ángulo obtuío A B L., ò de todo el-arco A D C, y tirada del angu « 
lo B al punto H la reda B H ,  efta cortará la cuerda del arco A D g ' ch' 
punto R , y fera el criangiilo A R t i  Ifofceles como le tiene demonf« 
trado.

Con que reconocerá Vander B'aren,fi cíla baftantcmente demonftra» 
da la rcfoiucion de la triícccion del ángulo-, en*virt3ud'- de la linea con- 
menfuratriz, Y  para que qualquiera-reconozca con mayor evidencia el 
fundamento grande de losdosProblcmas*,para hallar cita linea conmen- 
furatriz, pondré nuevamente aqui la quarta vez los mifmos Problemas- 
reiuclroSjdcxando aquella poca pradlica opcrati.va,que quife dar depát 
fo,pata ver como là encendían ellos fcñoress..

T K . O n L E. M .Á Í.E .

Dada vha determinada diílanciá de 30. grados*-, y fe quiiéra graduai 
vn circulo con aquella mifma dillancia:, es neceilario hallar clfcmidiai. 
metro, que ha de circunfa-ivic aquel circuid ,,que debe-fer capaz de div 
cha graduación.

Sea,dada qualquiera cuerda T-----G  dc 30. grados, y fe debe hallai
el femidiametro, que ha de circunferivir aquel circulo, el qqalfc debf 
graduar.con-la dada-diñancia de LG-de 3*0, en 30. grados.,

"E E O B E E  II..
Dado-vn circulo fe ha de hallar vña reiSa con tal proporcion,que dii 

vididas en tres partes igualcs,y ellas pueflas fobre el arcó del quadranii 
te, ha de dividir dicho quadrante en tres partes iguale5ide gencro>quí' 
cada Vili debe fer cuerda de fu parte .̂ .

^9
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A lo que fc àcbercdacir cl primer Prdbfcma,es que dâdà''qu"alqiHê-; 

ra determinada recta, y cita dividida en tres partes iguales, fe debe ha­
llar el femidiametro, que circunícriva aquel circulo,cuyo quadrante fea 
(Capaz de dichadiviíion, y con la mifma diftancia;con que fe ve,que cite 
Problema es el inverfo del fegundo que he propuefto.

Para refolver ellos Problemas, fe debe íiempre eftablecer la opera­
ción dentro del quadrante , y afsi quando ffr propone de dividir todo el 
circulo, fe debe fíempre tomar la quarta parte de aquella divifion que fc 
pide, como en elle cafo, hendo la graduación del circulo de 3 60.partes 
iguales,íerá la quarta parte 90, con que ííendo la dada determinada dif- 
tancia de 50. grados, eíla fe triplicará, y tendrá vna tedia de 90. partes 
iguales, que es la quarta parte de los 360. y ella prolongada por fu rai­
mad, fe halle entre ellas dos partes por la 15. del 6. vna media propor­
cional. De nuevo fe tome la redla de partes (que es la mitad de 
aquella recia de las 90. partes iguales ) y le junte con efta media halla­
da (que hará vn binomio) y fc hallará entre ellas dos partes otra media 
proporcional ̂ finalm ente le juntan ellas dos medias halladas (que hazen 
crio binomio) y también fe halle entre ellas otra raeJia proporcional. 
Digo,que efta vltima media proporcional, es la verdadera, juila, y ri- 
^urofa media-del (emidiametro , que debe cireuferivir aquel circulo, 
cuyo quadrante fetà capaz de la dicha graduación de 90. grados, y to- 
•do el circulo de 3 60. y tendrá la dada diílancia d el— .G de 30. en 30. 
grados.
E l  fegundo Problema es inverfo del primero,y que es la raiz funda.

mental de la trifeccion del ángulo , y formación del heptágono, 
ikc. porque en eñe le dà el circulo , y fe bufea la re.cla con tal prt por- 
cion, que dividida en tres partes iguales, divida el quadrante del circu­
lo dado en las milmas partes iguales , y con la mifina diílancia , y deí- 
piies fe puede dividir el circulo en quantas partes iguales le quificrë.De 
genero , que la linea que fe bufea , es la linea cdumenfmati iz del qua­
drante:; y afsi para bailar ella linea conmenfuratriz del quadrante , nos 
ferviremos para el circulo dado del mifmo que fe halló en la primera 
Operación, y afsi fe hallará entre eldlamerro, y ícmidiainetro vna rae- 
.di^ipcopotcior-al .deípucs entre élla media , y el diametro del circulo 
fe hallará otra media proporcicual3 y finalmente entre ellas dos me­
dias, fe debe hallar otra media proporcional, ella vitima ferá la redla, 
que con todo rigor corcefpojodéJ ¿níífitnaretla.dada en el primer Pro- 
j5leip3,,eon -iqucUa;pfGpetfiü.n r.é&tida ,_que. es la üneáconmcnfura- 
fFÍ^4 || quadrante,

pr lo quaj qiíalquíera cqnjcvidencia puede reconocer la certidum­
bre de citas operaciones,pues.la principal,Real,y breve demouf-

tra-



tfaelon de la feguiida^d de vna operación es la converfa ; y para que fea 
njäs evidente erta verdad, refolverè vno.,. y otre Problema (coii ctmUii 
mo metodo) por qiiantidad difcreta con el, Algerithm.o qiic pidei- 

•Seael diametro del circulo'ccfas 7. (comò ha eftablecido el Grandi
. . . . .

Archinjcdesjel femidiametro ferà cofas media proporeional-eni

tre eftas ferà]?  ̂ 14 ,— <aora entre efta medi^iy,diametro del circulo(que' 
fambieii junto es (2) vn binomio) fe halle o{ramedia, que ferà J?íqq

Í  ZOO. - —Fiiialmete entre eftas dos medias (que es otro binomLo)fe hall e 
z r

otra media prapOrcional,que fcrà ^  qqq.y zo^oo.oaiv Cuyo ladb es la 
Eccb v , qù;@ ,enej fegtindo Problema ic pedia ,. y (S) nombramos con* 
meniuratriz del quadrante.

Para breve demonftracion de elio fe refolverà el otro Problema* 
que es el conver.fo de eftei Y es dada vna retila jla qual dividida en trei 
pai tes iguales, hallar el fcmidiametro, que circunícrive aquel circaloy 
cuyo quidrante fca capazde lasmifmas divifiones',, y con la'miíma dii* 
pancia.

Tornemos que fea da recia linea dada. la; que' avernos hallado , para' 
que reíolviedo coirla mifmä operación fe mueftre con evidencia laxer« 
tidumbrede días-grandes operaciones,y afsi porque el lado hallado es 

1
^  qqq> 720600..... —-que es irracional,afsünos ferviremos de la mifma
JJ? qqq. y pori (a)- mayor facilidad de las denominaciones de las 
eípecies de las nombraremos folamence fus dignidades , o poteftades 
cen el exponente y; porque el lado que fe halló fue 152 qqq. cuyo cx- 
ponente es'8, por ló quälen eíla fegunda Operación fe comentará dq
ísdignidaxl 8.. •

Con que la dada recia linea ferá,la que fe halló de la dignidad 8̂
' i: . ■ ■■ .

720600. —  cuyai mitad ferá de la mifma: dignidad S.
8

17^9-
y afsiila mèdia proporcional entre' efta$,cs la dignidad

2048.
I574Í-

16 . ¿̂ 202 8 3 771 oy. ■ iiMii mm de nuevo entre efta- media proporcional,, 
y (la mitad de la; (16584.)? dignidad 8. (que juntas hazen vn bi­
nomio ), fe halle ótrasraedia proporcional,  que ferà dèla 3 2. dignidad

BEL COPPOLA. j  I
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50109 :̂ 499/ J.

Finalhicnte eatrc efiaS dois¡i?r 16071J 5789I4/ 9 8 9 Í* 
medias (que juntas es otro 68719476756.
binomió)fe halle otra media proporcional,/ efta feráde la dignidad 64.

66125 5566101297989095 5 57//1871 54102. Sigut lo quebrado. 
t 65/4 í 584656/ 8429; 69-
, .i.i ..... .. cuyo lado con todocl rigor qae Tepide,
18446744075709//I 6 I6.

eorrefpondc à cofas 5." - ■ ■ que es el fcmidiamctrojqiie fe bufca,el qual 
por el antecedente í 2̂  operación fe ha hallado la mifma dada rcétá 
linea conmenfuratriz del quadrante.
; Sobré que podrán reconocer los ProfeíTores verdaderos, no menos 
cl Real fundamento de eftas operaciones,fino también la facilidad de vn 
medio tan claro para hallarlas, y afsi le pido las examine, para que co­
nozcan , y fe fatisfagan de fu certidumbre; pues de eftas verdaderas 
operaciones dependen la incontrovertible feguridad de la.QLiadratnra 
del circulo , y de las Dos medias en continua proporción , que cl año 
pallado di à luz , obíérvando también,por mayor feguridad la propor­
ción que yo he hallado entre cl íemidiametro , y la rcéla, con tal pro- 
4>ct«ion3&c.que es (como le ha dicho) la rc^a conmenfuratriz del qua­
drante , es como 5/.á54 . que por la irracionalidad deíasradices ella 
es la mas praéticable con mas certidumbre, y afsi también ferá la pro­
porción del femidiaroetto con la cuerda de la tercera parte dd qua­
drante , como 5/. à 18; que es quanto por aera puedo con brevedad 
demonftrar, reíervandome de hazer reconocer en otro tiempo lo demás 
;quc fuere raenefter.

Con que evidentemente queda dcmonftrada la linca conmCnfura- 
tiiz del quadrante^o.r cantidad difcreta,con todo clrigor que fe debe.

A  efta mi refpuefta halla aora ninguno ha refpondido ^ublica- 
rhente cotí alguiia,üno es el Mafeftre de Campo D.Scbaílíant'ernan- 
dez de Medrano con el capitulo tan tazonado,que fegun he referido 
fe  ínelüy Ò à inftaiicia fiiya enla Gázeta.de Brufdas.

A  Ora nuei’amcnte[ale à luchar en ejia Mathematica T?,alefira D.Francifco 
Guillelmo Toignard,Vresbitero Canónigo de Nayrtnr,Capellan de 6.M.y q 

dite fer proféffor de Mathematicátcl (¡nalllego à efla Corte en el mes de Di-tie~ 
bre,y que lexos de hager como debía algún nuem reparo cotra mi refpuefla arri­
ba referida de ii.de .Abril,en la qual no folo fatisfacia., y concluía à todos mis 
\Advcrfarios,perotabknrèfpoìidia ívna ateflacion,que el dicho Toignardtenia 
hecha contra inlfhi auer dcrrAprado,ni hablado cofa alguna de la facultad, co~ 
ino el curiofo lo podra ver en-lapagiZQ- de ellafa qual inferiré también en efe

* ' tra-
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fritado: y dandofe aorapr no entendió de la referida refpnefíajjdxe 'vna nue-,
•pa cenfura catara el primer methodo,que publiqué en ,2 5 ,de ̂ gofio de i 6ç i*  
la quai por fer bien curiofa, fe pondra aqui à la letra ¡en el mifnm idioma Tr an­
ees,en que me la tiene dada,y traducida enCafellano por cl mfinoToignard, 
para que fea entendida de todos,

KEMJIS.QVE DE FRANCOIS GVlLLJVME TOlGiUKD TKETRE, 
Trofeffeur en Mathématique, fur vn papier imprimé, qui il intitule Kefoluiion 
Géométrique de la trife'dion de Fangle, nouvellement expliquée par fon.Au- 

' thcur le Docieùr D. Nicolas Coppola,Tlrofe/Jèur en Mathématique, naturel 
de la Villeàe "Valerme dans le Royaume de Sicile,

Propoiîdon da l^imprirac de l'Autheùr.

Couper un Mingle propose en Pc ois egalement,

Soit propose à partager en rrois egalement an angle comme A B H 
(lam.B. fig- !• oper.i.) qui eft pat exemple mokiè du quart de cer­

cle A B D. Voici ia pratique generale de l'Autheiir. Tirez les lignes 
droites D A jD H ,& H  A portez en faite du point D le denai diametro 
P  B en E,tirez la ligne B E qui coupera la ligne D A au point F j menez 
pâirce point F la ligne L N parallele à D H.clle coupera la ligne H A 
dans un point comme Itnaenncz parce point I ,k  ligneB M 1‘ anglc A B 1VÍ 
fera la troiiieme part de l'angle proposé A B H. Il faut maintenant 
examinsi." cette pratique.

Examen de la ditte refolution,
L 'arc 'A E  eftancparla conftruclion d e jo , degrez &: l'arc A H 

de 4 j. dcgrczjil fant que l'arc E H qui eft leur difference feit de ij .d e  
grez. Tirez les lignes E A , E I.maintcnanr le triangle A B E  ellant Kof- 
ccles, parce que les cotez A 3 , B E font égaux, les angles en A, & E fe- *’ 
ronr aulsi égaux,, oc l'angle E A B,ou E A P a fa mefurc égalé à la.moi- 
tiède l'arc E D Pj cefi: à dire à la moitié de i jo . degrez : dont l'angle 
A R B qui lui eft égal, aura la mcfme mefure. Au regard maincenanc du 
trianglt?A B F, fon còte B F eftanc prolongé , l'angle extérieur A F E  
eft égal aux deux intérieurs oppofez A, & B.O rl'angîcF A B o u D A P  *' 
a fa mefjcc égalé àia moitié dsl'arc D P, &  l'angle A 8 F ou A B E a 
pour mcfutel'arcA E.qui par la coftrucHon.eft moitié de l'arcE D.donc 5* 
les deux anglesF A B, A B F pris eniembie,auront leur radure cÿalc à la 
moitié de l'arcD Prplus la moitié de l'arcE D,ou cequi eftia même cho­
ie a la moitié de tout 1' arcE D P de i jo.degrez, donc l'angle exterienr 
4  F E citant égal aux deux inccrieurs F A B, A B F,aura la meme mefure

E qui
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qui eft aufsì. ( comme il a cftè dèmonftrè auparauant ) celle Je I* angle 

'À  E F 0!i A E B,ain(i les angles en E.,&F du trianglcE A F,citant égaux,, 
leurs CÓCCZ oppofez A F, A E,, ('ceomc aufsi' égaux,&  le triang le fera Ifof. 
ceîes;: or comme l' arc A E,eft par la conitiudion de j,o. degrcz , il fe- 
raîcs deux tiers dc 1‘ arc A H, pris, de 43;. degrez; Ainft la ligne B M , 
qui paffe par le poinii, deuroit couper l*arc A Een i j .  degrez, afin 
que les parüies. A M , M E, EH  fallèut égalés,comme le promet la mé­
thode d.e L'̂ Autheur: mais on va demonfteer que cela ne peut eftre.

Les. triangles A BJ, IB E ayant- le coro X E commun , &  les cotez 
À B', BEegiuxide pius,I‘angle, A B I, deuant être égal- à l'angleE B I 

,.(par la méthode de 1‘ Autheur) il faut. neceiTaiieraenc que les triangles. 
A B I, I B.E.foient égaux en toutes, chofes , ainfi le cordI Edera.égal au 
côte I Maintenant les triangles A I F ,&  A H D font fetnbrables,.par- 
ce qu'ils ont l'angle en A commun,.&. la ligne F [ eftant par la conftru- 
étion parallele à.D H, l'angle A. F X fera égal à l'angle A D H , &  par 
confeqnent l'angleA I F egalià.l‘ angle. A X£I>;or dans Le triangleA H D , 
le coite A H,par la conftrmftibn eft égal au'.cpftè H D;,le coftè A I du 
triangle A I Fjfera donc auisii égal’ au.coftè XF ; or nous avqr.s prouuè 
q̂ue le coftè I E.eftoit égal au coïté X,A,.il fera donc aufsi égal au coftè 
XF.Nbus-a-.vons au(sXprom)è quele coftèA E eftoù egalau coftèA Fidonc 

_Ies trois cotez du triangle A F I, feront.égaux, aux trois; côtez du. trian­
gle. A E Xj.ainft. l'angle XA F iera,égal;à l'angle F A I: or l'angle IA  F,, 
on H A D a la mefuie égalé à la moitié de L'arc H D de 4p.. dcg:ez, .fur 
le quel il eft appuie, donc l'angle.E A I ou E A H,que nous ayons dè.- 
monftrè etre égal à l'angle H A D , aura aufsi pour mefure, la moiriè 

..dc'4j,-. degrez ; mais, l'angle E AH;, a la.mefure. égalé à. la moitié de- 
i*arc:EH de: i;5.,.degrez,iunle. quel il eftlappuiç:il;faudtoit:dQji.c que cet 
arcE-,H,fût.egal a l'-arcH D de 4.J.degrez; Ainlâdès angre «A'B M,M B E 
chacun defquels (felon i 'Authciir) eft égal à l'angleE B.H,qiii eft'auisi 
egal(corame on vient de lc. voir}à l'angle I-l’B Ojau lieu de faire chacun 
la tr:oiÎiém.c partie de l'angle proposé A-B H  , d‘ eft à. dire au lieu: 
d'eftfe chacumde i j .  degrez, feroienrehacun de 4p.Ainii la troiiîeme 
partie.de 4j’.degrez:,fc- trouuetoit par cefte rocthodc,egale à.4j,.degrez,. 
c'cft.à dircà fon tout , &  les arcs. A M; M E, E H.:, H D> ier,oi«nt:cgaux 
entre eux, &  fcroienctous cnfemble- qHatre.fGÌs,4 j,. degr,ez,.ceft à dire,, 
un demi cercle d'où l^on concliiroit non iculemGri;que.ra partie égale: 
ion touf,mais qui clie la iurpalle,& que l'on pourroit avoir. 180. degrez; 
cfu i'on fuppofe qu'il nepent y auoir que qo, degrez..

D.Framfco Cmllermo Toinard,Sacerdote,.
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[ADVEKTEì̂ CIA d e  D. FRANCISCO GVlLLERMO -POIGNARD, C,A- 
nomgo de Namufjy Capellán de fu:Mag£flad,.T?resbytsro Trofefjòr de Mathe­
matica, ¡obre vn papel impreffo, que fe intitula: Refolucmn geometrica de la 

trifeccidn-delángulo ,  'mèvàmente explicada por fu .AMhor etDocior Don 
Meólas Coppola/Profeffor de Mathematica, noimatl de la Ciudad de 

T?aiermo en el Reyno de Sicilia.

Propoficionirnprcflà del AuAor.

yCortar'vnangulòpropuefto entres partei iguales,
P Ropoiiéle à dividir co tres parces iguales vn ángulo , comò A B H 

(lajnin.B,fig.i.oper.I.) qtie cs por exemplo la mkad-de-vn qnàf- 
to de circula A B D: ella es la practica generai del Author. Tirenfe las 
lineas re<ítas D A , D H, y H A, llevefe defpa.es del punto D el feiuidia- 
metro D B en E, tirefe la linea B cortara la linea □ A cn cl punto
P, llevefe por elle punto F la linea L N, paralela à D H , cortará la linea 
H  A en el punto corno I, llevefe por ette punto pia UneaBMi el ángulo 
A B M ferà la tercera parte del ángulo propuello A B H. Aora feha de 
examinar erta practica..

Examen de dicha .refolucion.
El arco A E,fiendo por conllrucion de 3o.grados,y el arco A H de 

4f . es  meuefter que cl arco E H ,que es fu diferencia,íea de i f  .grados, 
tirenfe las lineas E A,E I, aora el triangulo A B E  fìendo ííofceies, por­
que los lados A B,B Efon iguales,los ángulos en A, y E, ferán cambien 
iguales: fcdíic eft,quc el ángulo E A B,o E A P,£ienc fu medida igual à 
la mitad del arco E D P,es dezir à la mitad de i fo. grados,luego el án­
gulo A E B, que le es igual,tendrá la mifraa medida : aora en quanto al 
triangulo A B F,fu lado B F,fiendo alargado,el ángulo externo A F E,es 
igual ajos dos interiores cpueftosA,y Bifed fie eíl,quc el ángulo F A B, 
ÒD A P,tiene fu medida igual a la mitad del arcoD P,y cl anguloA B F, 
Ò A B E, tiene por medida cl arco A E, que por U conítrucion es mitad 
del arco E D,luego los dos ángulos F A B, A B F, tomados ju îcamentc, 
tendrán fus medidas iguales à ia mitad del arco D P, mas la mitad del 
arco E D, Ò lo que es lo raifmo la mitad de toda el arco E,D P de lyo. 
grados ; luego el ángulo externo A F E, fiendo igual à los dos internos 
F A B, A B F, tendrá la mifma medida, que cs cambien (cojijo fe ha de- 
monítrado arriba)k del ángulo A E F,ó A E B,y afsi los ángulos en E, ,*■  
F del triangulo E A F, fiendo iguales,fus lados opueílos AJF, A E> feráu 
también iguales, y el triangulo ferà Iíofceies ; mas como el arco A E es 
por la conítrucion de jo.gradosjContendra las dos tercias dei arco A U ,

E i  '  to-
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toando Je 4 j.grados,y afsìk linea B M,que paCTa por d  punto f, avria 
ile cortar el’arco A Ecn j j .  grados, porque tas partes A M, M E, E H 
iiicflen rgaalcs, corno lo ofrece- cl metodo del Author } pero ya fe dc- 
fiacndrarà que no puede fetr

Los triángulos A B 1,1 &E, rcnìcndo d  Udo;! B comun, y  los lados 
A  B, B E iguales, à mas de etto cl ángulo A B I ,  aviendo qs ìcf igual al 
ángulo E BI (por el metodo del Author) cs predio que los ti ianguloi 
A B I,I B Efcan liofcclcs cn todojy alsi ellado 1E ferà igual al ladoi A, 
aora los triángulos. A I  F,y A H D ,ìòb femeyantes, porque tienen cl án­
gulo cn A comun,y la linea F I,fiendo por la conllrucion paralelad D H 
cl ángulo A F I ferà igual sii ángulo A D H , y configuienternente cl án­
gulo A IF  igual al ángulo à H D. Masen cl triangulo a H D , cl lado 
A H, por laconftrucion cs igual al 'adoH'D,cl lado A l  del triangulo 
A  I F,feràrarmbien i'gual al lado I F; fed fic eft,que hemos probado,que 
cl iado’ 1 ^ era igual ai lado I A , luego iprà camhicn igual al lado IF , 
También lchadcmoníijrad¡o,q,ac el lado A E era igual al lado F, lue­
go los tres ladosdelìtriangalo A F I, (eràn iguales à los tre* lados del 
tiiangulo A E I,yafsi clan guio i  A F ferà igual al angui© F AI ;  icd fic 
«ft,que elangulol A F,òH A D.th’nc fu medida igual àia mirad del ar- 
CoHD de 4y .grados slot te el qu;l ii;fifte;lucgo cl anguloE A I,òE / H,. 
que hemos demoftrado'igiial alaisgulo H A D, tendrá también por me­
cida lia mirad' de 45 gradoy.Pcro cl ángulo E A H,tienefonnredida igual 
ala mitad dcl aico E H de ry. grados, fobre elgual infift'eiUrego, ícria 
precifo, que efte arco E H fudíe iguaial arco FT D de 45. grados, y aísi 
los ángulos A B'M', M B Encada vno de los quales (fegun el Author) es- 
igual al ángulo E B'M, que es-saisbicn igual(Gomo fe acaba.de.vet), al 
•ng,ulo H B. D , cn lugar de hazer cada- vuo Iü< tercera parte del angulo' 
propucllo'A BTij es dezk en lugar de fer cada vno d'e i y. grados, feriaí 
cada vno de4y..y aísi la tercera parte de 4-5 .grados, fe hallaria por efir 
saetodo igualé 4 ,̂.grados;, conviene á íáber à fu codoj y los arcos A M-, 
M E,EH:, H D ‘, ferian icuales entre íi,y harian juntos quatto vezes 4j>. 
grados , con viene à faber medio circulo , de donde fe colegirá no folov. 
que la parte igualará ía todo, íino que aun es mayor,y que pudieran te­
ner 18o..grados,donde por la fupofrrion no puede a-ver mas de

LrFrancifco'CniUermo VoigmrdySacerdote-y Capelknde S.M,
N Oignoro, que muchas vezes para oftentar el ingenio, y habiii- 

dad,ie fuelc hazer alguna demonftraéion,que fi bien no puede 
jfubíiftir, no dexa de merecer repara, y cftimacion,.por acompañar­
ía las circunfl:ancias,qae requieré la faeulrad,eomo es la demonftrs- 
tion del VanderB aren ; pero querer adelantar quhticras fin funda- 
íBcnto alguno, y  «ontyadeaícfe fornaalméte por h mifiiia,dclgeneto

: . que



<|ü€ ib ve à k>S o>os de los menos peritos en la Proff ísion,€Omo es la 
quehaze el Canónigo Poignard, confieiro que es cofa dura, yqaé 
apura la paciencia.

Para demonílrar con brevedad el jayzio que fe debe hazer de la 
eenfura de dicho CanonigD,.antcs que le concluya con fü milma dc- 
moLcracion (iin añadir cofa alguna)' he de referir vna de fus celebres 
doctrinas enere las demas q púdica > pues quiere el dicho Poignard, 
que los mángalos A 1F,. A  d  D(lam in.B,fig.i. operac.i.) fcan fe- 
mejantes, porque cienene-- aagalo en A común j y afsi en virtud de 
efta vnica autoridad de nuedro feñor Cauonigo,cn qualquier trian­
gulo A  H D  podra drarie q ôalquier recia H d- opacità al ángulo A , 
que tarnbicnel triangulo A  H S íéria femeiante al triangulo A  H D,. 
porque tuvieran el ángulo en A comuni lo que dexO'al juyziq de 
aquellos que tienen alguna lUz de la facultad, pa';a que vean, y digan 
fino fon dii parales de ouen tamaño, y por donde le pueden íaivar, y 
palle-i la  dcnioidlracion Goncli-iycntc.-

Dcfpues de aver hecho el Canónigo Poignard \ma muy larga, è 
ínuiiMemontlracion, quiere probar, que el ángulo 1 A  E fea igual al 
anô ulo E A 1 (que li bien tengo demonftrado publicamente, y con­
chudo lo contrario,en la rcí'pucÍLa que di à Vander Barcn,. ai qual ca 
parte el dicho Canónigo ha querida inaitar) y contediendorciG aísi 
por GÚa.vez ,.pues tiene el Poignard también demonftrado, que el 
anguio E A  B fea la mitad de 15©-. grados, y afsi fera dicho ángulo 
È A  B de 7 5. grados; y femejantemente aviendo demonftrado, que 
el anô ulo ? a I s tiene fu medida igual à la mitad del arco D P, cuya 
mitad es de 45. grados , íed fie eli, rebaxando del ángulo E A  B de 
7 5. grados,cl ángulo F h  B de 45 quedará' el ángulo E A  F de 30̂  
grados, y porque quiere uucftró feñor Canónigo, que el ángulo 
E A  l,,y el ángulo 1 A  F (que es el mifmo que H A  D) fean iguales, 
feran pWsdichos ángulos de 1 5. grados cada vno ; y afslde efta tan- 
admirable demòftracion del refaidoPoignard,fe infiere no folo,quc 
el ángulo E B H al centro fea igual al ángulo E A  H de la circunfe­
rencia 5 pero también, que el ángulo H A  D a la circunferencia, iba 
tercera parte del ángulo D  B H al centro5pues fus miír&as cóftmcio- 
nes, y demonftracíoncs lo manifieftan. Paífá dcípues a demonftrar, 
que el ángulo 1A  F es igual à la mitad del arco H D de 45. grados, 
que feria de 22.grados,y 30. min. y también por lo que pretende te­
ner probado, fcria el ángulo E A I  del mifmo valor. Y afsi con efta

DEL COTTOLA,

So,quando cfte^gulo porla conftrac^oivdelinifmo Poignar^^



‘5 8 D EL COPPOLA.
CÍlabÍecido de i 5.gradoSj mitad del arco A  E,tércera paite del arce» 
del quadrante, no obliante quiere aora el íeñor Canónigo por íii ce­
lebrada doótrina,que la paite íea mayor dcíiitodo. De donde puc-' 
den inferir los Peritos, íinô es doílrina bien curioía, y digna de qué 
muchos íé’inciinen a valerle de íli habilidad.Y fin embargo,fé atreve' 
el tal íeñor Canónigo à deCacreditarme, porque defiendo la verdad} 
no reparando en que aplaude à lo que fe opone diametralmente à la 
facultad. Y  finalmente,para cöfundirle ir as à fi iniírno,fin mirar por 
fu proprio .punto,conduye,como fe ha viíl:o,con las palabras íiguie- 
tes,eóíbrme a fu original. Tero el ángulo E .A  H  tiene fu  medida igual ala. 
mitad del ano E H d e 1 $. grados, fobre el qual injtfl'e, luego feria precifo, que 
e fe  an o E H  fuejfe igual al arco H D  de 45 .grados, y  afsi ios ángulos .A B  M, 
M B  E , cadp vno de los quales f̂egun el .Author) es igual al ángulo E  B H, que 
es también igtml [como, fe  acaba de ver') al ángulo H  B D,en lugar de halber ca~ 
da vno la tercera parte del ángulo propueflo .A  B H,es de’npr en lugar de fer ca­
da vno de i ^.grados, feria cada vno de y  afsi la tercera parte de 45._gr.z-
dos, fe  hallaría por efte método igual ¿245. grados, conviene à faber à fu  todo, 
y. IOS arcos ,A M, M  E , £ l í ,  H  D , ferian iguales entre fi,  y harían juntos qua­
tto veges^.5.gradds i conviene d Jdber medio circulo, de donde, fe colegirá no 
fola,que la parte igualara fu  todo, fino que .aun e.s mayor, y que pudieran tener 
1 S o . grados, donde por lafupofción no puede aver mas de 90.

En la verdad es efta demonílradon curioíllsima, pues con gran­
de evidencia fe defeubre la fingular habilidad de efte nueftro fcñor 
Canónigo Poignard ; y para que efta lea conocida de todos (como 
es de razón) no es menefter mas, fino dempnftrarlo con toda bre­
vedad , pues fu mifina demonftracion lo manifiefta, fin añadir cofa 
alguna.

Efte tan aplaudido Profeífor, íafisfecho de fi iniímo, claramente 
quiete demonft ar fu grande inteligencia en la facultad, pues prime­
ramente entiende probar,.que los ángulos E A I , I A  F lean de 15. 
grados cada vno: defpues oividandofe de efta dem5ftracion,no quie- 
re,qiicdiehosángulos fean de 1 5. grados cada vno, mas que fean de 
22. grados, y so. min. y porque tampoco fe acuerda luego de efta 
que ha demernftrado, buelve defpues à dezir ; ^te el anguh e  ,a  h  tie­
ne fu medida igual à lamitad cklarco E H,que le co.-ifie/ß de 15. era'dn.Gon 
lo qi^l quiere femeianteraentc dezir, que el ángulo E xA H (que es 
•el mitmoqne E  A  L)ya.ttó fea de a3.grados,y 30. min. fi bien de 7. 
grados, y 3 o. min. (pues efte es el valor de la mitad del ateo È H) y 
con efto tanil^en fcria-cLanguloJ A  F de los mifmos grados ; pues, 
-Como feha vifto,quicrceldichoPoignard,q cftosdos angulosE A I, 
JiA F lean iguales. Aora díganmelos curibfos defapafsionados, fino 

- es



es bien curiofa eíla demonftcadon/olamentc digno parto de vnPro- 
fefibr tan grande como es el Poignard.

Sin,embargo aorala condníion es mucho mas curioía.ptícs quie­
re por fu vnica autoridad (díziendo) que feria- p r ea fi, que etarco E  H  

fm jfe igm l al arcoH D d e g r a d o s  (quando poco antes lo tenia con-- 
felíádo fer de 15. grados) y  aisi quiere  ̂concluir con aquellas mitte- 
riofas palabras, que por íer tanícteutificas, y concluyentes, las quie­
ro repetir aqui tercera ycz,. para que el curiofo pueda fin trabajo 
aprovecharle de ellasyyfonlas íiguientes .- Yafsiíos angidos ^  B 
M B  E ,  cada vno dejos qmlcs { JegunelAim r ) es igual al ang/ilo E  B H, 
que es también igual {como fe  acaba de ver) al ángulo H B D , en lugar de ha~ 
vter cada vno la tercera parte del ángulo propuefio A  B H, es dsgir enjugar de 
fer cada vno ae 1 $ ,¿grados feriacadavno de ¿pygradoSyj afsilatercerapar-~ 
te de q.^.graaos,Je haliartapor e fe  método {3.)iguald ^^, grados, conviene a /_\ 
faher d Ju teda, y los arcos A  M ,M  £,£ H, H D , ferian iguales entre Ji, y ha- ^ j  
rían juntos entre jt  quaurc v e tfs  4 ^ .gradosconviene a faber medio c i r - ^ ¡
culo, & C . Y dexando lo demás ,, que pudiera demonííra'r, y de- ■ 
zjr, fuplico al curiotb coitíidere, á vifta de lás'demonftráciones rete- 
ridas, que tan lin empacho fe ha arrojado á publicar nüeftro feñor 
Canónigo Poignard, el juyzio que fe puede hazer de él,v de fu doc­
trina. ■'
. En regando lugar manífiefta eftc celebreProfeflbr ,1o mucho que 
ha mirado por íu proprio punto:pucs quando para fatísfaccr fu natu­
ral pafsion, fe huviera propuefto el fin de contradezir mis operado^ 
nes, no íáltavaa modos de executarlo,aunque infubfiftentes,fín con- 

_tradezir vna dcmonftracion- íiiya con.otra, y á fuer de emulo perju- 
dicar á fu proprio crédito. Conforme es licito vim’ vi repeliere  ̂fí yo 

.guifiera-.vfar de mi derecho pudiera con mucha mas razón hablar de 
él, como él habló, y habla de raiij pero dexando corref mi defám-a- 
vio por el juyzlG deíapaísionado de losSabios(!os qüales fabrán t i ­
bien conocer quien ferá aqud que pueda con toda razón dezir: Me 
pudet cum ignavas convenire) me contentaré con poner aqui la atefta- 
iCion, que eidicho Poignard dio contra mi', y larefpueña que yo k  
di en 11. de Abril deú 692. en lapag. 20. paira qué reconozca qual- 

quier hombre de razón, é inteligente en la materia que fe 
trata, á vifta de fus manifieftos errores, la que tenia 

de hablar de mi del mod© que ha . 
hablado..

DEL COFFOLJ. fg
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!^ 'E sr.A a on  d e  d o n  fr,^ncisso gvillekm o  toign^ kd  ̂

Carnifico de Narrtur ,  y TrcfhJJcr {̂ ne di ê fer) de Matherntaicâ  
contra D.NicolttsCoppola.

Y O Francifiopui/krm Toignard̂ Sacerdote, Trcfeffor enMathematlcai 
certifico aier leídô  pna propoficion Geométrica de la trifeccion del an- 

ptilOj inventada pót Nicolás Coppola, en la qiial he bailado vna pyaUica fialjaf 
cou'-vm pr/ieba de demonflracion,que en lugar de probar la propoficion del^n- 
thor y ba  ̂ver fu ignorancia, y fu poca capacidad en las Mathematkas, 
Nechaen Narran a z 8. de Enero de 1692, Quodattejlor. 
vp.'. Efte genero de explícarledin dar razóningnaa,diziendo al miíl. 

nio tiempo, que es Profcflbr de Mathematicas, nó se que difculpa 
pueda tener.y mas quando entra tan fatisfecho de fí proprio, dizicn-- 
do: Certifico, y concliiycj quod attefior. Con que en rigor, lo que certi- 
fica,y lo que atcfl:a,es no faber lo que fe dize.

Ño contento cite feñor Canónigo con aver hablado de mi en 
términos poco decentes, queriendo oftenrar fu demoftrada liabilí- 
dad,y íutteutar íu referiría demonífracionen dos diferentes vezes,en 
prcfencia de algunos Cavalleips quiíó apoftar conmigo ciertas can­
tidades, y no aviendo yo hecho cafo de efta primera provocación, 
ni refpondidole, por fer cofa,que mas me divertia,que me daba cuy- 
dado, aviendo defpues paíládo la fegundavez en clquartode ia 
Mageítad de la Reyna ReynanteN. S. que Dios guarde, el dia que 
el fenor D- Enrique Xavier Vviíier, Embiado extraordinario dei Sc- 
renifs. Elector Palatino hizo fu entrada, áhazermclamifmapropo- 
ílciondcla apuefta, por llevar adelante el empeño en que fe aW  
pueftojde hazer alarde de fu grande capacidad,y acreditar fu demóf. 
tracion 5 y cito en prcfencia también de muchos Cavalleros, que no 
entendian la facultad. Acete entonces el reto,pero diziendole lo pu- 
íicflc por eferito, fi bien no lo ha hecho,ni lo he íblicitado tampoco, 
por conocer no podía yo en conciencia ganarle el dincro^y para que 
ib crea él afsi, todas las vezes que no foio qualquicra Vniverfidad 
(aunque hemos convenido en la Real de París) pero también qual- 
quier docto , y publico Profeífor, como elR,mo V. lacobo chrefa, de la 
Compañía de lejiis, Cathedratico de Mathematicas en los Eftndios Reales del Co­
legio Imperial de efia Corte, fuftentaré, quej)ueda fi¿>(ifxir ái demonC. 
tracion: doy mf palabra de darle, no folo la cantidad apoítada, pero 

lo quequiíicrc.
' Alta aqui aviendofe viílo quan invalidos han fído todos los re- 
I, paros hechos por mis adverfarios contra mi primera foiudon

de
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de la triíecdbn del ángulo, que publiqué en 25. de Agoflo de 1592. 
por las quales con eviciencia han manifeftado,no aver entendido mis 
Problemas, pues ninguno de ellos fe ha atrevido a hablar en los dos, 
que propülc , y rcfolvi, ni tampoco ha replicado ninguip a la referi­
da refpuefta,quc di en 11 .de Abríl,en la Cjual demonllré la dicha fo- 
íucion por la linea conmeníüratriz del quadrante, y íi bien cfta la di, 
y  la denionftré,real, y wrdaderamente, fin embargo en lo demas, 
por los arcos menores quife darlas con artificio, para averiguar ia 
grande,y fingular laabiiidad de eftos feñoresj pero porque en eftas el

tí,V ACU.* ai.cfcitttv.iv-' v.fc* a« ----- r ^
(como ya tengo infinuado) mi fin, no Lblo denionftrar la verdad de 
mis operaciones (como la demonílracé) pero también manifeítar el 
poco conodmiento,que eftos feñores han tenido de ellas, quiero aoi. 
ra demonftrar el engaño, que con artificio pufe en las lineas con- 
menfuratrices de los arcos menores del quadrante.

D EM /ESTR J. EL MISMO INVENTOR EL MREIVICIO. QVE TVSO EN  
las lincas comnenfuratrkes de los arcos npenoresàd quadrarle, hafta 

mra no demonflrado, ni conocido por fas Md-r
verfarioSfCap l̂. .

^Éfpues de aver concluido la demonftracion del Vander Bárcn, 
,H_y como fe ha vifto, podía con e'fto quedar cDi:tfento, y aguar­
dar à otros cenfores masperfpícáces; pero aviendo reconocido, que 
quantos hafta aorahan efcrítoconbra mi, no han dado en el punto, 
ni en la dificultad de mis operaciones, fi bien tuvieron para ello fo- 
brado tiempo ; y por no dexar por otra parte à algunos inexpertos 
con duda perjudicial a los' Elementos de Euciides, rcfolvi fallr fuera 

. del quadrante con la linca conmenfuratriz.Y porque los vltimos que 
cfcrivicron, fueron algunos Profeñbrcs de Lovayna, los quales bafi 
tantemeute dieron à entender, que mas lo hízicron por contemplar 
à mis adverfarios,que-cqn otra mn*a,pues en fubftancia nada dixeron 
en fus efcritosjcomo el do^o curiofo lo podra reconocer en mi reí- 
puefta de 1 1. de Abril ; y pop darles motivo de replicar, quife intro­
ducir con artificio las lincas éomenfuratrices de los arcos menores 
dei quadrante,y mayores de fiis dos tercias paitesqiues d xe,que aña­
diendo alas dos cuerdas de las dos tercias partes del quadrante, la ■ 
aicfda del refiduo del arco dado, la compuefta de eftas tresenerdas 

. feria lo comenfuratriz de aquel arco.Semejantcmcnte dixé,que quà- 
do el arco no fucile mayor de las dos tercias partes del quadrante,

■ - F en-
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enrocesTe.avia de dividir aquel arcaen dos partes iguales, y las doí 
cuerdas de eftas dos partas iuiuas  ̂formarían la comenrurarriz del 
mifmo arco dado,.&c.

' A  eíte metodo mio (como ya tengo dicho) ningimo fe atrevió 
à refponder,, reduciéndole fiempré à hablar en.elprimero,en d  qual 
liallaron la fegurídad dd compás, del qual en dle vltimo no podían 
vaieríCj por fer tan grande la aproximación  ̂que aunque Frandfco 
de Salvis (que es el.que abre las laminas de mis operaciones) como 
Artífice inteligente, reconoció en la triíeccion del arco de 6o, gra­
dos dguina tenue diferencia  ̂no obífante en los másateos menores, 
no íue pofsible reconocerla, pues aquella poca diíerenda íiempre 
minora, fegun fe minora el arco dado de 6o. grados; de fuerte, que 
por el compás,feimpofsibilitacl reconocerlo. Y  afsi eftando yo ya 
■ empeñado en demonftrar theoricamentc, y defeubrir efte artificio- 
fo error, de ninguno conocido, ni demoftrado, paffarè brevemente 
à executarlo en las operaciones, y  demonftraciones fíguiei itds\
S Ea dado el arco A  R de 6o. grados (lamina B, fig. i . oper. 2.) el 

qual dividido por la mitad en el punto E,las dos cuerdas AE,ER 
juntas, formanla iinea A  Qjjque fegun el metodo, que ten^r^do, 
feria la. conmenfuratriz. del arco de 60. grados ,  cuya tercera parte 
A  I,por donde paila la re¿la A I V ,  debe fer igual à la cuerda del ar­
co A Vdcrcera parte del arco A R  de 6o.grados.

Contra efta hypotcfis mia quiero démonílrar áora, ene la reda 
A Q, no es la comenfuratriz del arco de 60. grados, para cuya de- 
monftracicn fe debe corfiderar el triangulo A B E , cuyo lado A  E, 

,cs cuerda de la mirad del arco A  R; y porque el arco A  R fue efta- 
blecido fer de 60. grados, íeria per cfro el lado A  E cnerda del arco 
de 30. grados, que es la medida del ángulo A  B E; y por lo que mu­
chas vezes tengo dcmonftrado, los angulosíE A  B;. Á  E B, ferán de 
75. grados cada vno; y porque el lado A  B fue fupueño de 7. partes, 
con efte tendrémos conocidos del triangulo A  B E,fodos los tres án­
gulos, y el lado A  B,y áfsi por las doftrinas trigonométricas, íé dirà: 
afsi conto el feno del angui o A  E B,al lado A  B, afsi el feuo: del an»- 
gulo A B E  al lado A  E, y obrando  ̂íegun los preceptos de la regla,

.3,011113..
rehallará el lado A E de 3. partes, y ------------eIqualduplicado,íe-

4829629.
I I 92597..

rá la A Q;de 7. partes, y— ------- que fegun lo que ha fido dicho,
4S29629-

àfòoala comeufuratriz del arco de 6o^rados,cuya ter ceraparre A.'I,
3. lé
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fe reduce à partes 2. y — — >-----que debe íer la cuerda A  R  de 20,

14488887.
grados, tercera parte del arco de 60. grados.

Aorafe debe examinar,fireai,yverdaderamcnte,el ángulo A  BI, 
opuefto al lado A  I,tcrcera paite de iaconTenfurattiz A  ̂ y  opuef- 
to a la rc o A V , feráde 20. grados, pues fcgun el metodo que tenia 
dado,debe fer tercera parte del arco A  R  de 60. grados; y afsi confi- 
derefe el triangulo A  B I,delquai fon conocidos los lados A  B de 7.

6022225.
partes, y el ládcf A I  de z. parces, y —  ------- y  femejantemente el

14488887.
ángulo I A  B, el qual fíendo el mifmo,que el ángulo R  A B , fera di 
6o.grados, pues liendo la A  R  cuerda del arco de 6o. grados, iguál ̂  
al femidiametro, ferá el triangulo A B R equilatero, y configuicn^^ ; 
mente todos los tres ángulos íerán de 60. grados cadavno, yaiBk¿l 
obrando por las dodrinas trigonomet-ricas,fe diràrafsì como la funate 
de los dos lados A  B,A  I à la diferencia de los mirmos,afsÍ la tangcuh^^_y \ ^
te de la mitad de la fuma de ios dos ángulos opueftos à dichos lados,\ 
à la tangente de la diferencia del vno, y otro angulo,á la mitad de la \ 
fuma de los mifmos ; y obrando feguti las reglas, darà 843 3131 . y ' ^  ,j. 
cfta ferá la tangente, que correfponde à 40. grados 8. min. y 29. fe- 
gundos,iosquaIes reliados de 60. grados, mitad déla fuma de los 
dos ángulos opueftos à los lados referidos, lo que quedará ferá la di­
ferencia, que es de 19. grados, 51. min. y 31. feg. que es el valor del 
ángulo A  B I,ó fea el arcó A  V; y porque ette debe eorcefponder à ' •
20. grados, nò ferá pues la tercera parte de eíia linea comenfuratnz 
A ^ cuerda de la tercera parte del arco A R, como fue fupuefio, y  ̂
afsi la diferencia es de S. min. y 29. fegundos ; de donde fe infiere v 
el ara, y evidentemente, que ninguno de mis adver farios ha fahl do ^  
halla aora reconocer elle artificio, ni con la efpecula tiva, ni con la 
pratica del compás,con el qual halla aora fe han regido,y governa- •
do,y fin fundamento fcientifico han hecho tanto ruido. ^
' Y  con el mlfmo metodo continuando el examen de la comcnfu- 
ratriz del arco de 45. grados, fe hallara feria diferencia de 3.m in.y ^
2 3. feg. como en todos los demás arcos menores de ellos, fe hallará w  
la diferencia minorada. ■ . ^

Y afsi aviendo yo por la mifericordia,y favor de Dio&demoftra- 
do con evidencia, para mayor confufion de mis adverfarios, Jo fine 
ellos no han,ni entendido,ni demoftrado, paflàrè aora à deTcubrir el 
V erdadero teforo de ella grande operación de la trifecdon. del augu- 

4o, eniaforma fíguiente.- F z  d es-

DEL COPPOLA.
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vcrdodera foUtcion de la tnfèecion del ángulo *

Cap. 4. .

AVicnda yo fandado cita operación de la trifeccion delanguio,, 
en la folucion de los dos Problemas que propuíe, y reíolvi,. 

como fe ha vifto en todos mis efcritos, y en efte lo repito laquarta 
vez en la pag.291. y fiédo eftas operaciones legitimo parto del 10. de 
losElementos,fíempre he declarado en mis elcritos aritenores,que fe 
avia de atender con cuydado á-la folucioa referida de‘ los dichos dos 
Problemas,para venir en el; conocimiento de la operación real,y ver- 
daderá;pero porq hafta aora ninguno fe ha atrevido à hablar en ella, 
Ò lea por falta de conocimiento,ó por malignidad; tampoco he que­
rido yo antes de aora defeubrirme con entera realidad: íi bien me he 
admirado mucho, fi alguno ha llegado à conocer el artificiofo error 
qu^ pufe en todos los arcos menores del quadrante, que lo aya podi  ̂
do difsimular con el filencio i de donde infiero, que no lo han fabido 
conocer, ni tampoco la circunftancia del arco de 45. grados, en que 
íe podia ver claramente, que no era mi intento dar la llave para lo 
demás; pues aviendo dieho,que la linea e^renfuratriz del quadran­
te , nó necefsitava mas que de fu hypotefis, Gomoqualquicra podra 
ver en mi referida rcípuctede 1 1 . de Abrilde 1692 . pag..i 2 - §• viti- 
m o,y como en eñe cfo-ito lo repito enJa pag.27-§-i *Y fi la Lypot^ 
fís de la triíeccion del quadrante nos daba la comenfuratriz del m it 
mo arco. Porque ra.zon ? lia hypotefi delarco de 45. grados, mirad 
del quadrante jao avia de dar la verdadera comenfuratriz del arco de
45. grados? . .. ,

Que la comenfuratriz del arco de la mitad del quadrante,no ne-
cefsit^c otra Operación mas qjie de fu propria: hypotefis,clar f í e n ­
te fe demueftra; pues afsi como el.quadrante,,por fu referida hypo- 
tefís fe mide tres vezes por la cuerda dei are© AE (lam.B,fig.i .oper. 
I .)y forma los rres arcos por cxcmplo AE,EX, XD; ai si l el ar­
co de la mitaddel Quadrante vn.arco y medio de los tres referidos, 
ferá pues él arco H Ei, mitad del arco X E,rrercera parte de todo el 
arco-
H
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ratri’z dc la mitad del areo del quadrante, pues ette era^vn ê  identè“ 
artificio j que con mucha claridad fe podia reconocer. Yafsic®n 
efto queda bien manifieito, que fi mis adverfarios no han íabido.pe-' 
netrar y  defeubrií vda' hypotefis tan claraj Comò es de la mitad̂  del • 
arco-del quadrante * no era fácil ; pero aun-impofsible el que enten- 
dieflcH la raiz de la folucion de los dos Problemas, en que eftavan 
ocultas las conmcnfuratríces de todos los arcos, por las trifecciones 
de ios angulos,.poE cuya r,azon me determino à confiruii-jy démonf- 
tcar realmente las come nfuratrices de todos los arcos entre el qua- 
drantCj que fon el fundamento principal de efta folucion de la trifec- 
cion del ángulo.,

MODO DE HMLLM K LM'S P 'E R D .Jt)E K M  COMENSVKMEKICES <DÉ 
tod'Gs-los arcos enei,quadrante.

 ̂A ra hallar ías juftificadas lineas-comenfuraírices de todos los ár-- 
eos en el quadrante, es inencfler confiderar la folucion que yo' 

di à los referidos dos Frebiemas, que propufe à los Proicfìòres (co­
mo hempre tengo dicho) en ios qüaics dcmonftré, que la linca co-- 
nienluratiiz del c|uadrante de \ n circulo , es la bimedia que nace de- 
lii mifmo diametro, y fcmidiametrO;,y tiene fu-termino en la octava- 
dignida.d.. . . .
. "" Y con-efio ter minando íacomenfuratriz dek|uadrailt'c en la oc­
tava dignidad, debe confideraríe fu orden progreisivo de los expo  ̂
Kcntcs de ellas dignidades, de que nos hemos valido en la operado; 
pues cfte orden es el norte,que nos conduce al puerto defeado; y afsi- 
es prccifo reconocer, en que lugar, ò termino viene acaer eíla o£ta-- 
va dignidad; y porque efteorden progrcfsivo de eftos exponentes, ò  
fean denominaciones, ha fido duplo en continua proporcion,por e t­
to caerá la odava dignidad en el quarto termino, pues fu principio 
filé de la Cofa,qne es el primer termino de la progrefsion,que como 
exponente del primer principio de las dignidades, tiene la vnidad, 
que es i .Defpues fe multiplicó Cofa por Cofa,y produxo quadrado,- 
que es la fegunda dignidad, cuyo exponente es el 2. y eíle es el fe- 
gundo termino de la geometrica progrefsion. Semejantemente fe 
multiplicó defpues quadrado por quadradó,y produxo quadrado de 

, quadrado,que quiere dczir dos vezes quadrado,que es la quarta dig­
nidad, cu):o expolíete es el 4..y es el tercer termino de la dupla con­
tinua propordon;y finalmente fe multiplicó quadrado de qüadradó, 
por quadrado de quadrado, y  produxo quadrado de quadrado de 
quadrado, lo qual quiere dezir tres vezes quadrado,que es la orlava’

dig-
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idignidad, cuyoexponente cselS.quarto termino de dicha- dupla 
o 3ntinuaprogrdà.on,endonde iè hailò la linea comeniuiatriz del 
quadrante.
Cofa. q. qq. qqq. Dignidades aiccndentes en dupla proporción.

I. 2. 4. S-Exponent.de las dignid.alcend.en dup.proporcion, 
1. 2 . 5 .  4 - Ord.progrefsiv. nat.de los term.de los exponentes.

Con elle real fundamento que la comenfùratriz del quadrante 
cae en la odava dignidad, quarto termino de fu dupla continua pro- 
greision, fe hallarán con todo el rigor todas las comeniùratrices de 
qualquier arco dentro del quadrante..

Y  porque las virtudes intrinlecas de los exponentes, ò denomi­
naciones de las dignidades, y fus términos progreísivos,afcendentes, 
y del^cndcntes, y en particular en eftas operaciones, para hallar las 
medíales,y bimedias, no fon de poca coníideracíon,como à fu tiem­
po, con lo demás de que íe neceísitare para las dos medias en conti­
nua proporcion,y Quadratura del circulo,mediante el favor de Dios 
demonlíraré ypues por aora dexando efto á la coníideracion, y exa­
men délos dottos, y peritos Proteílbres, folo me elì:recharè,con la 
prevedad que pudiere,á las operacíones,y demonftraciones de las re­
feridas comenluratriccs,para la foluclon de la Trifeccion delAngulo,

Y  afsi riendo ya demoñradp, que la comenfuratríz del arco del 
quadrante termina en la odiava dignidad, fe ve claramente,quc que­
riendo defeender á los arcos menores de é l , fu principio radical de* 
be íér la miíma odiava dignidad, quarto termino de fu dupla conti­
nua geometrica progreísioa, que en la defcenfion,riédo el primero, 
ferá eñe en quien fe eílabiecerán todas las comenfuratr ices de qual-

giier arco dentro del mirino quadrante, como fe demoft rara.
 ̂ignidades defeendentes en fu dupla proporción------- qqq. qq. q. c.

Exponent.de las dignid. defeend. en rii dupla proporc. 8 . 4. 2. i .  
Ordim.progreísiv.nat.dclostermin.delosexponent. i .  2. 3.4.

Gon lo qual,afsi como para hallar la comenriiratriz del quadran­
te, la Operación afeendía cónproporción dupla, que es como 2. a i .  
aCsI-aora permutándolas opataciones para los arcos menores, los 
quales defcíeudeni esprecifo, que también las denominaciones,ò los 
exponentes de lás; dignidades fe permuten , el antecedente enfubfe- 
quente; y afsi efta proporción viene à fer fub dupla, como i . á 2.que 
es la mifma comparación,que la dc4. à 8. y porque la odiava digni­
dad, en que terrfiína la comenfuratriz dei quadrante,es el quarto ter­
mino de la progeeísion de fu exponente, afti aquí por los arcos me­
nores (como fe ha dicho) ferá primer termino de la denominación 
d eiü  expotcstcfluego d  efttfakscet las operadones de todos los ar­

cos
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eos menores dentro del qtiadrantc, conliñe en fsber feilhr ]a co -
itenfiu-amz de la oüavü parte cid miíino.

Pai a hallar la comenfuratriz de la o¿tava parte, del nnadrantc, fe 
debe coníiderar la propordon que tiene eforden proí^rcísivo delex- 
ponepte con fu rubícquente, la qual ítendo como 4. á 8. íc  dividirá

el antecedente por el fubíequeute el quocíente,que es ~  ferá la raíz
8 •

funciamenta!,de donde fe faca la denominación de la proporción fub 
Qupla .aoraobicrvaido la refericia proporción, fe tomará la mitad 
del nombrauoi  ̂y  Miad del denombrador,y id tendrán dos quattos

y aisí tomando del arco de vna odava parte del quadrante,.—»• ^

fera d.vtd.do eílc arco en tres porciones de arcos, en la forma referí- 
■ na,cuyas cuerdas juntas darán la comeníuratriz de vna oftava parte 
del quadrante, que es lo que íe debia hallarv 

, C O R O  L L ^ K I O .
D b  efeo !e. infiere, que queriendo hallar la comenfuratriz de qnaÍ- 

qmer arco , no mayor de la oüava parte del arco del quadran- 
te ( epc es la guia fiel de todos los demás arcos, como lo deraonftra- 
íc  j íedividu-a aquel arco endos partes iguales, y vna de citas tam- 
bieme cUvidira en dos partes iguales,lastrcs cuerdas de eílos tres ar­

cos juntas por la línea reíta, eíla quedará formada de _  del

arco, no mayor de vna odava parte del quadrante,  y fa á  coiModo 
el rigor la comeníuratriz de aquel arco dado.

Y porque no me dígan, que todo lo referido es vn dífeurfo fun- 
 ̂ demoflraciones, pues no es tan fácil lo que

trabado el 
operaciones; y aunque 5 inteligentes comprehender por ü mifmos la

u iz  de Citas tan organizadas proporciones, fin explayarme fobre cf-
dicho ,efpero mediante el favor de Dios de- 

^  con mayor claridad en la obra mayor que te-
obftante para que fea generalmente, y de todos co­

con í   ̂verdad defeada, quiero aquí demonftrarlas,
aaqucllas incontrovertibles demonftraciones de las doarinastri-

go-
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goBometricas, que (como tengo dicho) fon las piedras del toque de' 
k s  feiencias Mathematicas, y vnicas cneftas operaciones, pues en 
ellas fe trata de medir los ángulos.
SE DEM/ESTFi,A TGR i j s  DOCTBJNrJS TRIGONOMETRICAS L A  

fiel, yvsrd(idera falucionde latrifccdondel ángulo,  por las linens 
eqmenfuratrices. Cap. 6 .

Siendo ya notorio, que la odiava parte del quadrante es el arco de 
11 .grados, y 15. min. como qualquiera lo puede con facilidad 

hallar geometricamente, y reconocer fu mas, ò  fu menos con eñe 
real fundamento fe conftruirá , y demonftrará eílc Problema,por d  
qual primero fe halla la linea comenfuratriz, y defpues fe haze la tri- 
feccion del ángulo.
. Sea dado el arco A  C (lamina B, fíg. 2.) de 11 ,grados,y 1 5 -min. 

odiava parte del arco de po.grados,del qual le debe hallar la comen- 
foratriz.

Conftrudon por líneas. Porla 30. del 3. ie divide cl arco A  C  
en dos partes iguales en el punto P,y afsimifmo fe divide el arco P C  
(mitad del referido arco A  C) en dos partes iguales en el punto E, y 
fe tiran las cuerdas A  P, P E , E C (que por no embaracar la figura 
dem5ftrativa,con lineas tan cortas,fe fuponen corridas) defpues alar- 
giiefe la’cuérda A  C del arco de 1 1. grados, y t 5.min. àzia el punto 
O5 de fuerte, que A  O fea igual à las tres cuerdas A  P, P E, E C, di­
go que la reda A O, ferá con todo rigor la comcníüratriz del arco 
dado A C , la qual dividida en tres partes iguales, también dividirá el 
arco dado A  C  en las mifraas 3. partes iguales, y con la mifma dif- 
taueia.

Demonílracion. Corrafe de el extremo del ángulo B al punto P 
la recia B P, y confiderefe el triangulo Ííbfcclcs A  B P , del qual el 
ángulo A  B P,fíendo ópueftoial arco A  P,que por la cqnftrucion es 
la imitaci de la oáava parte del arco del quadrante, fetà dicho arco 
A  P de 5. grados, 37. min.y 30. fcgundos,y por la 32, del i . los án­
gulos B A  P, B P Á , ¡untos ferán de 174. grados, 22. min. y 30. fe- 
güdos,y por la 5.del mifmo,cada vno deellosferá de Sy.grados, 1 1. 
min. y j  5. fegundos; y afsi deltiiangulG A  B P, tencnios conocidos 
los ángulos A B P, y A  P B, y femejantemente el lado A  B, el qual 
fe Im conRituido de 7. partes, con lo qual fe dirà por las doftrin^ 
trigonomctricasjafsi como el feno de! ángulo A  P B aliado A B,afsi 
el feno del ángulo A  B'P al lado AP,y obrando fegun los preceptosj

• 6S6120 4.,
fe hallará el lado À  ?  de partes -— — — de 'vn entero.

9PS7P54* Apra
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A  ora nuevamente ürefe del extremo del ángulo B al punto E la 

refta BE, y confiderefe el triangulo Ifofceics PBE, del qual ei ángu­
lo PBEjfiendo opuefto al arco EP,que por la conftrucion es la mitad 
del arco CP, el qual fue demoftrado de 5 .grados, 3 7. min. y 30. fe- 
gundos.ferà pues clareo PE,ò el ángulo EBP de a. grados^+s. min, 
y 45 .fegùdos, y afsi los dos ángulos BEP,BPE juntos feràn 177.gra­
dos, 11 . min. y 1 5. fegundos; y por lo coHÍjguiente, cada vno de los 
dos feràn de 8 S. grados, 3 5 • 3 7* fegundos ,730.  tercios, y afsi
del triangulo PBE fon conocidos los ángulos E BP, PEB, y el lado 
BP, que íiendo igual al lado B A , fera también de 7. partes. Con lo 
qual fe dirà por las doíirinas trigonométricas, afsi como el feno del 
ángulo BEP al lado B P , afsl el feno del ángulo EBP al lado PE > y

3434739..
obrando fegun las reglas, fera el lado P E ------------ de entero?
y porque la cuerda EC por eonftrudon,. es (9996987.) igual à la 
cuerda P E , por ello le debe doblar el lado hallado P E , y fe tendrá 

6869478.
----- los quales juntos con el lado AP (que arriba ha fido ha-̂

(S9969S7.) liado) lo agregado ferá vna parte,y los qucbrad.q figue 
173d3951165762.

— — ----------------que fera el valor de la reára A O  comenfura-
(99849446294^98.) friz del arco AC,o£tava parte del arco de 90.

45734465820120. ■ ' (
grados, cuya tercer-a par te A lie rà — :— —̂ -»--r— :— .la qual debe 
1er cuerda,y medida de la tercera (9984944629459S.)parte del ai¿ 
co dado A C  de 1 1 .grados,y 1 5 .rain, oáava parte del arco del qua, 
dranteiv afsi en virtud de la hallada AI, tercera parte dé la comeñfu*: 
ratrizdelarcoAC, fe hadé hallar el ángulo ABI, fer también ter- 
eerá parte del arco dado AC7I0 qual demonílrarc enla forma fii: 
guíente. - ■ '
- Para demodftrar,que la A I es cuerda de la tercera parte del arco 

'AC,tirefe por el punto I la refla BIN, y confidereie el triagulo ABÍ' 
del qual el ángulo IAB,es el rnifino que el ángulo CABjfiéndo^uel 
el ángulo ABC por coñíltucion de i i.grados,y 1 5.min. ferà (por lo 
que muchas vezes téngo demonftrado) el ángulo CA B  de 84, efa- 
dos,22.min.y 30.fegundos, y  del mifmo valor fera el ángulo lÁB; y 
afsiel triangulo AßTtenemo,s conocidos los lados AB, Al,y elan^ma 
lo lA B  cofíteiüdo de.'dichos'kdos,-Con I0 qual por las dodrlnas trie 
gonometricas, fe dirà afsi como la fuma de los do,s-lados AB, Al-àla 
diferencia de los mifinos, aísi la tangente de la mitad de la fuma de 
ios dos ángulos opueftos à los referidos lados (que ferá de 47,'gra- 
• - G dosj
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slos,4S.;min. y 45. feguKdos) à la tangaite de la diferencia de viio, y 
•Otraangulo de.ia uaitad de la fuir.a de los mifmos .̂y obrando fcgun 
:los preceptos,.darà 9678079. qtie corrdponde á la tangeuLe de '44. 
gradosj 3.. min. 745.  fegnndos (y algunos tercios, que pon razón de 
fer ias lincas incomcnfurablcs,,! c quitan iìnelcrupulo, y fi alguno lo 

.tuviere , le fatisfarè en todo lo que dudare ) yieftos. refiados de la 
mitad de la fuma de los ángulos referidos, que es de 47. grados, 48. 
min. y 45. fegundos, quedará el reí id uo de 3. grados, y 45. min. que 
ferá el valor del ángulo ABI opuefto al lado AI, tercera; parte de la 
comenfuratriz A O , y femciantemcntc.fiendo el dicho ángulo ABI, 
op.uc'fio alarcoAN /erá dicho arco también de 3.grados,y 45.11110» 
que es la tercera partedel arco dado AGdq I I .  grados,y 1 5. min.,y 
afsi queda dcmonflTado,que laAI,como tercera parte de la linea co­
men* uratriz A Ojièrà la verdadera medida dél.arco AN,te.rcera par­
te de! arco dado A C , odiava parte del quadrante 3 y tanibien queda 
.denionftrado,que la AO,es la verdadera comenfurafriz del arco da-' 
do A C , que era lo que fe avia de coiiftruir, y denionfirar. Con que fe 
tiene hallado el modo,corno Je dehe tirar aquella recia ClG,con aquel arte, que 
FI, FG fan iguales,que dexó Caramuel de enfeñamos,qHeel T.Zaragoza defeó 
huvieffequien lahallaJfe,comoyo referí en lo eferito de d eió g i,
en-la pag. 1.
 ̂ . C O K O L L ^ K I O .  I.
j])E lo qual refulta,,.que latercefa parte hallada del arco de 11 . gra- 
- dos,y 15.miii.fi íe doblareíbbreel árcoidarála tercera parte del 

arco de 22, grados, y 30» min. y  fi fcquadruplicare, darà la tercera 
parte del arco de 4 5, .grados,y finalmente fi fe o¿lupligare,dará la ter­
cera parte del arco de todo el quadrante.

Ù O K O L L A & 1 0  II. : .... . _
SEmeiantcmente dé.efto proGC(^,qüc*todó§:lps.ar,epsjiienores-d§ 

I i.grados,y 15.m'ii. oflava parte del arco del quadrante, dividi­
do por niitad,y vna de ellas también di vidida por .mitad las tres cuer­
das de ellos,tres arcos juntas ppr litica, reílá, forman la comeníura-. 
triz del arco dado..

C O K O L L . A K I O  U L
jY  Afsi todos los arcos mayores de 45 .grados, hafta los 90. inclufí-i 

ve,diYididos enochopartes{guales,yhallando(comoqueda di­
cho) la comenfuratriz de vna oélava parte de él,la tercera parte.de 
ella comeníurattiz oélupHcada Cobre él arco d a d o darà la tercera 
parte de aquel arco..

Y  también todos los arcos mayores de 2 2 grados,y 3̂ Qiiiiin.hali# 
ta los de 45., inclufive*diVMdós;en 4.pactcs.iguales,ydiaUandokcoi 

' ' , ' mea-
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mcnRiratriz de vna quarta parte del, la tercera parte de efta comen- 
firratriz, quadruplicada fobre eiarco dado  ̂darà la tercera parte do 
aquelarco.

Finalmente todos los arcos mayores de. r i .  grados,y ,15. minim 
hafta los de a i.  gcadbs» y  30. min. inclulìye, divididos en dos partes 
iguales, y cornei mifmo metodo hallada la cómeníuratciz deyna de 
las dos partes de él,la tercera parte de efta comenfuratriz doblada íb- 
bre el arco dado,dará la tercera parte de aquel arco,

. . . . : € O ,R Q ll.^ iR J 0 LV.
mifmo, y enlamifraa forma fe puede obrar en el arcoide'5o. 

grados,progreísíyamcnte afGendicndo,. y defeendiendo, como fe 
ha pradtícado en el referido.ácco de po.grados del quadrante.

SOLVCION DÉ TRISDÉCJON DDL ,AÑGVLO, TaR.A LOS 
> . ' que frierenmerantenteprácticos. Cap.j.

A  Viendo íatisfecho à todos los fdentificos^con la theorica , ferá 
razón también dar gufto à los meramente pra(ftícos,los quales 

aunque con cuydado,y aplicaciónobrallen,con el compás,no obftate 
pudieran hallarfc embaraqados con las didíjohes tan corras de los ar- 
cos,y en lugar de feries de provechodes caufaria confufion>y‘ afsi pa--.. 
rada limpie pradticá, fin efcrupulo fe íes puede permitir el obrar en lá- 
forma figuiente.

• -Queriendo triíecar qualquícr arco menor de 45, grados, quiero 
dezir de la mitad del arco del quadrante y fe dividirá eíle arco en la 
mifma manera, que fe liizo con el arco de la odava parte del qua­
drante j pero fe dividirá-el arco dado menor de la mitad del arco del 
cuadrante en dosípartés ígualés,vm de las quales le dividirá también- 
en dos pafctèsiguàlesìy^alsifefàn Eres porcienes de arcos,cnyaS'Cueib  ̂
das )Untaspor lineá-ré<fta, formará la comenfuratriz'de aquel arco, 
etiyatcrcera parte ferá la cuerdade la téteera parte-del arco dado, y 
dividirá dicho arco en tres partes iguales.
. Para el arco de 4 5 . graaos,fu tercera parte fe halla en fu hypote 

fís, como fe ha referido en cftc tratado en la pag.44.§. 2.
Para la trifeccion de todos los arcos mayores de 45. grado3,haf. 

ta lo de 9cs*-fe dlvídirá el arco por la mitad-iy hallando ía co nenfura-- 
triz de vna mítád.la terüera parte de eftàèómèiifùratriz d-oblada-'fo- • 
bre el arco dadoidaràk-tercerapatte de aquel arco dado.
- ■ ■ Y  afsipor efpectát-'graGia de Díos,feriéné refuelta, y demoftrada 

con rodo ei rigor qnefe pMeila folución de la trife.ccioú del ángulo, 
tandefeada,de la qríal-noíblolosTiieoricoSjyerpecuIativosPro&f- 
fbresj pero también los meramente pra'dicos pbdtán aprovecíTárfe 
€bntodáfaGilidad,y gQzatdedia.- - -

. Q z  05 -



DEL
ó B sm r ^ cio m s q v e  d e e e n  iia z e k  io s  tw fesso k m s .C ì̂ .^ì.

GO Ñ  efpecial cuy dado deben aqui atender los Profcílbres en- 
■ confiderai- la folucion de los dos referidos Problemas, en que 
fe encierra la fuerza virtual de las medíales, ybimediales, lasquales 

hafta aora (como repetidas vezes tengo advertido) ningimp las ha 
Gonfiderado con eftc fin, y también deben obfervar los efectos, que 
producen las continuas progrcfsiones geométricas de la denomina­
ción, Ò fean exponentes de las dignidades, con aquellas de füs orde- 
nes^y fus ]^,&c, pues fé reglan los arcosraenores del quadrante enf 
k  afcenfion,doblando,quadmplÍGando^y octopllcando,regun la qua- 
íidad de los arcos,que fon dados,y en la defeenfion el contrario, y les 
alléguro no les fera inútil ella obfervacion,pues fin cite con-el mien­
to no fon de provecho alguno las refoluciones analiéticas en cite ge­
nero de operaciones^

' f  ampoGopuedo exoifar el advertir en elle íugar,que fobre aver 
llegado algunas perfonas,que fi.bicn hazian particular eílimacion de 
la folucion de mis dos- Problemas referidos,!!!!, embargo no les pare­
cían (entonces) que házian al cafo para la trifeccion de toáoslos ar- 
cos,y que para efto avia yo de aver examinado la Cubtilifsíma opera­
ción del Cartefio,por medio de la figura Parabólica.

Refpondi à efta Objeccion ,  que en mèdio de aver aprobado di­
chos feñores la foludoii de misdos Probléraas,me daban ocafíon de 
perfuadirme à que no los avian entendido fiándamentalmente ,  pues 
el averme cí ,ado la fubtilífsima operación del Cartefio, por medio 
de la parabolica, fin entrar en demonftraeiort alguna, como también 
el dezir, que la folucion de mis dosProbíemas, no era del cafo para 
íá trifeccion de los demás arcos, me motibayá el creer, que no avian 
penetrado bien mis opcraeipi^s, y que afsi les fuplicavaíé dignaflén 
de nuevo de obfervarlas con mas atención, y cuydádoiyfque deípues, 
pallándo a alguna clemcftraGÍon,me citafién entonccs4a delCartefio. 

S cofa muy notoria, que Renato Cartefio, fue fugeto fingularifsi- 
mo por fu dodlrina tan bien fundadas Y  nadie niega, que fus opera­

ciones parabólicas no mctGcen la eftimacion que han logrado : pero 
que co:̂  eftas fe pueda con toda feguridad confeguir él fruto de la fo-. 
Jucion de la triíeccion del ángulo, como de los' demás Problemas no 
refueltoSi es lo que duda la cortedad de mi entendimiento, y no pe­
netra mí difeurfo; porque conccdiéhdoles,quc laoperacion del Car-, 
tefio aya fido enteramehte,y con todo rigor demoftrada (aun quam 
do no fiieflé) no por efto fe puede en efte eáfo praótícar con aquel 
figor que pide la íácultad la conftru<áQfi4e,la parabola, m;hallar por.
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líneas pordones de aquellas ^/egun laequilacion, qiiefe debe hazeí?- 
c-n ios ángulos diverfos,pues efto no folo no es tan pratlicable poír lo-, 

común, pero también por los Profcflbrcs mifmos, aüque féan ebnCil- 
niados en la anali rhica, y fceciones cónicas ; y  para qúc fe reconozca: ' 
fi efto es verdad, conftmya qualquier perfona defapafsionada vna fi­
gura parabolica por niedio de la qual fe huvieüc de rrifecar qualquie« 
ángulo agudo,y tome aquellas partes,regun la djípofidon de la igua  ̂
ladon, y edíerve àque termino viene la operadon:,qué, con efto ha-: 
liará con evidencia la diferencia que ay en femejantes operadonpsí, 
entre el demonftrar vna operación que nace por íli propria hypotc- 
fis, como es la trifecdon del quadrante, que al conftmir, y demonfi 
trar otras diver faSiaan del mífmo genero;y afsi io que fe puededezir,- 
que fi fe baviera podidoexecutar la operación del Cartefio,no fe di- 
xei-a,que hafta aora efteProblema no ha fido refuclto,corao los mifi 
mos fi^etos, que me han dado motivo con efta operadony también 
lo confielían j y dexando para otro tiempo lo demás ,quc fobre efto 
pudiera' dezir,y demonftrar, me remito por aora à lo que dízc Arif-' 
toteles en el fegundo iib. de fu MeraphifícatQue cntanto es loable,, 
è inmortal la eÍpeculacíon de las cofas, en quanto demonftrándo la 
verdad de las operadonesjfe pueda delpucs exeeutar, y conducir ac­
tualmente al fin,lo que-fe ha defeubierto con la efpeculátiva.Que ca- 
qio dize Marco Tulio, en d  primero de o ffic ijsroda la alabanza de; 
ía virtud confiftc en las obras#

. P>El HEET.AGONÚ Ké GVI,M. Cap. p.
L a  foíutíon que di, afsi del heptágono, comò de todos íos Polí­

gonos de lados impares,.citava cotliprehendida ene! mífma 
artificio,que he manifeftado, y demonftrado en las comenfuratrices 
dé los arcos menores,de la qual no aviendo hablado palabra mis ad- 
verfarios, refervo para otra oeafíon la llave de efte Arcano,; por via 
de las comenfuratrices#

Pero ya que pues fe habla del heptágono regular, no puedo de- 
xar de dczir,con.TO cafualmcnte llegó à misanános vn tratado del M. 
R.V. Maeftro Fray Ignacio Muno' ŷCathedraticoproprietario de Mathematica 
déla Real Vniverfidad de México,¡obré'la cónflfMCionyy detáonffracio'ngeomc-̂  
trica del triangulo ífofeeks preprio del heptágono regular ,-y defcripcion de la 
’n/ifina ¡igura,elíiíiales enla ¡orma fíguieme.-

HETTMGOm m i  TMERíE MVUZ.Cap.iQ'.- 
’ STE ReverendifsimoPadre,y digntfsimoProfeflóf(qüC fue) 

pretende aver fundado gcojnctrieamettte /nhypotefispara lá
fo-r



fpìució de la formaqpp d l̂ ll̂ pBog<;>iiOjen.v.n triai3gul^ 
prio del heptagoiio,régu!ax,en:qjuc cada yno de ìos dos ángulos en< 
la baia, es triple del ángulo vertical, y Ip conílruye, y denaueftca por 
là fig. í .  lamina C. Pero el fundamento de eáa hypotefísjconfiftc ;cn 
íubítancia en los :triangulos A B D , A D C , que ftjrman el trianguío 
Ifpfcélés A B C , pues no fon del cafo la formación de los paralelos . 
grammosicoR los quales el Author creía demonftrar, que la A C  era 
igual a la CD , lo que en la realidad no ha demoílrado, como lo haré 
.ver con toda claridad.. -

'  , CONSTáVCION d e l  T.ADKE MfnOZ.
J-JAgafe el triangulo Ifofeeles ABD; (lamin.C.figur.i.) de fuerte,qne la 

bafa AB, tenga 5). partes iguales, y cada vno de los lados AD, BD, , 
tenga j .  partes i,guales,como AB...Continucfe el lado BD;de fuerce,que 
DC.cenga 4. de dichas parres iguales, y es toda la tedia compuelta BG' 
dg 9. partes ¡guales,como A B,juntcfe A como C. Y porque el triangu­
lo-total .ABC,ciehe los dos lados AB,BG iguales entre fopor la conftnic- 
cipi},es triangulo.lfpfcelesjcorao cambien fu triangulo parcial ADB (de~ 
fih.Z4..prm,).

_ -Continua d  Padre Muñoz conios fíguientes.
Además delto,el ouo triangulo parcial ACD , fobre la bafa conoci­

da a D y.partes, tarrbien es Ifoíceles,qee cada vno de fus dos lados DC, 
A C , es de 4. partes iguales. Es el lado DC conocido de 4, partes iguales 
{por iaconflrucion) y es fu igualdotro lado AD.Efta vitima propoíieion ' 
es la dificukofa, y es I4 radical della conftruccion,y fe demucílra de dos 
modos euda forma íiguiente.

DíMoiNTRAGiOít I Primeramenre por el punto conixíido D, tirefc.
k fecla  DEiguál, y paralela a la reda conocida AC, Jonrt fr clpuóro C  - 
con.E.y porque AC,DE fon paralelas iguales,por la coi. (l ruccion.tarrt-- 
b̂ en las-dos recias ,.qqe las vnen AD, CE, íun entre fi paralelas iguales 
{forU pi.prm.) Y el quadrilatero ÀDÉC, es paralelo grammo{ífe/»ff. 
^¿.prim.) Y fu,diametro conocido DC de 4. partes iguales,le divide en 
dqs ci:iai;igu-!os.,ADC,CED, de angulos,y lados homplogos iguales (por

Fuera deíl'oe|dado AD, partafe,pot medio en c'l punto F; y aC'imif- 
15:0 el lado CE por mc.4io cn,el pprito.G{por/a io,ífe/'/?rrá.) juncefe el 
puntoF cohG.y ¿1 puntò D con G,y C con F,y lyn.iguales entre lì,y pa- 
rclclas las tres retías AC, FG, D 3 (porla 3 3. prim.) porque juntan las 
parale'as igiiidesvAF, CG , FD̂ ^̂ Êpor 1% conftrodon. Y por la mifma 
ragon fon iguales,»/ paralelas entre ñ las dos redas FC,DG,porque jun- 

U/ítlos paralelas ¡galles EDji.C(5jtPP U ccíftrjicion. Y el quadrll t o 
xb  "  ̂ Ff>CG,

'54
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B D C G . e i  p s r i lc lo g r s m m o  {defmc. ¡í.fr im .)  Y  fu s a n g ll lc s  j » l ,d o s  

opM cftps io n  ig u a le s ,y e l d ia m e cro  D C ; y  a fs im ifm o  ĉ l d ia m e ttG -F G ^ ca i 

da q u a l d iv id e  elTe p a r a le lo g r a m m o  en  d o s p a rtès is o a lc s  (p o r &  ?i£ -• 
prim) : ' ■ '
'  A d e m a s  d e l lo  ert el tr ia n g u lo  A D C ,  p o r q u e  la  r e c ia  F G ,, cs  p a r a lc là  
a la  b a ia  A C » y  c o rta  p o r  m e c ió  en F  al la d o  fi D ,p o r  la  con ftruÉ reion , t a i

b ie »  c o r ta  p o r  m e d io  en  R  al la d o  d ia m e tra l C b  (por7i? 2 . / m . ) r  

V lt ir a a m e n te  e n lo s  ti ia n g u lo s  p a r c ia le s  F D G ,  C F D  d e l d ic h o  pa.»
ralelogrammo^porque los dos Jados FC, DG,íon paralelos iguales con- 
ijapu.eftus, y el la h, FR es igual al lado G R , mirades de la bala FG,y el 
ángulo CFR, es igual à fu ángulo a'terno DGR. Y aísitnifmo el ángulo 
, i.-Uííil ac íü angirio alterco GDR entre lasdos paralelas opueftas 

FG, d G {for /u 29. prim. )' y el ángulo FRC, es igual à fu vertical DRG 
(ppr/c I y c: t iaugnlo FRD,es común à los dos triángulos par-
CU c.' FjjG,liFG I Legr(por ¡a 4 .J  por la -z6 ,prính) eíles dos triángulos 
en los ángulos,)' lados bomologes,j en la bdas DC,FG,fon totalmente 
igu .les. Siendo pues la reéta DC de 4. parces iguales ,  por la ccnílruc- 
don,luego (ii igual FG,por lo demonftrado,y la igual,y paralela de ella 
A^,cada- lal tiene 4. partes íguales,romo DC {porelaxiom,i.y

Y fin amente porque en ci triangulo parcial ACD, la bala AD tie­
ne f .  partes íguales,y el lado DC'tienc 4,de elFas pactes^por la Cf'nílruc- 
cion,y ei lado AC tiene otras 4. de ellas p-rres iguales, por lo demonf- 
trado. Luego el dicho triangulo pardal / CD,es triangulo líofce'es {jpov 
l^ü:pn. i¿ .̂prtm.')c^uc es lapropoficiondificukofa, y radical de nueitra 
conílruccion,que le debía demonílrar..

D e m o n s t r a c i o n  l l . d e  eflamifrnapropo(ícíon '^ns\p3.xa\c\ogtAmm 
nao A D E C ,  p o r  la  c o n ílm c c io n , d iv id id o  e l la d o  A D  p o r  m e d io  en F^ j  
a ís im ifm o  íu la d o  p a ra le lo  ig u a l C E ,  d iv id o  p o r  m e d io  en  G ,t i r a n d o  la 
rc«aa F G ,  es ig u a l ,  y p a ra le la  i  la s  d o s  re ó la s  p a ra le la s  A C ,  D E  {por la 
^l.pnm.) p o r q o e v n c n  las  p a ra le la s  ig u a le s  A F ,  C G ,  F D ,  G E ,  m ita d e s  

d e  las d o s  p a r a le la s  ig u a le s  A D  j C É  p o r  la  c o n ílr u c c io n ’.

A d e m a s  d e l le  ,  d e fd e  lo s  d o s  p u n to s  c o n o c id o s  D F ,  Icva n re n fe  la s  
d o s  p e r p e n d ic u la r e s D G , ÍF C ,fo b re  la  te d ia  A D , y la s  d o s  r e é la s  D G , F G  
fo n  en tre  fi ig u a le s  ,  y p a r a le la s ,  p o r q u e  fo n  p e rp e n d ic u la r e s  e n tre  la s  

d o s  p a ra le la s  A D , C E , y  lo s  q u a tr o  á n g u lo s  F C G , D G C , G C F ,  C F D ,f o n ;  

r e é to s  ig u a le s  {por e/axiom. T 2,y por ía 2g.prím.) Y  p o rq u e  las  d o s  r e c ­

tas F D ,  C G  p o r la  c o n ftr u c c io n ,fb n  m ita d e s  d e  las  d o s  p a ra le la s  ig u a le s  

A D ,  C E ,y  las dos p e rp e n d ic u la r e s  ig u a le s  F C , D G  fa le n  d é  lo s  d o s  p u n ­
to s  e x t r e m o s F D  p o r la  c o n ílr u e c io n , ta m b ié n  paffan  p o r  lo s  d o s  p u n to s  

e x tre m o s  C G  d e  la  rcd la  C G  ig n a ly y  p a r á le la  c o n tra p u e fta  a  la  r c d la  F 0  
{porla2 9 iyporjai^,prm,y.^ ■

- VltG
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VUimíunente los dos angulas FDG, CFD, fon redos igftales.por k  

conftruccion, y I®s dos lados DG, CF ion igiuics paralelos contrapuef- 
itos, y el lado FD.j es ladoGO-nun, luego en los dos triángulos redangu- 
los1̂ DG,CFD,las dos bafas FG,DG/on entre íi iguales {por la 
Riendo pues DC de 4 .partes igualf;s,por la eonftruccion:,tábicn (u igual 

^FC,y fu paralela igualAC^por lo demonftrado,cada qual tiene 4 .partes 
iguales,como DC {por el amm, l .)  Y porque los dos lados DC,AC,ca­
da qual es de 4.partes entre fi iguales, por lo demonltrado,el triangulo 
p ico  es Ifofcelcs {defin. z^.prim.) que es lo que fe debía demonftrar. 
T¿Ó  ay duda, que la invención es digna-de alguna alabanza, afsi por 

 ̂ ácercarfe mucho a la vci'dad,como por la facilidad, que puede te­
ner qualquiera en executarla: pero no por elfo el P. Muñoz debía 
quexarfe del aeverendifsimo Padre lofeph Zarago^aMe la Compa­
ñía de lefusipor averie demoftrado, que era faifa, fegun requiere e l ' 
rigor de la facultad,ni íuvo razón en dezir contra él (pag. i o. §. 1. )IaJ 
liguicntes palabras.

Lo fcgwido infiero,({US eldicho T.Zaragofa,amujne fe  tenia por oráculo de 
la geometría tampoco cor/prehendib, ni raflreo el fecretG,que encierra el dicho 
triangulo total .ABC, y que para el examen de dicho triangulo parcial ,ACD,fie 
•palió de vn medio inútil,como fon los números de las tablas de losfenos,& c.

Perdóneme el P.Muñoz fi digo que tiene poca razon,pues fí que­
ría quexarfe del P. Zarago^a,y condenar como inútiles los números 
de las tablas de los fenos, debía primeramente demonftrar en forma 
las razones que tenia que alegar para fu dcfeiifa, y deípucs dezir lo 
que le parecieílé^porque picarle a vno íiu demonftracion antccedcn- 
re,y prueba bien íündada,qualquiera lo puede hazcr,fi cierra los ojos 
á fu proprio interés, pero no fi mira por fu punto: pues en el examen 
dé los hombres do£tos,é inteligentes (obrando en la forma referida)' 
quedan nyuy lexps de acreditar fus opcraciones,pucs ferviran folo de. 
defeubrir la parsion.con que han obrado;y para juílificació de lo que 
digo, quiero robre efto poner aquí la demonftracion que ofrece a l 
curiofo la cortedad de mi talento.
p  L P.Zaragoca,como dígnifsiniOjy dodirámoProfcíror,que fiie de 

, ■ elkfacultad,aviendo defeubierto con evidéda el error de la ope­
ración referida dclP.Muñoz,quiíb fundamentalmente,y con las ver­
daderas doctrinas trigonométricas demonftrarlauio-porque el dicho 
Padre no fuellé vn grande Analítico, y mayor Geómetra, como lo 
ipanifieftan íus obras dignamente aplaudidas, pero porque en feme- 
jantes operaciones de folucion de ángulos, las dodrinas trigonomé­
tricas fon vnicaraente aquellas,que apuran la verdad,y de la fciitenda 
de ellas no ay apcladon. De fueíte,que el P. Zaragoza,aviendo de- ,

monf-
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iiionilrado en forma el error rcfcriclo,no le iìrve al P.Muñoz dezir, ' 
que los números de las tablas de los fenos fon inutiiesi porque es ha- 
zcr difcurfos en el ayrc,y no fundar en razoiiyy demófti: ación lo que 
fe dizC5 y para que fe reconozca cfì;a-\'crdad con evidencia  ̂yo la dc- 
monftraréjfio Tolo con las legitimas doctrinas trigonométricas,pero 
también con la mifma demoífracion geometrica,que elP.Muñoz ha 
pretendido exccutarlo.
Q'Vierc el P.Muñoz,que el examen deefta operación fiiya dependa 
^  vnicamente de la cantidad continua,y no de la cantidad diferetaj • 
Quando no folo fu referida operación depende de cfta (como lo dc~ 
ñionftraré en fu lugar) pero aun la ca¡r:idad difcrcta es aquella, que 
como principio,y madre de las diícipünas Mathematicas contribuye 
à fu intrinfeco valorípues es ya notorio, que todas lascólas, que fon 
naturalmente primeras vna vez que fe quitan, quitanfe también las 
conjuntassy de d io  fe íigue,quc fí fe quitan los números, de ios qua- 
ics nacen los f  riangulos,Quadrado5,yPoligones,y rodas las demás fi­
guras geométricas,fe quitan juntamente todas citas figuras,rupucíto 
que en qualquierafigura geometrica,fiempre fe halla d  numero que 
fe le aplicarPero quando no huvieflè,ò fe concedidrc,que no avTriji- 
guío, Ò qualquiera otra figura geometrica, no por cfto dexaria de. 
aver d  i .el 2. y el 4 .5¿c. porque la cflencia del numero no iKccfsita 
de las figuras gcomctricas,como citas necefsitan de él.De ílierte,quc 
es fubterfugio muy tenue dezir, que los números de las tablas dé los 
fenosfon inutiles:íi bien por otra parte no me adnairarla,de que ci P, 
Muñoz huviera adelantado efto, fí dando à luz cita operación la hu- 
vícüé fundado con algún artificio oculto, teniendo prompta la de- 
monítracion en contra, no folo en el cafo,quela demonltracion Tri- 
'gonometrica huviera fido tan extravagante, como la de dios íefio- 
resmis advcrfarios,á quienes he concluido con fus miCmas doctrinas 
l(como podrá ver d  curiofo en mi refpuefta de 2 .dcEnero de 16 9 2. ) 
pero auir quando huviera fido con las verdaderas doctrinas,como ha 
íido la dd P. Zaragoca (cuya inteligencia en eíta facultad es di gna, y  
vniverfalmcntc aplaudida) tenia obfigacion el P.Muñoz de defeubriV 
aquel artificio, y ,1o que tenia refervado, ù darfe por conduldo, pues 
contra vna verdaderai y legitima demonltracion trigonometrica,no 
fe puede arguir;y aisi el aver querido el P.Muñoz fuítenrar vn error 
demoílradbjfin vna demoítracionfundada en cetra, haudo vn error 
de peor calidad que el primero, pues éítasfon materias dernonítrari-

ia  demonítf arden la forma fíguiente.
H
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"CL P. Mimez fe acogió al amparádGla gcometriajCQn la.qiial íli-..

pone a\'cr dpmonUTadp fu operación. Y o aora con.ja niiírna c{e-. 
monüraré, cuc no ha demonfiraco cmranera a’guna, qué el trian-, 
«rulo-A-CP parcial (cciue él ¡c llamares Ííoícclcs; que es endendq 
coníiüe la íuerca de cfta operacipn fiiya )̂' cicípucs le denyoraiTAf-é el, 
error con las vcrdadcras-doClrinas trigonométricas,

Que la primera dcinonílracion del P.Muñoz fea inútil,,ella mif-, 
ma lo manifietta,pues fín alterar parte alguna de clla/c piKdc prete- 
der demonftrar con la mifma,quc .qualquier rriarigülo líe theles A EG 
(laniina C, ílg.4.) cada vno. de fuslacfos.lgpalcs A  É, jBQgqcda tcuep 
con la bafa Á C  qualquierapropordoii dupla .fexquiq,uinm j.quc vie­
ne a fer como 11 .a 5 ̂  y con ella eftabkcer. el triangulo Ifoítciea paLV 
cial ABD, cuya bafa AB fueííe de 11 . partes iguales, y los dos ikiós 
AD , BD, de feis partes cada vn o, y en,lo demás imitando él núiaió' 
método dql P. Muñoz, fe pudiera también dezir, que cfte triangulo 
Ifofceles íueííé proprio del heptágono, ílendo eño cvidqntcmxnte 
falíb,pues no ncceisita de otra dcmonílTacion,rino dela mi)ma cclP, 
Muñoz, como íé vec; y afsí no fe puede dczir,que el,P. Muñoz cu la

pad de eltaciemouitiac'ou iuyd,quj.>u pui tiLVFdnai. a xa la
quales bien curiofa, y  digna, de reparo, como lo podrá, rccoñoeer' 
quaiquiér hombre inteligente en.efla.íaGultad.

En la íegunda demonítracion pretended P.Mnñoz,quc fobred 
punto F ( fg .I .) el quai divide ellado A D  en dos partes iguales,/fe- 
mejantemente (obre el punto D, fe levanten las dos perpendiculares 
DG, FG,y dcfpucs de aver hecho ,vnaamplia dea3oníh-acion,dize: r  
porque i as. des reüas;ED,CG, por. Ja cißruqipn jen mitades de /as dos par alelas
iguales .AD.,CE,y las.dosper.peiTdieH¡arcs¿̂ îqles:FÍ\,liG,.falen.¿e. los. des puntos
extremes F, y D,por ía cotíjÍTuccion t03f^ en .p ^ a n  por íqs/düsjpiaaos. extremos 
C, y G de la retía CG igual, y paralela, contrap.uefla a la.reBa FÍO., Dc-fuerte, 
que pretende el.P.Muio?>que de la,vna conflrudon proceda laotra, 
y eftaíírya por dcrnonflradon de;aqudía,pucs quiere que la cóftruc- 
ciou,que haze de levantar en los puntosF,y D,fobre la reda AD las 
perpendiculares FC,DG, tambicnla DG aya de diyidü- por conftiiuc;̂  
dòn la CE en dos partes iguaíes en el punto G,y queFémeianrenáéix 
te la perpendicular FC aya depatíát por conftrucdon.ppr el punto, 
Cycxtremo de.la bafa .AG.:Si eiia; fe llama demonftracion,lo dexo-af 
juyzio,y confídcracion,nq ,digo deÉrofellorcs eruditos,pero de Quajr 
quier mediano Geometra,, • .
pErdöneme d  P.Muhoz; efta no es; demonítracion parahoinbre de
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'íiT capacida d , porque el levantar íbbre el punto D la perpendicular 
•DG, norefulta el que aya depaliár por elpüto G.dividiendo la GE 
•en dos'partes iguales;pues debia dcínonftrar, qiie levantándole 'fobte 
■ el punto D la perpendiculartoG.erta dividía el lado CE en dos'parres 
iguales en él'punto G, y fenaelantemente levantándole fc-bre la reeda 

• CE en el punto-C la perpendicular CF,eífa dividía el ladoAD en d-:)s 
parres iguales en el pirnro F,y en cít  ̂forma podia allegurar aver de- 
moníitado’íu Operado!i;,y no en la conformidad que lo ha ílipueílo, 
que ievantandofefobre elpunto DlapcrpendicularDG, palle eftá 
por el punto G, en el qual ha fído dividida por otra confttucdon la 
reda CEen dospartes igaales;pufes\Tfer eiloafsi/fepudicrapreten- 
der denionílrar-lo mifitia en la rcíerida ifigur. 4.en la q'ual fel trianvn- 
lo Ubíceles ABCdos dos lados'iguales AB, BC;cada vnO de eftol^s 
de 1 1  .paites,y la bata A C  es_mas de 4 .  partes, y las perpendiculares, 
aunque palian fuera de aquellos pantos,que pretende el P.Muñoz,no 
.obil;ante,regun la dcmoaltradon de dicho Padre,fe p-udicra denionf- 
trar el mifmo. Y  afsi queda concluido, que el dicho P. Miiñoz no loa 
demonllrado, ni ya podía demonílrar naas,en fu forma referida, que 
el triangulo A C Ó  era Itbrcdes,pues para demólfrárlo, fegun fu od- 
hion,era prccilb demonílrar primeramente,que los dos ladosAB,ÉC 
teiran cada vno proporción dupla refquiquarta con !a bata A C , y no 
allegurar Tolo por quererlo,que avia hallado la referida proporción, 
íin dernonílraria,pues ello no es mas que obrar con el adminicuío de 
folo compas,como por lo que demonílraré le conocerá.

D i^ elV M tm o - 7̂ {hablando contra el V.Zaragoca,jie la inutUidad de los 
fenos,pag. 10. Un, S.) porque m podia ignorar dicho Tadre, que muchifsi ms 
nunieros de las dichas tablas, no pitedeji Jer Mas que aproxÍMixcio7ies,tfortniefe 
reducen por las extraciones numerafss de rai:^s quadradas, qne michos 
ros no la tienen precifas en el ,Arithmetica, fino meramente aproxiraadas',pero 
la G^oTnetria fin dependencia ae la ,AritrnetKa,hallalas raines quadradas ^er— 
fectifsinias entre las lineas que fon entre p, ineomsí furables. ^

Elle modo Cíe dÍLCurrir, y cíe hablar deícubre manificílamcnte ‘el 
poc y conocimiento que tiene en la facultad, pues no teniendo otra 
dcnronftracion paraíliílentarfu errónea operacíon,feadaro-acon 
Ociólas pa;abi as,y con ellas intenta períliadir,que los números de las 
Tab’as de los renas,(]cndo aproAÍmadoncs de9¿,nb pueden fer de Vtil 
en 1 as operaciones Marhernaticas: -Quando al contrario fe puede de-

—  ̂ 4LIC liu'ic pueac acmomn'ar
por linea,o poi números abíblutos,o figurados, íc demueflTa por los 
números de los i.enos,como lo hairamos en elle caíb,en que el Padre

H a  ̂ Mu-



MunoZjHO aviendo primeramente demoftrado (coup debíanla pro- 
. porcion que dixo aver hallado, como 9. à 4. jamás fera pofsiblc de- 

mònftrar,que el triangulo A C D  es lloíceles,porque de clic triangu­
lo no fe tiene otra noticia cierta, lino que ellaclo A D , quçes de 5,. 
partes,y el ladoCD de 4.de íu.ertc,que en la realidad queda incoguíto 
el lado AO,el qual (ie§ñ la forma referida)]amas íe podía demoílrar, 
que íea igual al lado CD,/ni geometricamemei.ni Analithicameteqii 
dequalquier otromodojy porque el P. Muñoz cftableció comemu- 
rables los lados AB,BC del triangulo ABC, cada vno de 9.partcs,y la 
bafa A C  de 4.part.por efto en efte cafo la trigonometria es vnicame- 
tc aquella que decide, fí el ángulo A CB  fobre la baia., fera triple del 
ángulo AB C vertical,como el dicho Padre intenta permadir, y para. 
eftó fe hará la demonftracion figuiente.

SE DEMVESTE, '̂ EL ERROR DEL KEFEKIDO TBIJ.'NGVLO' 
Ifofceks del P. Mmox̂ . Cap.i-1.

S Ea el tíianeulo Ifofcelcs-dcl P. Muñoz (.el qual dize fer proprio del 
hepeagonó) ABC (lamiii.C,fi.g..z.),del qual los dos lados no, ,

fcan cada vno deR. parces iguales,,y la bafa á C  d'e 4.
Hagafc caer del ángulo verricaÍBíobrc la bafa AC,por la i z.del t. 

la perpendicular BE ,,quc pori la: 9 ^  l o. deLnaifnao. dividirá el ángulo 
ABC, y la bula AC en dosf aitesdguales:

Confidetefe el triangulo rectángulo BEC,ángulo redto en E,del qual 
es conocida la hypotcnufa BC de 9,partes; y fiendo el lado EC mitad de 
lado AC, fera de dos partes-, por lo qpal fe dirà por las dbcti ¡ñas trigo- 
noracrricas,afsi como el lado BGal radio,afsi.el ladoEC,mitad 
do AG al feno del ángulo EBC, y obrando fegunlos preceptos, darà e l 
feno i i í i z i í .  qoecorrefpondeá iz.grados, yo.m in.iz. fegundos,./ 
J O,tercios,&c.que fera el valor del ángulo EBC,y por la y.z.dcl prime­
ro,el ángulo ECB de fobie la bafa,fera.de 77 .grados, 9 .min. í 7 -leg“n ' 
dos, j  30, tercios, &c. y porque el angnlo EBC por la cor.ftiuccion, es 
mitad del angula vertical ABC,por efto fu duplo l'era de z j.grados,40.. 
min-y 4j.fcsund.&c. que ferá.ci valor de todo clangulo vertica. AbC; 
y porque el.'t! iangulo líolccles proprio del heptágono,ha de tener cada 
vno de íus angulbs eu la bafa el triple del arguío verticaUpor efla razcn 
triplicando el ángulo referido ABC, fera fu triplo 77,grados, z.mim y 
1 y fecundos,&c. que debria.fer clangulo ACB, como triple del ángu­
lo verócal ABC, pero porque el ángulo ACB fe halló por las doú. inas 
trigonométricas de 7,7.grados,9.min. 37.fegundos,y }0. no eí
pues çl ángulo ACB (obre la bafa triplo del ángulo vertical ABCjrieíucr- 
te.,quc co«.?.YÍdcHCÍa fe fcconocfelerror déla operación del P. Mu no^.

So DEL COPPOL J.



ài.l vil 1 .cl qual folâtnente por las dotSlrinas trigonométricas, queda má 
mente defeubierto,

Y no le vale à dicho Padre alegar,que cfta diferencia nace de la irra­
cionalidad de los números de las cablas de los íenos, pues el error no es 
de tercios,ó algunos íegn idos,en el quai cafo pudiera manterser fu opi- 
nionjpero queda patence 1er de 7.min.aí.ícgundos,y jo.cercios.Qwn- 
do baliantemc:íte qncdarh demoltrada por faifa laoperacion,auiiq la di­
ferencia fuera no folo d'e vn mi-uico , pero cambien de pocos legundosí' 
pues íieiido computados los números de los íeuos por grados, y minu-- 
tos h  diferencia q re puede dar la irracionalidad de los números, es'álo 
mas de algunos fegundos, no aviendo en. la, operaciones Mathemacicas, 
y parcicularmerrc para l?s angulas examen mas rigurofoiy exacbo, que

DEL COfPOl̂ i

e l  di las doclrinas rrigonomccricas.
Dc,ruerceique que la conc'Uvda,que la formación del heptágono del 

P Muñoz,es vna me.' a.v fimpie aproxima-;i5 ,,pues en el rigor de la ver­
dad Ja bala, d: 1 tri ingulo liofcdes proprio dcl heptag.ono, es Incornen- 
íiir .ble, y ia proporción de cita con cada vno de ios dos lados iguales,, 
no fe puede comparar con números abíoliitos, lino es cor, los números 
figurados de iy ,y cuníiguienteaienrcavicndofe de obrar geometricamc- 
tc,para hallar los lados co.n el fig>>r que íe pidc,es prcciío va!críe de las 
operactou.es de las medias,y me.liaies,y no db la fapoheibn de números 
abíolutos, como deraoltrarémos mas-abaxo.

DXDVCaON QVE- H :JZ£ E E C0TV01.A .A-e s t é
Troblcma. Cap, 12.

SI bien no fe niega, que qualquicr.triangulo Ifofceles, íicndo cada 
vno de los dos ángulos en la bala triple del anguio vcrtical,efte 

,GS triangulo prop̂ rio dei heptagono,tampoco ninguno rñe puede ne- 
gar,que el ángulo al centro del heptágono no fea con el de la circun  ̂
térencia-ílib duplo fciquialtero, quierodezir como 2. á 5. de fuerte' 
que de cito refuíta , que qualquicr triangulo Ifofceles, como AICG 
(lamin.Qfig. 3.) teniendo cada vno de los dos ángulos en labafa con 
el ángulo vertícal,proporcion fefquiquatta,que viene á íer como 5 .a 
4. cite triangulo Ifofceles es el mas pr oprio dei heptágono. - 

7. En demonitradon de lo qual fea la circüfercncia de vn circulo 
(en lugar de todo el entero de 3óo.grados)!'erá el ángulo al cen- 

(7.) tro A K C  de vn heptágono (d fea el ángulo vertical dei triap-u- 
lo AKC,que es el-mas proprio dcl heptagoiio) vno feptimoi el qual 

7*
reílado de— —mitad de lös fíete feptimos (en • lugar de 1 so. grados)

(14*) 5* . • . •
d  refiduo que es d e----- fera el valor del ángulo a la circunferen­
cia, o fea la fuma de (14,}. ios dos ángulos' ICAC ,..A C K ; y afsi

fieo,!
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fíendo el valor deíangulo al centro vno fepüimo^q quiere dezir — ì-

5- 14-
■ y el valor del ángulo à la circunferencia .— -ferá la proporción del 
ángulo al centro con el de la dreunfe (14,) renda ílib dupla íef- 

•quialtera , que viene àier como 2. à 5.7 por lo coníiguien- 5. 
te, íicndoel valor de cada vno de los dos ángulos en la baia de 
y  el ángulo vertical de (4.) ferá pues la proporción de cada (28.)
vno de ios dos referidos---- ángulos en la bafa con el ángulo vérd-
cal feíquiquarta, que (28.) quiere dezir como 5.a 4.que era lo que 
íeavia dc'denionflrar.

c5 cfte metodo le hallarán las proporciones de los referidos an- 
gu os en todos los iTiáguios Ifofceles de qualquier polígono regular. 
\_̂ .Gn el raadamento de ellos dos triángulos ifofceles, que íonproh

prio del heptágono regular,no obífante lo que tengo demoltta- 
-do contra la reí crida operación del P. Muñoz, quiero aora con de- 
raoítracion geometrica prpbaigque el triangulo Ifofceles de dichoP. 
Muñoz, es fkl,y verdaderamente proprio del heptágono, que era lo 
•que debía demónílrat dicho Padre antes de hablar contra el P.Zara- 
goza,y dar por inútiles los numeto.s de las tablas de los fenos:no por­
que con ello quiera yo concèder, qué lá conftmción dada por el di- 
elio p.Muñoz del rriangulo ifofceles proprio del heptagono,tuviefife 
ligutoravncnte cada vno délos dos lados AB, BC la proporción dn- 
p;.a ferquiqnaita con íli bafa AC;pero para que fe vea con de.noñra- 
jcion evidente, quan grande es la fuetea de los números de las tablas 
de los feiaos;pues ellos fon los que vulcamente defeubren los valores 
.de los ángulos, lo que no fe coníiguc con la fola geometria. Y coñ 
ello también íedeinueítra la verdad de lo que dixéfobre ello en la

57.§ i .hablando del numcrO,cnya virtud inttinfeca es inexplica­
ble fpues quien nos demueílra los valores de las lincas incorìmcnlli - 
rable;, las íapcrficies irracionales, &c. fino el nUmero figurado' , en 
donde tiene íentado fu folio la Analytica? Yqara que. conozcan iñ'.'s 
adverfarios cor quanta inadvertencia han obrado,y de oy en adelan­
te fe enmienden (fi guílan) me obligo fí alguno quifiere impugnar la 
primera demonftracion, quetengo hecha contra la referida operá-, 
ciondel P.Munòz,ò gallan de impugnar la figuiente,que haré en fâ  
vor de la mlfi.na,á'darle enréra fatìsfàéiouvy fi mis pocas convenich-

para que con ellos certámenes literarios te coíaGga coii mas claridad 
X5i defciibrihaicnto dé la verdad de éílas ópcracioñés, y  con ello efta- 
Jbleccr noYoio k  verdadcracónftraGcion de la formación del heptráí

go-
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goip/obre qua!qiuc;i-a ciada linea determinada;, pera tanabicn di vi ,; i; - 
ei cuculo cn 7. partes iguales,., que es Io que fe dejea íaoeG pues p u w ' 
efto es muta, la refenda operacion.de dicho P.Muñoziaun .por aíro ' 
ximacion... ' ■ " ^
DEMONSXK.ACION OVE S E  H A Z E  F,AV0 K_ DEL m U N G V L O ' 

IJofeeles del P...Ví/íbô ,. en ^ue fe  fraek a que es proprio del 
heptágono. Cap.

L rededor dd triang.ulo I olcdes A B C  (lamín.D/ig.^.ìnroprio^ 
;.cl bcptago,«o:.d?l l\M;anoz(por la jf .dd_4.}deícribaíc vn c ir - ' 

culo.cuyctccrm., fea íCuivenfe de cfte cauro K á los dos extremos de Ix-  

bala L las rectas KA, KG; digo, que el t- ¡ángulo ÁKC es Tíoíceles,.' 
pues lis  lados K p  ,KC,íalen de vn rniímo cenrro', y eor.curren en la cir- 
c-jnfsi-eucia en ios puntos A, y C,que porla i y. defin. del i.ferán imia- 
lcs,y por la za.defin. del miímo.el triangulo AKC íerá Ifoíce¡es,que es 
el mrs proprio del heptágono (como lo dcmeñraré).fi los dos triángulos 
líoícelcs AB.,. ,AK4> foeren proprios de! heptágono la baia AC. medirá 
líete veres el Gircalo^defcripto al rededo.r del rríangulo ABC, y'tambicn 
l.o..angu.osvíobre h  baia del tr-iangulo ABC,cada vno de eilos íetá tii- 
p.o,.i;el ángulo verñcal ABC,y femejantcmente Ibs angidos (obte la bafa. 
de! triangulo AKC, cada vno de ellos, tendrá proporción., íeíüuiauarta 
con el ángulo verticabAKG. , . ,
.  ̂ Conrirmefe el lado AK'.e.n M; y- el lado CK en L (de firci re' que ro- 

quen elcircnlo en los puntosm,y M) y tircíe.k cuerda IlM, di.̂ .n que el 
tna ¡guio LKM-,por lo que queda demoftrado/eráKbfceiesgy jorque el

y 'osudos lados'
AK. KC-del t nngulo AKC fon iguales à los dos lados K-£,KM del triá- 
g.ilü LKM.; pr rque todos fnlen de v-n mifmp cent-o , y concurren en la 
.xuíma circunferencia- por ellas razones el ladoLM , ferì igual al iado- 
A y  ,y .c rríangulo LKM en todas mancras,por ía 4.. del r. íerlicualal 
triangulo AKC.

4 Aoraíorteíe el arco LP igpalial arco l  M ,ícrlla cnerda^PE igual à 
la cuerdaXM y por Ip que arriba queda deraoftradp/Crl femejaineme, 
te laraerda Ll igual 1 la cuerda AC,bafa del triangulo Ifofceles íiBC.

4 Dividanrepor la 50. dcLj.clarco, y cuerda LP en dos partes igua­
les en el punto G.yen el punto I,y continueíe, la recia GI; de fuerte que 
toque la circunferencia-en el punto D, ferldDpor la propoficion citada 
perpendicular fübre la cnerda LP,.ypor el corollario de la prpp , dtí? ' 
la tedia perpendicular DIG.paíTaráporel centro K. Tirc'nfe drcíic 0? .̂
y o  K ales dos puntos L,y.P Ias.Jos re¿lasKE,y KP, y femeianremento
del punto D a-los aichospuntos L,y P,tirenfeias dos tedias DE DP di-' 
go quedos dos triángulos PDLjPKL por la 24,defir:.dél i .ferün Ifofce-

lesj
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res; ccndnucnfc lòs do-s lados I K ,  PK ázia la circunferencia en los patì- 
tos C , y T ,  y tirandole la cnerda C T , fe formará ci triaiigulo CK,T, el 
qual, por lo que ‘queda demoftrado, fera Ifofcdes, y también íerá igual 
al trian<Tulo LKP; y aísi la cuerda C T ,fende igual à la cnerda L P ,k  
qdal halido-dcmoftrada igual à la cuerda AC .baia del triangulo Ifofcc. 
Jes ABC, femejantemente ferá la cuerda C T igual à la cuerda h C ,  bala 
del triangulo Ilofceles ABC,y el triangulo CKPjpor lo que ha fido de-
thoftradojferá igual al triangulo AKC. ■  ̂ v , ■ n-ir

j  Goltefe nuevamente el arco PV igual al arco LP, ferá la cuerda PV 
igual por conftruccion à la cuerda'LP, y porque arriba^queda demoftra- 
do en el n. 5. que la cuerda LP es igual a la cuerda AC^ fera cambien »a 
cuerda PV igual à la cuerda AC,'baía del triangulo A B-v.

é Dividanfe el arco,y cuerda PV en dos partes iguales en punto F , co­
mo arriba queda dicho,y obrandofe en todo, co-mo fe ha demoftrado en 
el n. 4. fe hallará, que la cuerda TH  ferá igual à la cuerda A C , hak del 
triangulo líofceles ABC,y femejantcmence el,triangüloTKH,íerá igual 
al triangulo AKG.

7 Finalmente cortefe ej arco igual al arco PV,y cbrando,fegun le
ka demoíUado en el num. 3. y 4* fe hallará que la cuerda HB íci à cam­
bien isr’ja l à la cuerda AC, bafa del triangulo Ifofcelcs ABC, y el trian­
gulo b"KH ferá igual al triangulo AKC.

Y continuando con elle orden,fe demoftrarájquc las remanentes rrc$ 
cuerdas del heptagono,cn virtud de lo que hada aquí íe tiene denso ra­
do,fon iguales à la cuerda A C,bak de! triangulo Ilofceles ABC.

Aora con ePeas quiero con efpecialidad detnoftrar , que el triangulo 
Iforceies ASG.cada vn ángulo en la bafa,es triplo dcUngulo vemeai, y 
lemejamemente del triángulo AKC, cada vno délos dos ángulos en a. 
bala, tendrá con el ángulo vertical proporción lefquiquarca, quiero c- 
ztr, como j .  à 4 . y aísi eftosdos triángulos Ifofcelcs ferán propriesdel
Heptágono-. , r 1 Anr-

Para cuya dcmonflracion con lideren fe los triángulos Ifolce.es A B^,
AKC, de los qualcs el ángulo AKC, fendo ai centro, y el ángulo ABC, 
fendo àia circunferencia, ferá ci ángulo AKC (por k  ptop. zo. del l . ;  
doble del ángulo ABC.

Á.ora eoníiderenfe los dos triángulos ABC, ABH, porque la cuer a 
del arco BH.bafa dd triangulo Ubíceles fsBH,ha fido demofírada ígua 
à !.t cuerda del arco AC,bafa del triangulo Ifofcelcs ABC Jera  t i ángulo 
B ' H (por la ay. de! } ígpal al ángulo ABC, y con&guientetneníe el 
ángulo í' KG led  doble dd ángulo BAH.  ̂ '

Semejantemente confdercnfc los triangules ,T / H  , de los 
cuales f  cado la cuerda del arco TH  bafacoffian,f«i(por k  referida ao.
j-, ■ d e l} .)
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«ácl 3.) cí ángulo TKH al centro doble del ángulo TAH à la circiinfcw 
íttncia i y por lo que queda demoílrado , el triangulo TKH es iguala! 
triangulo AKC,íerá pues el ángulo T AH,igual al ángulo BAH.

Finalmenteconfidcccnfe los dos triángulos CK Tj CAT,dc los qua- 
les ílendo la cuerda del arco CT bafa comun,'fecà._pfir|Q ârriba referido 
el ángulo CKT al centro doble del ángulo CA T à lacIrcuñíeíeñcTFT'y 
por lo que fe tiene demoftrado , fiendo el triangulo CKT igual ál trian- 
guio AKCjferi pues el ángulo CAT igual al anguloTAH,y tábicn igual 
al ángulo HAB  ̂ y porque cl ángulo H AB, ha fido demoftrado igual al 
ángulo vettiealABC^eltriangulo ABC, ferá pues el ángulo CAB en la 
bafa triplo del ángulo ABC vertical; y afsi cenemos demoftrado, que cl 
triangulo Ifofcelcs'ABC,cada vno de los dos ángulos en la bafa,es triplo 
del ángulo vertical,y con efto viene demoftiado,qUe cl triangulo Ifofcí- 
Ics ABC del P.MuñoZjCS proprio del Heptágono.

Aora paradcmoñrar,que cl triangulo lídfcelcs AKC,es proprio del 
Heptágono, es itìèncftcr probar, que cada vno de los dos ángulos en la 
bafa tenga con cl ángulo vertical proporción fefquiquarta, que es como 
j .  à 4. Para cuya dcmonftracion. dividafc (por la ao. del 5.) el arco, y 
CuerdaACen dds partts igúalespor lá reára E6,efta(por el corolario dcF 
1. del 5.) pafiàfà por cl centrò K. y también dividirá CÍ ángulo ABC eflí 
dos partes iguales.Confidcrcfe cl triangulo AKB,deI qual los lados K a , 
KB íaiende vmmifin0‘c«»tro'K, y concurren en la cirainfcrencia en loí 
puntos A,y B,que por la ry .definic. del i . fon entre fi iguales, y por la 
á4.defin.del mifmo clttiangulo AKB,ferá Ifofccles,y por la prop.y.del 
I é el ángulo KAB ferá igual al angula KBA, y porque eftc ángulo KBA 
■ por conftriíccion es tnitad del ángulo ABC(como feticnc defnoñftrado  ̂
ferápúcsclángulo KArBlgualà lá mitad del ángulo ABCi y p^qíie 
TOejatítementé ha fido denáoftrado,que elañgulo BAPí,>es iguál alángüi 
lo ABC, ferá pues el ángulo igual àia mitad del ángulo ABC; fiá 
tialmcnte aviendo fido demoftrado,que el ángulo AKC,es doble del an- 
gu lo H A T .y  tatnbicn del ángulo T A C , ferá pues todo él ángulo CAH 
Igual alángulo AKG, y por lo que fe tiene dicho, y demoftíádó, que el 
áhgiílo AKG es dcblc del ángulo ABC; y el ángulo KAH igual à la mii 

•tad dcl angalo ABC, ferá pues el ángiiloKAH voa quartá parté del an- 
gutó^éíKCjCein lo qual fe cóiicluyc,que dcFtiiánguló Ifofcelcs AKCjca- 
■ dá’l t̂fcdé lAádb's áhgdlbs'ehftá báíaiTéfá vrt’a rnédtiaa-jryivq^itio del àn-«
' guld- vdftibárAKC, 7 áfsi de dicho rriahgulo AKC, cada vno de Ibs'dí^'' 
'ángulos Sn la báfaitie'ne'con él ángulo vertical proporción {eíqaiqaar’tá, 
'qiíeds corno y'já 4.que es Wqde debe tenér e! triangülo Ifofcélésjquc-cs . 
el mas proprio dél Heptagórió,y-qué fe debia demonftrar.

No debo dexar de áczir^qüC la referida operaéion del P.Muóc® jño
f  ■ ■ es
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C£;del'«af® {-atií3véon;aproximatÍQn.és) para.dividir el GÍretílo en ^f.-pártíí 
igvíilcsiqije es lo^quG.íieriipte há deieadu fabbsjyiparqué eain« rengo ; 
dich o,y d.c5íiq.fliraiíp,quc ci h.Múñq? tknc hallada cfta Qpergsiori,api:o- : 
ximada acaíoj.y fin fea] furidamento,pues lafolucion de di.vidrc el cirfcu- 
lo en 7 . partes iguales j_y,ftt,r.ri)ar fobre qnaiqtiiera reiSa te.ndiníida! vn ■ 
Hepra^eEiOjfoii operacidní ŝ vna invr'cía de la otra,y para qiie; no'leio fe 
iecono2lea;efta verdad , pero también á Gpntemplacion del E 
J’iSSlMO SEñO'^CA'^EH^AL fjSI^rLlO, á-quien confágro felle fru to : 
de mi eftudio, quiero dar para el publico beneficio; de los afieionades de: 
cftamoblcícknGiakYerdadera'ípluciondtdHiepfagoniiáw.^v . •

m so c m c w  d e l  . ^ t w k  ,  d e  d u k  r  dem ostr ,m
el.publico beneficio la verdadera folucion Geométrica de dividir el círculo en ■■ 

’j.partesígHales^y.fiobrequalqHieraretlater.minadU fiorrfiar 
elHETTaGOm.Gap-.i^,

A  Viendo yo reparado,que todo lo que he Tacado á lu?,.y dado a l;
publico hafta acta en lugar de mover á la cqniideradon, qlic 

íe |e de.bia,y de refpooder á diodos que fe precian de-.mte]igcnte& en 
cfta facultadjConforiTíe ella requiere>;para. darme conpfto motivo 
adelantar.mas el rnnnrii:nit?inrQ^pq||^cqiign]ai-esOpprarjones.ha íi- 
do de tal fuerte calumniadoe^iomefdabarattan^ 
íentarmej.y quitarme d  dcíprcclar Joyas deineftimablc válorĵ ^̂  ̂
lasa quiéno las aprecia;,GQmo:debe;porqüeino Ss^^^qeVcemofu- 
pone. Pero prefiriendo la átencion q debo' á; perfonage tan TublimCj, 
como es d  e m in e n t , SEnOR c^ rden^ l T_ydESííLio, no Iplo por f  ̂
fangre cfdarecidaj-pero tábien por las, Cngularespixndas,,qué le apar 
den nuevo esplendor ¡.yie hap .a^uirido §  apÍau|oypiyerfaidetpdó' 
el Mundo.y tábien deponiendo, en mi cofifideracicMÍÍ  ̂
á mi íentimíento, y ihter^.pattieúlar:, he refueltqd^í.^'lW jamerda--; 
.deralolud.cn d e i : S £ 3 ' q u e  fi bien n^ dpdo.fendr^ en In opia 
'nign de mis emníos }a miTmafuértc, quciasqbras antecedepeeSr que 
•Ire publicado,no. obflantG atendiendo íolo a, benefiejar con mi cprt'p 
íftudio áios cutio fos,quicrollei'ia£ con vfto'*eíñ delps quatrp
.P¡roblemaS; antes de, hafta aora no rcfucltos, que aunque piden ttat^
. dos muy d¿latado's;5,para ddcubrlr4o.Sideffias dSiíoí'-̂ í''?:̂ hosiOC'Ukos. 
eneft^^materiaj fin eiubargo¿yÍ^|p^]dffq.g¿í 
Iñ^rtldumbre 'eftabiceida , me iefervoii deciarar Ip dcmás>dc :e|;e 
inmenfo tefojq-M.atheniatíco^quandp halle P.rpfG^Ór.es,q 

den á acreditar larfciencia,..quG-a de^aed¡taida quÍOT;k y &
indinen mas,á amparar la verdaddp.quglquier p'aute:y ,y,enqualqu}e  ̂
trage que venga, queá-dcfprcdarlapprnd fdqonecî ^^  ̂ ¿Éxando 

■ i ........  ■ lo



f 10'dcmàs,qiiepùdiérà dczir^paííb à k  rolucion, y. dcmóib^aaion dei» 
/.refendo.- ■  ̂ • ""

C onstricción. Para dividir el circuloen 7.partesiguales/e ha­
llará por la-1-3 .del à.eatre ef femidiametro de aquel. GÌreaio[,}f las tres

• quarcas partes del miimo vna media proporcional, iy.;etìra fcrà la me -
, elida del lado del H£p t ./ìGONÒ , que dividirá aquel circuloen liete 

partes iguales.
- _ Sea dado el circulo AEBN (lamina D,fig. i .) cl qual fe quiera di­

vidir en fíete par tes iguales. /
- ,i DividaCc yno de los feraidiametros en quatro partes iguales,y fea 

la GX-ffesquartas partes del femidianietroG!^-y con eftas hallando 
entré eUcmidianidtro A G ,y G-Xla media proporcional GD, efta.íe-

. ra eliadodeLfí£a^r.:/^GON'0,ydlvidirá el circitlo;en .7/partes iguales.
. Aora para formar vn Há'Pr.-̂ GOiVO fobrc qualquiera dada reéla 

terminada, fe hallará por la referida prop.i .3 .del ,6.encre la dada réc- 
. ta terminada,y los quatro tercios de la mifma vna media proparcio- 
„ nal, ella íéráia medida del femidiametro de aquel drculOjCn el qual 
. fobre ladadareéla fe efcrivicà el H£TT.^GOivo defeado.
- ; ' Y porque cita opéfacion es inverfade la primera, fe.darápoficl 
lado dei HETT.AGONO el mifmo que fe halló’ch el circuló dado,pu£S

, debe rcftituiEél.raiímafemidiametcodeaquel circuios y afá-féa da- 
, daqualquicr redirá terminada FG¡ (en la mifma figura):fobre. ; la qu'gl 
; fe, aya.de. formatvel:H£pr./4GÓN0.
. . .Seaiarsuela redta dadá.BGáziaelpuutoP; de tal fuerte,'que la
... GP fea táto,conio la f  G,y vn tercio mas que la mifma FG,qi:ije.;quic- 

rc dezir,que la GP fea quatro tercios de la dada EG,la liiédia propor- 
donai entre la FGq^iGPddrà kC^yjdiaieràmTedidalgnalalfciui-

• diametro de aquel circulo, dentro del qual fe inferivirá fobre la dada 
.re<aaFGelíí£Pr./¿GG!2V0,quefedcrca. •

Se demueftra la verdad de efta defeada roludomconrefolver vno,
, y ptro Problcma con aquel Algorithmo, de que fe necefsita, en la 
fnúfma forma que denioftré en lafolucionde losdos.Probleraas,pa- 

ra hallar la comenfuratriz del quadrante. Pero antes dé paíTar à éxe- 
. cutario, me parece! ferá ápropofito dar elle prudente, y Chriíhana
- confejo acierto,£ugeto,qiie:pretendc tener lugar éntre los ProfeíCp- 
res de efta ici5da,nQ ie fuceda I-kaíar de elle Algoritmo,como le fiz-

^cedió hablando en la trigonometrk,y en los dosProblcmis,c5 aquel 
,Gug|oío; Apendiz.que hizo, párá,embarazar aquella iacontcovéitible 

, íbludon di; iQS-dos reícridQS mis Problemas:, conformo fias ■■ mlCiaes 
crcritQsqiubh'cado^en climesideOélubre deü 691 .lo maiiifieftanrcó 
los quales í^ghaildOjaaedltij|jECe.4 e iiornt^^ en d  coiicepro

^   ̂ I z  f  ' '  ‘  M
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del vulgo ,Tc ha defacreditado èn la opinion de los ínteÍIgiííiíes èn Ta 
facultad,)' dado à  conocer no menos la poca habilidad,que fn mtìtha 
(péro injiifta) emulaetoir, lìti advertir k  haviora eftado mc-jor el fi- 
lenciò, pues con èl,lin duda no liuviera defvaaecido el concepto ea 
qtie le teniamy finalmente fino puede contcnerfejno puedo yo dexar 
de dezirle,qué antes dé hablar examine lo que dizc,aísi en particular, 
como en publico, pues redundará en perjuyzio, y deícredito fuyo, y 
no mio,quanto dixere,y efcriviere, fino lo’coniulta mejor con la ra- 
zon,y la rcicncia,comó halla aoralo ha,experimentado,.y lo expéri- 

. mentará rhucho mas,, fin© ligue el confejo que le doy; y a'fsiconfide- 
re con atencion,y cuydado lo que es funiarde pues a i eñe Aigó- 
rithmo es precilb reconocer antes de todo, fi el binomio de las doŝ  

que ie deben fumar ( como mas abaxo fe avrà de obrar para ha­
llar aquella media proporcional, que ha de fervir por íémidiametro 
del circulo) fon entre ü comenfurablcsjó noi y fi ácafo no acertare à

■ conocerlo(que es cofa factible) lo podrá inquirir en la prop, i p.y 20, 
del libro i o. de Euclides, y la forma, y modo de fumar las deefte 
generojia hallará en la prop.4.del lib.i. del mifmojpuescfte,y el 1 ó* 
de los Elementos, fon la llave delteforo Mathenaatico,como repeti-

■ das vezes lo tengo dicho, ,
Sea el femidiameSo de vn cirdtllínUj (lUtiiin. ©jfig.f;)ooías 7* 

(aunque en la figura dcmonllrativa la fuponga vna vrádad ,’pues fe 
puede tuponer lo que fe quiere) ferá laGX colas-jTyriirquartòfpuès 

. la GX debe fer ias tres quartas partes dél femidiametro AG) la me­
dia proporcional entre la AG,yGX,,fcrá GD 6̂ .y tres quartos/juc 
es diado delKETTiyíGONO que fe bufea,

Aora para reconocer fi en la reahdad cflado del HETT.AGONO es; 
j 6. y tres quartos ( fiendo el femidiametro 7, cofas) fe debe hazer 

la operación inverfa, para que con ella fe demueftrei qué el femidia- 
metro del circulo btielve otra vez fér cofas 7. como fue fupuefto; y 

. por eflo aera fe darà diado del Heptágono para hallar el femidia- 
metro,que debe deferivir aqud.drailo,cn el qualfobre d  lado dado 
fe debe deferivir el Heptágono.

Sea pues dado por el lado deÍHETT,AGOW là mifma media pro- 
pGrcÍGnalhallada,,y fea la FG 3<S..y tres quartos„y fegun la referí-

da coBftrueeion féralà GP 4.»- la media propordo-
nal(que cslamcdial entre la (4..) FG,.y(i2.)GP>fcrá laGN^. 
qq.. 2401. cuyo lado correíponde à cofas 7, que es d  femidiametro 
que fe bufca,que como fe vee ha budto à fer cotas 7.como antes fue

ti DEL COPPOLA.
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-j)E  io qual cefulta i que el triangulo Ifofcelesdel Heptágono, cs el 
, : mas proprio aquel que tiene lu ángulo vertical al centro, y no i
Ia'drcuníetentía,cuyos dos lados iguales fon.fcmidiamctros de-aquel 
circulo que ló'citcunrcrive,y la proporción fiel que tiene cada vfló de 
ellos dos lados con la bala (la qual es ellado del H £ F T ^ o m )e s  cch

I. 3.
mo . à ^  — i de lo qual fe infiere lo que poco antes tengo refe­
rido (i . ) del (,4. ) triangulo Ifofceies proprio del h e i>t^ goñO,̂  que 
la' comparación de la proporcion,que cada vno de los dos lados igua­
les con la bafa, es como à 51, y lio como numero abfolutO,cö nu­
mero abfoluto. ' i  aunque pudiera demonftrar mucho masen ollas 
Gperadones,y defaibrir los fundamentos mas ocultos de ella precio- 
fa mína,lin embargo por lo que tengo dicho anteriormente, ine im­
porta refer varios para otro tiempo, y 11 examinaren, y reconocieren 

; mis operaciones con vn animo libre de pafsiones, advertirán, que fin 
' particular favor de Dios no pudiera aver hedió eldcfcubrimiento de 
tan inmenfo teforo  ̂y 11 por medio de la Divina Providencia, no me 
faltaren medios por los muchos gallos de ja  Imprenta,y larainas,da-r 

’’ rè lo demás,  que nod'udo fcrá dcmucho vtil, y agrado à todos loS’ 
curiofos^contentandome por aora con ellas propoficiones, que con; 
toda verdadfe pueden dezirfer adicional 4. lib.de Euclides.

SE' l í^ z ^  u L  viVlAM  , vtTiM o m scrp vt&
dclGaiile(y.AcademicóFl<ireitíinOy/Profe¡for de Mathematica'.

AViendo el Viviani,dt Édc 4.deAbrn de rípa-dadoa luz vn eferi- 
tOidebaxo del nombre de D. Pio Lifd Pullllo Geometra,cuyo 

• titulo era ; Mnigma Gecmetricim de miro opificio- tefludinis QitadrahilisHe-. 
misfcrice,&c. y à los 29.de! mifmo mcs,dado al publico vn träradb,ih- 
tkuladoiFORM ATlONE E M ÍSVRA D ÍT V T T IIC IE L IC O M  
L A  S T R V T T V R A , E Q V A D R A T V R A  E SA T T A  DE LÌN - 

-T lE R O ,E  DELLE PA R TI D ‘ VN  N V O V O  CIELO AMMI- 
RABILE,ED V N O  DE GL^ ANTICH I DELLE V O LTE  RE- 
G O L ARI DE GL* ARCH ITETTI. Enel qual tratado,nofolo pu­
blicó fer èl ei Author de aquella obra,no menos curiofa,quefaiiiolà,. 
arriba referida de Enigma, pero también pretendió averla refueko^ 
,€pn dar folo la eonftruccion de élla.

Llegó àmis maños el tratado referido en el mes de Septíebre del 
mifmo año, y movidó no menos de la curiofidad ,-que de la obligá- 
eión que tiene qualquier Profeflbr en femeiantcs ocallones de Pro- 
)&|emastan eélébres de apliearfe eon quartta acqíión es po¿ibl$ aicö-

nofs
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M ^ ie n to  de la verda4 pajca4 cfpuc$hazEr de ellos cl defapafsiona-.
îi^Xe dèbe? pues de efta confomiidad iè'eMdee^a éS bs- 

Biefido delpublieojás foludones délas iiias dificultofas operadoncs, 
exercicandofe los'cntendlmieiitos;;)  ̂hábilitaiidofépaia el eonodmig- 
SO de los arcanos mas recónditos  ̂Lei confumo cuidado d  referido 
tratadoduzgando lacaria de èl el fruto,y vtif que avia efperado de fé- 
mcjante operadon^quaudo no fin adfiiirarme,reconod que no fola- 
mente-no citava demoftrada, pcro.aunfalfifsima ; y paraque tan cu- 
riofa Operación no quedaifeirrefiielta, medeterminè primeramente 
à  demonttrar,que la dicha/ópcracion rto citava dcmoitrada,cniégu- 
do lugar el error evidente de ella, yen tercero dando algún mes dé 
tiempo al;4utfiQr.paraA'eíponderme,y no ha2Íendolo,me obligava à 
jcíblver/CbPtobleniia ; porque qualquier Proíéílbr, quando-cenfura 
.alguna Operación, no le baila el dezir qae no eíla demoitrada, Ò que 
es faifa, pues en eita, forma qualquier idiota es capaz de dezir lo mif- 
•mo; y aísi la obligación del ProfeÜór,es de demonítrar lo que quiere 
ceniurar. Y  aviendofe embíado efta rerpuefta mia à Floraida, defdc 
-cl dia 11 ;de>Sepíicmbre del ánó pailàdosy no aviendo yo tenido avb 
f o  alguno hada .aora,'nididóre el por entendido,parecemc que ya pu-
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gaciortdiiame parecido primeraméte ddrá entender el motivo de m¿s 
qucMSj^ydar aLAuther atguntiempo mas, para poder defpues con 
mas fiftificada fazo dar á luz; tfo foiamente las demoflradones refe­
ridas que tengo hechas contraía operación de-dicho Viviani,pero tá- 
bienla reÍG)ludondel mirmo Problema, para que (como asiegitimo 
parto del I o. dedoslEIeraentos) íiemprefe rcconozcacomím^-í^ 
déncia la virtual fuer^ade las bimediaies, y.bimcdias, tequalesmn- 
giuTOrhaita aofaliaexamñíado coneile.fin.

CONGLVSION , Y  rY M d C eéG E R T A M E N .,
Vedando ya conel'fifvor de DMs'efiabJedditf^lgeoMswcas folucipnes ds

ireqm íqm era rec)aterntm'da,^jn^'mbie^^^ ,4NGff~
LO, y femejantemente declarados tosart^cios, de los (piales me he valido para 
dar cebo d. mis adverj'arios, Siendo ya jiiflo que fe  reeonogea la verdad real de 
ef.as. opqrqciones,repit6,nuevameY$ -̂g4srfp^^^  ̂ apodos losJolíos. 'B.rfejfores, 

'y hombres inteligentes en la famltad¡y'f.apfqiie no defden¡ando lopofco de mis 
expreffoneSyfefjrvanpop elpjélieqberptfeio dey^lkqp.Ppfpfy qtempn,y def~ 
velKnoxamn^igur^api0 -̂ .^ ap pper4cjq\iep¡ y j¡lk élg rfin  en relias algún 
errdr,'for tem^,^leve q u e h ^ q g i u p e l  fp v or^ etd ^ flw fo  en la forma 
'^e pídehfkcaütqdlpues.^pl^fpp-matxpiq^ ¡w
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ekel' mifino tiempo condena:wi ¿eniafiado atra>mient.t>, y en de Inijav en- 
m¡s-6pfÍMfiiO'(ies al^m hd.a, paffen d demojharméla en la f  orma, k ^ -
tma,ccmo fe^ehí^qsfeiéÍMT^ñieru-pktisfiícion. ~ —

Sem ejantem ente aviendo ef'crito anteriormente {como repetidas fe^eylotefi-^  
gc.advertidojparaiúiretenerm e con ¿os referidos fem ressn is adverfarios,vie~  
dolés'én d(juellacoirfujion,en aáe cadavno puede reconocer que f e  han bailado^ 
pues no aviendopodido dem oflrar tloeoricamerac e l p rim er erro r que les defeu- ■ 
brid el compás,no fabiendo que refponder,difcurrieron en mudar el fentído délo  
que eferiv ia ,.)' envegar lo mijmo que avian diebo,com q ped ra  v er el curiofo en  
fus.£firjtos,yenJósm iosi,^'Q m o Jihuvierdn.pretendido defacreditarfíjpero  con. 
tqdos'-hanje valiao dem i.prim era operacion,enfeñando d todos con eleom pdsm i 
artfifkiofúer^or^, fn.p'ajfar q (as operaciones de las epm erifur atrices p ara  la fo lu - 
cipn.dejafM SEC C 10N D ^^ porque Jib ien en  aquellas de los a rco s '

menores del q'uad;'ante,qvi,a'avido e l mifme artificio,como lo tengo diebo ,y  de~ , 
mofirado: fin  em bargo no pudiendo con é l compás,no foto dar d en tederel erro r, 
como en la prm cra£>péración jpero que iím ifm o compás les huvkrapodidoper~: 
fn a d ir a que era  la Operación verdadera  j  por efia raxpn han dado d entender d 
ios inexpertos ,  y  -firrp les,  que lo demás de mis Troblem as no fionpropoficiones 
praciícabksifi'em gm as,que no f e  pueden,rdfolver ',m em enden y con ofipf i’han  
apartado d e efle método délas cóm e?fu/dtrices,-yfe han atenido al prim ero. T

pretenda dífctcteditarjas con fu  fiefeifif enpdaprfsion, y  offifearfisslut^s coiUas 
tim b la s de fiiigm taM cia,hagóla-áeclaración fiiguiente,
■j^E ohezcó ffíatisiacer perionalmerjte en publico certa. ^  

roenyy C0i>qoveríia,no fo todos aquelídsProfef-
foreS} que han eícríto cetra mi rcíerida foíuqiqn tídl?; JW r. 
SECCION DEL ANGVLO>y quieran mantenerjy fuften- 
tarías Vanasj^mvdéhaoftí'aciohcsjqüe fíerien publica- 
dasjpéro tabién á quálquierXó̂ ^̂  perfona,que eh qüalquier 
mQdo queCea ayá.hceho Vq'baga nuevos reparos contra la 
referida T R im e C lO N  DkfialíMGVLO i T F O R M JC IO N D  E L
B E P T A G O m ,

A-.
■ Y  pkl-a k  fttdkü M f*

^í;íe;páfá e b é ^ á | Í a 'y V f d | d ’̂  cómd 
|>rqpqp.e;, p ferponde; ppr efto tqdp lo que/fepiropütíérfV̂  
terpAndiere fuera dé lo que feiha élcrko fobre e^os tefuel- 
tosf Problemaj? de la TRISECCION DEL ANGVLOv 
X PORM^CION D£L HEPT AGONO Í̂e a vrá de eícrivir,

y fir-



y firmar de vna paite, y otra, para que fin obílacalo alguno 
-fe-configa el conocimiento de viia verdad tan defcada ca^ 
materia de tanto relieve.

Y  para elcutnpUmielTito^rpüblico certamen referido,fe ‘ 
fixarán Gulos-liigarcs mas públicos de efta Real C orte car- 
tvkiiCn que fe feñalarae los dias,y horas déla femana, y el 
lagar que fe eligiere para dicho certamen.

También ofrezco a todos los curíofos, que defearen enterarfe de 
citas verídicas referidas foluciones darles con dcmoftraciones efpc- 
cülativas,y prafticas (fegun la capacidad del üigéto)toda la fatisfacio' 
que pide la gravedad de la materia;ypara efto no feñaloaudSmi h o - ' 
ra precífamente, pues á qualquicrajy en qualquier tiempo, que el cC- 
tudiofó fea férvido de bofearme, me hallará prompto á darle todo el 
gufto,que alcancare mi corta capacidad, áda qual fupliré con el mu-, > 
cho anhelo de fer de vdlá todos.

Y  finalmente deí^es de quedar reconocida la ver­
dad délafoíacíon deeTtasdoscHebres operaciones, 
también íe cíbablecerttrccm4ttíalibilidad.da£bí4rt?^^  ̂
nes geométricas de iaá: EISICO N TI“

f \ O W \ C í O U ,  J
C l^ C V L O  »con todas aquellas evidentes, e incontro­
vertibles dem0ftraciones,que fueran precifas, y fe pu- 
dieííendeíear. ’  ̂ r  ^

V ñ y m A  INCOWRJSTJBLE DEL »̂ROTF'NÍ̂  CONpCiMlEvrTO, Y  
fii^ular hA>Uidad en las Maihema.ticas, del Maeftre de Campo Don 

Séhafllán Fertfánde'0 e Medráno,

Y a  tenia dado á la Imprenta el prefehte tcátado,i quandó cafoal lle-i 
gó á mis maños vn libro,cuyo titulo en ’Rudivnentos peoméwicoSyj 

Mtlitjores,que propone 'al efindio,y aplicación de los Tr(feffores^ la Milicia el ■
Mikte^ DON SEBMSTLJN-mpíMl^P§ 2  >, ^
iMathematica por ftt Mageflqd en ejlospflif îof ̂ e Fli^s{^elqitál libro éfia bsp- 
pre^eUzrjofelas é)$ cafa deja vifidaVlégart) en el km dé 1677. MeniíJVi» 
iá ciii í̂bfiiiad que pafláílelos ojós por cñá obra, por íer de mi «nulo, jf 
T?éf,íi hall aria en ella cofas,que coi'reípññdieflen mas al granCóncepE® 
qúe tienen hschade el en'iCÍla Corte, que que avia vifto eáptr.os tra*
{/"■ {os fnyos, qñecon'catfto fcredico, y abotio defiítaieniphaifacadp *]Iu* ̂  ̂ i- - . . -  . w - ................
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contra mis Problemas,y en breve tiempo ttopccc con vnas definiciones, 

flue dá cfte célebre Anchor,q por fer tan erroneas,mc empeñaron cii paC 
¿ar adclanrcjpara ver fi/e cntncndaria;pero qHanto tijas diícurri 'las ho,.

de fu obra, tanto mas bailé ín difeurTo intrincado en vniaberinto de 
errores tan negados , i  quien fe precia de Profctíar las M jt’jemácicas, 
<juc en medip de ollar convcneido,con-lo que tiene publicado contra mi, 
del po:o conocimiento que tiene de ella facultad,nunca me-h'Jviera.per. 
ítiadido, á que Uegaire |i.ca). eiccremo, quelc;,fi!taflen'los ru iimentos , y 
¡principios de cUa;y porque no permite la prcctfian de concluir efia obra 
ícnia,el examen indiyíduil de Iqs falfos documentos^que propone alo* eP- 
tudiofos de eíl.i noble rciehcta,me refervo para ocrófiepo á demóllrar- 
lo en vn tratado par¡dcalar,para vniverfal defengaño, porque íi bien me 
|iaa aflegurad¡o,qu£ haiConicnado él mirmO algñnosdc fuscfcritostmul 
cho tiene que andar todavía en ella maceria , k q licre, y puede hazcafc 
|ufticia,y juzgo no,lera effiufado mi ccahajo, Y cutre taritó quiero tocar,
' aunque levemente,y de pallo algunas de fas definiciones,y opera;ione-s.

En lapag,2. i.| . el f e  forma ieJ cqncmfo de dos limas en vn
mifmo ptmto. De donde quaíquicra puede inferir , quan erróneo fea cftc 
irübciode definir ,y de quanfo perjuyzio a los principiaincs, trocarfaluz 
á las tinieblas , porque fic)ñ|re qné íe les propufiefie vn punto,y que en 
elle por vía re^a íc hiziellc eoncnrrir dos lineas redas , fe formaría vn? 
linea reda,y nq vn angitlo,de dondelnó fcíeis-feguiria poco cmbaraeo,y 
alsrpsra dar vna acertada,é infalible inteligencia de efta definición,avia 
de averia explicado en la forma liguiente. El angitlo es el corAacío de iostí~ 
Xieas inclinadas vna en otTa, pHefías en yn mifinvplam\ de modo,<ĵ ne no fian  en 

fina mi fina dereelm'a. ■
'  ■. Pália ddpues él (efioe MJtESTR.E DE C.AMPO MEDR.ANO , Á dar 
'Ctras dcfinicfones.ennada inferiores á la antecedente , pero poraue nc- 
'cefsiran de .figUfí dctsohíiratjva las refervo pata el tratado que dixc 
'tí\v arriba»

SemclantcmcHCt paSaa dar ci vfodci compás , y propone algunos 
'Problemas para forinai' algunas figuras geometrricas.y ellas las incluye 
en las definicsonesipiies cu el tirulo d.e cada pag.pone; Tratado de las efiff- 
nidoms, entre las quilcs eii lA pag i i.eílá el Prcbl.^i j en que propone 
.fletres líneas-dadas fifirivirvntrian^iilo Efcaleno. Coníidere qualquicca fi 

'-eftc es roodbde proponet^y fi vn principiante pu9dc facar algún vtil de 
femejante doélriña,pues (íTele propufiidícn tres lineas rcíftas igo^|cs,-ó 
délas tees,dos fueíícn igualesiy'vna defigU3Í,b tres lincas reaas,.di« dé 
las quaíes juntas por iiuea reétáila compiicfta de ellas dos,faclFe menor,
6 igual á la terceri, comofe haUaria embarazado el pobre princi.pjantp 
■ go formar cfté wiangtilp Eícdicno» y n^dafirye d.czir para dHeuíparfe,



e

74  V E L  C O P F O I J .
que fe ha de CHícnderj^dicbas tres liucasiiaH de fer deís.gqaks^comp Cc. 
vei:¡ ed aquella figura ;.| iics íuera.QC que los prjncfpjps que fe da« alojj 
que cirpieGan,han de ferelaruSjeintcUg.ibleSjhazer.Lo pipfraripj cs.dar 
á encepder¡que les ignora, cLiuHtrto que los prqponq para la cufenang.at, 
y Iq que le debía proponer era: Badas tn-s lineasreclasideJigualEí̂ d̂  dé Í¿s. 
qmles tornadas [como qHÍera) fean:niayor que. la teñera, formar con ellas vn 
triangulo Efeakno.:

^Pallando defpucs.á la Planimctria-jAltimcriia,)' StcteomcDiafqijic es 
el medir los cuerpos folidos} efcrivc notables eoías  ̂v.quf.dlvírrbán al 
cuciofojcome a tu tiempo-lo demQÍLrarcjv..de aquipaCaa.; líf oqninto'j 
y le irÁÍmhxCeometria.efq>eculativa,,y en éLexplica algunas, prupc'íicicpés- 
de Eucljdc!?; y.para que cadavno vea c« la forma que t(l< celebré Aüj 
thpr las demiieft', a:e.ípeculati,yamcntej pondré aqpi (por ICjC la mas Bre­
ve) la 4.de dicho lib.j pag.Sé. donde dizc. , , . -

Siendo conocida la diagonal de vn quadrado, como fe [abra el lado dei quâ  
dradoi. ■ ■■•■ ■ ■ . •_ ; ■ i

Sea elquadrado ^.BCP, y tenga la diagonal,AÉi \o.- îes,f aa'A. faber!qud  ̂
to ferd el laüo del quadrado, je quedara, La dicha diagonal] y-dé fu  qua'dr adô  ̂
que es 100. fe ton̂ ar.d la mitad:-, (¡ue es.:$̂ .4 ô effg,fac,addidE<d'̂  ‘}>Lfdrad̂ , 
queesr?, y vn de.7mcquai:tQ,fyi¡...................

Eite.es cL.metopja.jqq'efi^CHlafiyj '̂íbébtqcteaífliSñrá Aa-
■ thor y no íc. hallar à en di cho lib, yj quq fintitula Ce/>n¿etrica. cfpecimtiya, , 
propofí'cion qqc'pafTe a la c.OEfttucéiq'nii.y-ejfe es la que eníu .grap capa­
cidad tiene comprehe.ndida,xoroqdémonflÍ4cibfiefpccalatiyai

Eh d  mifme lib.pag.87. dizc : Be doslmeasdadas,defcubrir la tercera: 
proporcional,y la conftruye,,fegun el metodo común ...Entra defpues en 
prop. 6. que es muy digna de.scparojy .̂dizq; Badas.tresmedias:proporció­
nales, defcubrir la quar.ta.,,h qua,l :por-]acGùfttHccibn,fe puede prelu.mif  ̂
que ha querido cezit/. Badas tres, rettflsfimas ,h n̂arja proppp-
cional. : tin dnda,que como igi ora lo que es media proporcional, íej.í- 
rcció que era cofa grande propc.nqf cl .Ei^blqma,.tnJafcrma icferrday,

• pero mas curipfa cs-la t̂opaCicioD 7.aAcpf4^dh^t B,ct:rpsmed¡dsproper̂  
cìonaks,dadaia n‘ediarproporcionai,y UjjmadeJas.otrasdoSyfaber la canti-- 
dad de. cada i ’K4.;Efta.efi,menos. tQlerahle,qpc,k antecedente, no .digo en 
hombre,que íe prceda de.xnfeñar, pero auqen.vn principiartcj.pues.fq- 
gun.fuconflruccion.fe trata de fcccion dq linea, que es lamifma del IPf- 
letmg.,^ve traeelP.CiavlQ en íñ EuGÍides:,,lib.:6.,.prop, 13 . que quiere 
. d c z i r : Badas dos retías lineas dfiguales,fna de las quales. no. -jeantayoir epte-ja 
mitad de la g r̂a,dmdir la mayor, de. las. dos.retías.daáas,de fiarte, que la r«f- 
nor dada fea media propprcionalentre lfispartes. de la mayor dada,.

Eafla d'éfpucs efte celebrado Author à-la prop.8, de i«.ínifni.al|l^¿
don--
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■ àonde dize: De tres medias propcrcioneles,dada la media.propor cimai,y ladt- 

ferencìa de las otras dos,batlar JU's cantidades, Errcònd'erìciajeilia es inlufri- 
ijle^pucs la rBÌit^iai^xplicacioii man.ifìefta iu en orm id ad Aìpueii'o-,<jae fe- 
gun’;fii conftruccion,fe ve clara,y evidentement.e,,(ju,e h a id o  ha d a  de la 
prop, ̂ 6 . del lib. de lu e  lides ̂  en ape le demueftra,^.’ie ^  fe  daquaiqmey 
pumo tornado f'ueradel circub,y fe tiran dos lineas recias pana que corte el cW- 
culo, y la otra que le toqm el remángalo contenido dé la fecmtc, y de la parte 
externa entre elpimtopy la convexa periferiaps igual al.quaárado de la tangen­
te. Sobre lo qual algún Author avrà querido proponer: Que dado yn qua- 
drado,formarvn quadrilungo,iguail.at dado qua(^ado,fegunvna diferencia da- 
da}de vno, y otro lado del quadrilungo..

Pudieran cttos pocos règgioues dar à conocer baftantemente la ra - 
7on que tuvo el Maeftre de Campo Medrano de eferivircontra m i,y de 
pronunciar como ]uez,que mis dos medías en coutiaua propórcioii,eran 
yn enla^amiento de lineas,ò circulo viciofo,pues están grande el cono­
cimiento que tiene de la proporcionalidad media (como mas,arriba lo  
he manifeltado) que llama medias proporciotaalps à las lineas ab£olticas', 
pero como eíto es nada p coájiparado con lo demás que fe halli .en efta 
obra fu/a,y ereo ferá lo  jpifmo de otras^que hafacado à luz,aunque rio 
las he viílo ,y  fe nécdfsita’paM'fH demacración de figuras, y de dilatado 
di(’caríb,paraexponer wntos,y fari Icrior mes dcfvarios a jo s ojos del pu­
blico; me reíerv«para btró tiempo (conioya lo  tengo advertido) à tra­
tar ella materia por extenfojy examinar por menor fu Architetlura M ¡- 
lu ar,y  los preceptos que .dàd.CfiquàdrOhar,y haziendo entonces la ano» 

tomia de elfos defcétuoíos tratados , reconocerá el ,cu- 
riofo ,  que es eíqueleto fin fubftancia , ni her- 

mofura, lo que juzgó cuerpo en todas ;
' fus partes perfecto- • •

• jRSSPomiO AD .PROFSiSCREM BE^ZVOUCM , ET AUIÓrM , e T 
ah Problemala ah et prtfifta.

V íx pñinum huiufee opufculimei folium typisexcuíTum erar, cura litte- 
rsad  me alíate funr date Kaíen. fept. anno 1691 ... .  Etquibus-ad 

plurima:, quàs antea fcripferam,verbis fequentibusreferiptum eft.
. p  tricóla» Céppolla. ' :

AdlnveniendasmédUi prápartiouahs per ttcatÁ folidum: Vide me-am opásde 
f̂felntinne, ^  compsfttione Mathematica,'lih. r.'paf.y jp . Taper locum planum 

i  fern agre fus effeSìe.em Geometricam prdferihis, fed Hlam non dernthfiras, '
, '.pAd tdfecandtimahgtilHm reitilineum ftr lecum folidum. Vide lih. p. elufdem 
f»'eipperis,pag. 6̂ '.̂ . ‘ '■  ' ' ‘ -

Per locum planum,vt e êth tfoblema'tì fàlìfpacìasffolvePrehlema feqiieni.
P ato  vno ex latcribus ctLaugulhdarum yertìcis anguium ambientihusjda.

" ■ ’ K'-i ■ ■ '  ̂ ta -



•'T'.

taqwe d i f f í r e a t í a fcgR icntorussn b a fe o s ia v e t ilr e  t r ia n g u b f O c  ; • • •
A d tuntn Geometricair effeñta»í?>í dtm tnßrandam ,Je^ue»s oßenderetheortm'^  

HuHm tfl.
Si quatuor (intchorda; in eodetn circulo,inter fe proportionales; arcus 

etÍ£tn,quos iife fubteudunr» inter (e proportionales etunc,
H ocßdtm c}tßra'v irh ,crism th im aiorA ]elU n e.

'WILO abfque dubio^qui has ad me lirteras miiit, problcmataqne his con- 
tenta,ctleberrinius Matheieos ProfeiTor eft , &  digr.us qm ab cmiiibus 

rnaoni fiat. Quod aistcm vnica epetum fcorutn autlioi kate.Piobk trata trea 
damnare velit,bona eins venia dixero, hoc nihil ad ten. facete : Sr pra(cium 
cum ip!c duas medias piopatti©nales,& rrifefliontm angoli per loci m foli- 
¿iim invenifíe fáteatur, ego vero duas meas in Propbiriore continua, (imul- 
que trifeftionein angoli,per locum planum repererirr, , cuod cquicerri pri- 
difiisoperationibuspeuitusadveríáiur. Quippe (i illc inPgris doiäufa* no- 
ftra rrofcifer.Piobltmatamea(\tparetai)impugnareftatuent',errcrcoiuro 
concrete demonftrandus, non auttm ad opera tua confugiendum erat, fiqui- 
dem (vtmododixi) nihil sd hoc conferunt. CiEterum. h^c tantum ftn".,*»» 
«xiftiiraticneque ».qua apud omnes Mathefcos peritos valent, mihi innotef- 
cunt,qucd plus (atis eft,.vteoruin Autorem. cmri hoBore p!ercquan,,e.aqiie 
Omni cura , & diligentia conquiram, quod auttm minime ii (Kelt, ytepera- 
tiones mete tanquam falfse redarguamur, cunn vel minimus earum error, hoc 
Vnico teftimonjo comprobar! neqoeal.Si’ieoosaurem putarf Ínclitos Dedor 

 ̂ nofterjdcfìrina?vetitatom derronftaaiáoniJbtS-clanfiimi&ftahUirff tenebatut,.
- ?i:pra>cipue cum ad emnes, quíE.ah illi.usíchmíadwriirpTíEclidtam.ea.Pro- 

bkmata fadte funtmihi.pbjei Í̂9nes;re(ppndepim.,& abunde hisfatisfcocrim:. 
necponde.risvttjuseft,ad opera fua c«nftigcre,& duasmeas medias propor­
tionales nor demonilraras fuifie, tanfiim aifeverare,quando quidf ro hac age- 
diraticneduSus, merito poffem ad eius obiefliones non icipondere, imm.ò> 
licet ihyitus ,.hanc rt{pondcndi form.ulcm , non hc mirhpcritiüimi efie dr-- 
cere liceret, (iquidem ( vt paulo ante fignificavi ) qpilibet idem dicere po- 
teft , fi id fatis fit, v-t poPea nihil demeuftrarcteneatur, At vero publicú 
Profefions , Stir fcitrui.avctíiirifsfrp.i, alia in rertrmiine ama t fe debent,, 
& in publicum bcneficuim.,quod (eme! probare ftatuerit, dcm.onftraretenea- 
tur, {inmiuiit potiori ratione dixero,non tantum niliib advetiusoperaticnes'. 
measdemonftrafle, imjuc GBi,n,óm!niqtic ilio notem ii ufiflc cum tam vulga— 
lieffugio v.iusfit,.vi vl'afinc.dentonitrationc,m!eas operationesnendeinon- 
ftracasTfuìffe aficrere neri dubiiarit. Qucquidcm modo , nuiiquam ih lucerna 
profertur.fem.pet.Càirigine obftiiratur ventas. Pr t̂erea autcm.niiqucro'dam- 
nat enorem dcm.pnilraver.it,vt id aiTequi polsit,doärina pe.ritiai.jUc carere ta-- 

■ citò fateri videatur. Quippc nGminis-iui,& yeritatìs ergo , idpraßai-p. & dô
?ua agitur materiae momentum : non dignitatem meam perpendere tenetur.

Juoniam & fi illum mihi hacin feientia anteponendum fateor .̂ quarnVis- 
multo inferior cíTem., vbi de opcrationibus huius ponderis agitur , & de qm-- 
feus.ipfc tiofter eelcBcrrimus Profeflor in icripris ftiis t gens, Hue vfque nenn-' 
ncmeasaflecutum fätttur, nequáquam mitetm volim, fi,donec (cats deiiionT- 
Rravcrit,(6(^rqiyt,Doftriha noflra exigit)tfcn.acitcr in fententia permanleiim,. 
y«íuro,,cuH^¿b;liunia9Ítat6Íüa,,ia« admcícribcredignatus liti líuit pra^

' .. ■■  ̂ lea«
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f i n t i do3;nnaexpcdaripoírunt,dccéistiüd:iifc.ue de *
-  Ŵ onriiationibus refpond  ̂ velie, iiJuín vehcnienccr rogo;^t h-oc medo, \ q\ 

ilh Luistacére v̂cl me vi f̂um \atei i pofsiin. Et ve firmi! iJii pateac quanti vanii
.. profequar, Se qiiam obfequehs firn ad illitas prascepta,

dodta qu  ̂mihi propofuitProbleniataJik difiolvcre placidt f̂pe qnadam ccr* 
ra a *̂<̂ o,,vbiIunc oidèqcij mcifigni-ficationem vidcrit, ilon impofierum; 
W *ntca operationcs nieas fe tantum damnanuruen led adliibitis quaseSrigic 
dochina,dcmcnñraíionibus, quaiijuc ab illius eximia pericia fperare licet, id 
pr* Kuriiin , t],u®dqueprffftaie velie circa ituiusopufculi operaciones etiam 

r arque etuim oro. ■
prtni! r r M e m a tìs  m lhi prop^Jiti.

D  w ciLingulo ÌDSB (latn.E.fig. i ) < uius innoruerint verticalis anguhts 
DSB, latus SB,& difFercntia latei is DS ad bafim DB,.fitvt NB. &ex-

pedut omnes datirttiangulj paites iiivenire.

i N  inhfiitum diicatur latus ininusDS , & ex bali DB fbmatür pati D ii 
J l .aceri DSj Sì dacatur refia SK ,■  per, 14, def. lib. f. dica quei
triangulum DSN ílGÍceleSeíl.Dividaturpcr proiri-ic eiufdem,difFcrétÌa NB» 

^  duas partes squalcs irt pUn'Sto A',Se ex ratcre pretenfo DS, femvafnr parsSF 
ffqu di medietaci diiièrentia’ NB,& ducatur leila AF; dico fllam leSbam AF 
.(per Ich&i. pFop.3 I,lÌD>i.) p5(..aUelaCn eflereifeNS-, & iispeF. 10. lib. 6. la  ̂
tus SB ÌH dilas partes.xquales:in punéÌo Xdivrruni erit.

Nunc coainderandam-efttriati'guiiim SFX, euius co-̂ nitam' ei( fatui-SF# 
qi!Od ex confirnaione aquale eft medietati diiHirentiie ÑB , & fimili rnodò 
latus SN,quod demoBftratum eft taquam medietaslaceriscogniti-SB, Se quo- 
mamdacus cft cognkus angulus verticalis DSB,.igitur per 31. Hb. t. fimffi- 
terx^gmtus cnt argulus FSX, & idi o cum cognita ^nt triarìguli SFX,.tete- 
ra ..F, SX^&angulus FSX, per doSfrinam tiigonometrieam eegnicus erit

A T3 tandem eft triangulum AXB, cuius, cum cognita' fint later*
AB, BX per 15. lib. f. pariter cognitus erit angultis AXD,.kà'vt operando 
luxta pratdiftam doñrmam trigonometricamranguiirrn ABX cognicum ha- 
bitun fimiis,.&: quoniam hic idem eft ac angultis DBS dati triangtili DBS» 
ideo per al.atam ja.hb r.cognkuseritangulusBb&daidiem propofiti trian-̂  
gnli, ita cum aari trianguli EDS, cogniti iìrt oirnestresangnli. Se latus SB, 
per allatam coSìrinam trigonometricam,crgncft;cntHrratus DS,.& balìs DB, 
quoderatmveniendum, & demonftraHduin.
_ Cum autem allatumProblema mihi propofìrum folverim , in ftpniftca- 

tioncm cxiftimationis, & bene»olentiat,&r \ t eodem tempore erudir! noi'sim, 
nuue ematn tequens Piobltma, & fecundum eandem fpeeiem imlii propo- 
nere licebir. '■
_ Jìa ti triangH lim n, cegnìù J fn t a r .g u lì,é ' dlfferentU  c u m i* u  dnerum Lturum y  
tn vtn iT t em Kiatria tn u r a . ■ i'

.. f * ‘-**^d.iFroèlcmatfs m thi propeJ:ti. '
Q  t darusckcnlus DFNA (lamina E, fig.j ) in quo quatoor cliordas' inr« 
- p  fe propoTtionalcs mTcmrc velimus,& iìmiliter afcu!^tóus ili* fitbten! 
«oatursaim inttt ic proportiOBalcs  ̂ - *





I> E MQ } ^ S T K , A T 1 0  ^ A M L L I S S  I 
Arcus femiperipherisG, i-Soiaiius chordaxaaj’jar.fen dtamet.Ri 
Med.ailfii‘.uve qaad. G. po.cuius chorda. —
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Arc.rext.part. Periph.G.60. cuius chorda- 
Medietaseaifdem. 3 o.  cuiuŝ  chorda. -^.24.

Pro grad.ficut feha-rcnt G..r So.ad G.9 o.Tta fe hab. G.öo.ad'o^o.^ 
Saut fe habcrit G.isö.adG.öQ.Ita fe hab.G.9 o.ad G.sb..' 
SicutfehabentG. so.adG.öo.It'a,rehdb.G.9p.adG .i8o» 
Sicut le habent G. s0, ad G.9 odta ie hab.G. db.ad G. I So.<

per,i6. iib.^.,Jmt Troportionaks.

Fro Chpr.Sicut ie habet.^.i95.ad^^.98dta rehab.5i.49.ad 5i.24.*j 
Sicut ie habet 5i.i 96.ad 5i.49.Itare hab.5i.98.ad 5i.24,

'■ ■ ■ ( V ■ ’ . 1 ' ■ . . 7»-
_  , . Sicut.fehabct5i.24.'  ̂ad5i.49Jtaieliab.5i.98.ad5i,i9d.

&gpper.i(^/ib.yjHntTropm^^

Ad.invic..Sicut fe hcbcntG. i So.ad5i..i 9<i.Ita-re hab.G.9o.ad 5i.98. 
Sicut ie habentG. 1 8b.adG.90iIta ie’hab.5i.i 9ö.ad 5 .̂98. 
Sicut fe habet 5i.9S.. adG.90.Ita.Ie hab.5i. i96.ad G. 180» 
Sicutfe habet5i.98'. ad 19<i.Ita fe hab.G.9o.adG. 180.

: SicutTehäbent.G^öo. ad5i^49.Itärehab;G.-so. ad52.24. ~l
SicutfehabentG.60.. ad Gi30.1tadehab;5i.49‘.ad-5i.24._T 

■ 0; ' ' '
Sicut fe habet5i.24. ad G.so.Ita fe hab. 5t.49.ad G.5o. 
Sicut fe habet 5i,i4._  ̂ad ^.49.1ta.fe habG.30.ad G. 60.

 ̂ .Z. ’
Ergo per.tö. lib,^.ßtmTroportionaks..

ArcuS;.- 
Chords.-—

-G'.iSöi-
-5i . i 9V-..

Agreg_ata.. 37d-

-G.90.-
-^.49;-

-188.

-G.6Ö;- 
-5ii 24.-

-109.

-  G.30. t
-^ .2 4 .'!

- T
----54. i



So t^EL COPPOLJ,
"Arcuit& Chqrdx conhiißm fecurditmof-iinînu 

SlcittfehabetÂgrégac. 37ö- ad i8S.  — fe habet 109. ad 54.4 
Siciit Tg habet Agrégat. 376. ad lap. — -Ita fc habet 188. ad 54.

Sicut fc habet Agrégat. 54. T^d 109. — Ĵta Sc habet i ^8. ad ^  
Sicutfe habet Agrégat. 54*4 ‘̂̂  ---- rhafchapetpp- ad 37
7 ; ' ' ' ' ' ' '  X -

Ergo per.\<5~Jih.s.ß(ritT7ropf>rpiomks.

,Arc!is,&Cbordie conm3 m ,&  dmßßi» ,
Sicutfe habpt Agreg.37<5.a d G .i80.halb liabet A g  i a
SicutfchabetAgreg.375.ad Ag.iSS.ltaieaiae:^  j -i ' "  , '
Sicat fe habent G.po-ad-Agreg. 188.Itä fe haaent a .i  ■ _
Sicut fe habent G. 90. ad G. 180. Ita l_e haact Ag. i ' j  ^  ? -, ¿ ‘
Sicutßhabet Agrég. ipp.G.oo, It.ale habet Ag. $4. ̂  ̂

SicutfeJiabet Ag.109.ad Äg.54. i to
Sicut ie habent 30; ai^Ag'. 54»  ̂ Ita le habet G. • g*

SicutfehabentG. 30.adG .öa. Itafchabc^Ag^4.'^ad Ag.109, 
£^¿0 per,i6. fm t Propottmtii^-

Arais- -G.i 8p.- ■ G.90, - G.<?o. ■
4̂00 L

. G. 3 Pf

Î4PP:

Ghordæ-
¿xMpsrßiisJibßS/jmTropon^ow^^^ '

- — ü H» . — *

Erga p ev ,l6 , lib,6,ß{nt Tropprßomles,

Agrcgatnovi!-- $7^;

jlrcHS  ̂& ^bordii conittnpim feem d m  ofdinem.

'Brga ^ r . i k l i b ,6,fnnpTroportmaïèî^
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,, ' ' "̂ f¿¡tŝ  <ó~Clford£cbrÍHn&M,&dhiifm, '

, 33 .33■ ■•-■  I ■■■ j- ■ j ; ?! A.<' • I
■ I  ̂ 33?,40 "̂'

Agreg. 37̂ >-

E m  per̂ . \6, lik6.£um^
---------Agreg. i«8.^--------9 .̂9«.
I ;5 ̂  t

3Ò1848?

Ê rgo fcr.\6 Jib,6 4 mt ^ropniom^

109. -Arens 60.“ “
I • 3̂ 70- •

3270- ■

,Agr®§* 54*  ̂~ 30.

íA gfcg.iop.

Ergo

.9 .̂49. — ^ -Agreg.34
I 1' z»II

2670.  ̂ 1 f
j

I

Í(S 7Q . a
■

" s jo  p r . 1 6 .ñke.fmUTroportiomles.

S ,\ " ’.T e , i X ” q;4«e ».ÌM fenaalipe-rimy^^^^^  ̂ W at. ‘

liwtenvquarx?wqrf< :̂(e3V3nt,̂ uatuorcl>ord̂ ^̂ ^̂ ^̂ ^

effe proportionalia, &c. Scqucns^^pbidm-ouKiugerelto, ■ /j.y;- . . •4 ''
O amobrem chorda Cmt incontinua tro fo rtion e ,A rcu sp ero tn Á Jfco^ n ^

ip ù È < h À n ctJ ^ tro ìà in n m téP ^  f e  fchièl,P l^ á t i ,

non ejfe 
■ Htká»*. f-t chotda.



^2. cop p om .
Qnæ aîiamm coniîha rctegimus, non ca leœper (fiere, probabirur a*, 

feevd« multo minus, fi ex filauio aliquid damni uobis eveiwce fcnfetinius- 
hac igitur de caiifa , cum Imiuice noftri ProíeírorismuTúrPrdblem'atíf áiffoí 
vere placuit, mentem plusfatis agnoveriÀ, & ca mihi ilium propofuifl'e pa * 
teac.lciJicet.vt tantum ad refponia.quibus mihi obieaionibus ab illius vniver- 
fitate fadis-, abundé latisfadum eit i qua renefeauir-îe(|)onilcTe • neeefsi 
Mtis vrgens telum effugere valeat, quæ quidem in anguli trifeaione tantum 
fiitebant, nulla duorum Problematum à me propofitorum , atquo enodatO 
rum mcntione fada , nec rationc habita, quæ ad iuveniendam QuàdraVtìs 
commeniuratricem fpedabant.in qno arcanum huiufee operatioifi^vc fern, 
pcrraibididam eftj coiïfiftic, quod fane haud niediocriter mirandum eft in 
hoaiinious doftlisimis, & in feientia de qu'a âgitïir verfàri!'s!îh1?'qa; fmael fu- 
per qiialibet materia fcribere_agreisi, non modo Jeviter, & p,-, p aniiuim par 
tem eins attingere , fed qu dquid ad cam fpedac enucleare teneaiuvi quod 
eqmJem,cxeaiplum fil£quutu;efieiTt, ad duo illius-noitri ProfeSoris ProM¿, 
mata,non refpondere mento potaerimiat vc antea dÍxi)benevo!ertia iñ 'd v̂ñ 
mea dudus.id pro ingenij-mei tenu.tate præftici , vt ir.agis, r.toueÍ mag s hac
honons. Se ob temperancia ligViificàtione concrete ad omnia; qiiæ in hoc
traélatu præcipua mveniancur . quemadmodum étiam arque crialta eira ro­
gavi, reipondcrcd.gnecur , qiioj mihi fc côiiceiïürumrpero. Pofrea aucem 
duas medias ui continua proportione , quae vt perpetuo'-dicere non dubitavi 
ex mcdqs mediahbus, bimedijs. & biuomijs pendenc, aggredi iuœbic 
ad noe propofitum nunquam expenfa fuere. Etquolaiam cognirio vimuHs 
harura potenti* incipit a folutio^e Heptagoni . cui Deò ita providence vltr- 
miirn un hoc tradatu loedm addTxt; ideo progre'SìH^SaTtrìfeaienem 
Anguli, .'jbfeqimnturduæ medi* ita continua proportione , & Quadratura 
Circuii, fiquidem hæc quaruoV.opcratioues ordinatim fublequuntur per can- 
dem viana r.aam.ßc planam̂ noia fdlidam,& ve h*c veritasomnibùs patefiar. 
fequetuia propone* e lubet, ........  . ^ .

ipsraEucWis doarinetm in.rres partes squales círcufus dit í- 
Triaiagamm æqmiaterum, fimiliterque in quinqué 

partes squale? ad mifcrtbcndumansa Pencagonum ; nilailomfiauŝ vc cunâis  ̂
iqiio.efcat qu.mta.fit .virtaspoteatialis mediarum, .& medialium¿,adinftar.(b-r 
^íiQ.iis,: acque demouftracianisqaas Heptagoni cradidi * quæque inhoctra-l
öac-i p.ig 6d. referuimir requcntiaProbicthataproponenda duxi. ■ ;

re.äa terminata intet (utas partes invtnienda ß t media 
frópH iom lis i  fäJe^ßt fsrndiameter illiús circuii in ano /afra da* 
*d:ittaKeaadcfcriìatitrrrfangutum aquí tat er atri è '  fimi liier dad  
ctu m ain m , f Artet illius dìamets invemnda fit  media própmh-* 
»aUs quAtrifariarnciYeúltisdividatur, ; :

^ Jte r u m  ¡írdatá re£Íd terminata f y r a  ^udmeda dlMsaíIaia 
feneagonum defcñhere kbeat ,  ^  'f i  militer iffiúscpe \ t te r  parteé, 
dtamtrt diíiCtreult tnvettienda f i t  medrapropmiptíalhyqva^
Æâàààiè ivi ‘  ̂ ~ . *'
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pdvm '^^ohurnatu^ rofutìL^L. i  '  , .  ® ^ '

^quales dividi, è ’ /vniiiier quovìs h o r t j j .y ^ .  ^  
fsmidiametróriimeiufdim circuii '' •■  * P »¡^diaks

Srali^uid bonum invenietur;^
S ò tì

Gloria,
&

^ ____T e cu s,< sr H o m r .

F E E  O E  E E R _ ^ X ^ S ~   ̂ ■ ■  *"" " ì^

PAg i lin.33.de pnMic.u-,/is a publicar Püff l ‘iin , ,  r , ^
3.lui 2i.yelorJen,/«eloi-den.Pa2.i Ii„^‘ ,- 

lin.7. rmmreùaado,/ce maiiiftrtar. P az  i  i',-, ‘ i ' *  P«'>e. Pag,4,.
Pag.6,lin.3, P'opueíto./ífpropiieítos. pI s  a‘|/„ ““5“' ‘■'4:*;'̂ «̂ «nquiridas. 
Pàg.7.1in 1. qui.:ro,/ic pero quiero. Paa.r'lm  ‘̂ ompania,
en punto,/ee ea el punto, 7 /e«/e ’ . ■ ’ J-n-4.
lin i z .  (e ■■neterc,/ci fi le merece. Pag 1 j fin [ ‘

14 1111,36. cortará,/«cortare. Pag i f  i- ’ ‘  ̂loquai Pag. 
lin .i3.tri.mgulo,/« triángulos. Pal'.zó' Ib  ,S Poner. Pag. ,9.
.3 3 .bipotcfis la,/« hipoteb es la. pÌg finb r f  T r  '" Ho.
ñen Pag.. , .  lin ,, 6.‘ con el qual,/«t^i q
no olo.Pag.,6.hn zi. à los,/«à lo.Pag %  l Ìn ^ z f '- r Ì Ì * V
a8.hu. 18. le quifiera,/«fie quifiere Pag  ̂zŜ ' medida.Pag.,
Pag. zS.Iin. 3 7.fe lleva,/« fe 1 r p f g  !'z t ;

Im. zj.de haT.er,/« à hazer. Pag.46.fin!,7 pue^Dor / n '
%i.e,/«figuen.Pag.5,. fin.zj%ero,/«y £ g  f ;
h n .z j. pero,/«V. Paniti <7 lin . iL o 'V ’“”'3^c^H<r«del.Pag.ji,
5 3-lin.n.queai,/«yel Pag /o fin ,’ j
jin .i el rL'mo,/« L  miimo P¡g. j’ g. L  ^  d c S ' Ì

eres



WunATAS DE LAS FIGFR^S VZ-^omT.
Pj ,  i8 , lin. . . .  MF, 1« MS. Pag. .4- .'in. “ ■

tÄofuotlgm al.M a«d,yM .yo.j.d=.«!- . ,,
Lie. Don Simon Jefeph dt

ÇpiS^eâoi general por fu Magcftaá.










